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Chnftianiflimo ac potentifi. 

galliarvm regi, francisco hvivs 

nominis primo,Orontius Fin^us Delphinas, ^S. D. 

Vm celebres ill^s & fidiflimas artes, Fran^ 
)cifce Rex inuidiflime, quae folae Mache^ 
maticae,hoc efl:,di{ciplin^ meruerunt ad^ 
pellari, fub tuo felici profiterer nomine: 
Jraros admodum offendi (etiam in nume* 
Irofa auditoru multitudine ) qui fatis fido 
ac liberali animo,tam vtile ac iucundum 
philofophandi genus,Himine (vt aiunt) 

I falutare,ne dicam ad illius penetralia, pe=: 

‘ nitioraq; fecreta, peruenire dignarentur. 
Cuius adeo mifer^ ac deploranda infelicitatis radice ex eo,maxime puU 
lulare vel facile percepi: quod fiue inclementia teporis, fiue parentum 
6<: preceptorum incuria,Geometrice nufquam prxguftauerint elemen=* 
ra.fine quorum pr^uia,ac exada cognitione : omnis prorfus , nedum 
Mathematica , negatur philofophia. Perfcrutatur enim Geometria 
continua,& prout immobilis eft,quantitatis accidentiarnempe magnis 
tudinum, &: figurarum rationes,affediones item, pofitionefque diuer^ 
fas: multiformia ipfarum difcrimina fubtili admodum examine difcu--:/ 
tiendo.Exordium prseterea fumit,a per fefe,&: vulgo notis principi)s.&: 
potiffimis Dialedices innixa pr^ceptis, ac colleda fyllogifmisiad ^ris 
ma demonftrationum infurgit elementa, a quibus per mediorum or^ 
dinem difcurrendo,atque fimplicia compofitis, & compofita fimplici^ 
bus comparando,progreditur ad vltima:ad propria tandem fingula re^ 
foluendo principia. C^anquam infuper circa intelledilia & abftrada, 
quemadmodum Sc diuina verfeturphilofophiarfenfilia tame &: ipfi ma* 
terias fubieda,veluti phyfica ratiocinatio, fimul attingere coijnperitur. 

Et proinde fit, vt nulla difciplina certior exiftat Geometria: vel quse 
illam antiquitatis dignitate procellat. Nulla etiam qu^ vires ingeni) 
magisfoueat, augeat, locupletetque : vel qus ingenium ipfum ad pus 
riora ftudia, omniumque ingenuarum adinuentionu excogitationem, 
adeo facile reddat,ac fuapte natura propefum. Adde qubd vfuij&r com=! 
modo generis humani plurimum cedit.Flinc pr^clara illa & toti Orbi 
decora liberalium artiu facultas,c^teraru mater alumna,ad veterum 

j^.i/. 






























philofophofum imitatione, prudetiffimafinciuitinftitutionemequii^ 
piam in dodtorum, feuCvt vocanOmagiftrorum admittatur ordinem, 
ni cu ceteris philofophici difcurfus authoribus, fex priores libros gep=j 
metricorum elementorum Euclidis faltem audiuerit. quafi ignoratis 
Geometrise rudimentis,ad ceteras difeiplinas prxclufa videatur effe via. 
Cuius rei veft:igia,Parifiefis adhuc obferuat academia.Qui enim ad lau^ 
ream adfpirant philolbphicam; iureiurando profitentur ard:iffimo,fefe 
pr^nominatos Euclidis libros audiuifle. An vero illius elementa,multis 
ab hinc annis,vfque ad noftra viderintCne dicam intellexerint)tempos 
ra Cpaucis forfitan exceptis,quos aequus amauit lupiter) no aufim ho=* 
nefte confiteri.Noueruntenim finguli,etiam exteritquibus deliramen^ 
tis non modb foecundiflima iuuenum ingenia hadrenus torferint,aG pe=: 
ne dixerim deprauarint pfeudophilofophi, verumetiam omnem bonam 
extinxerint eruditionem. Redit tamen fuus fingulis honos,fuaque di¬ 
gnitas: &: in priftinum illum difeiplinarum fplendoremCreiedis barba^^ 
ris,ac fophifticis nugis)paulatim cundla reduci conlpicimus. Idque tuo 
in primis fauore,ac liberali fuccurrete munificetia,Princeps humanifii^ 
me: qui primus inter maiores tuos, non fine magna tui nominis ac di^^ 
gnitatis propagatione,& incomparabili Reipu.commodo,bonarum li- 
terarum ftudia fouere coepifti, & publicis augere profefloribus. Inter 
quos, me liberalium Mathematicarum interpretem in primis inftitui^ 
fl:i:6(: pr^ter decretum ftipendium, laborum meorum rationem te tan=» 
dem habituru fiepius es pollicitus. Vt igitur pro mea virili parte, tum 
erga munificentiam tuam,tum erga ipfem Rempub.debito fungar ofe 
ficio,6<: praeter publicas lediones, aliquod hominis vefl:igium,in fidele 
tu^ liberalitatis 6c clementia teftimonium, pofteris relinquam, vtque 
viam ad grauiora ijs fimul aperiam, qui mathematici fieri, hoc eft, alfe 
quid feire dcfiderant: cofcripferam nuper in fex Cquos paulo ante dixi) 
libros Euclidis,commentaria admodum vtilia, clariflimalque propofi^ 
donum demonftrationes, & fub nomine,aufpicidque tuo f^licinimo 
tande ^edideram.Qu^ a ftudiofe iuuentute,non fine magno eruditionis 
incremento,fic auide recepta fueruntrvt iam diftributa fint primse ^dfe 
donis exemplaria. Quapropter ipfis demonftrationes denub recogno^ 
ui, & emendaui, atq; ad eam perduxi fidelitatis rationem: vt omni vel 
acceflione,vel detradione,in pofterum carere facile polTint . Quas rur=: 
fum fub tuo nomine & aufpicio,in publicum redire concelli.Reliquum 
eft igitur, vt hofee labores noftros liberaliter fufeipere: dc tui Oronti/ 
tandem meminilTenon graueris. Vale Regum decus,&: literarum refus; 
gium vnicum. Ex Lutetia Parifiorum,menfe Odobri, AnnoChrifti 
M. D. XXXVI: EtrurfusmenfeAugufto, M. D. XLIIIL 
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j^IDEM ORONTIVS AD CANDIDV 

quenquejac ftudiofum Ledorem. 

Ecognouimus tandem,candide ac Jladiofe LeHor, & nonJlne mai 
gna rerum geometricarum accejjlone adauximus & emendauimus, 
inditas fuperioribus annis in fex priores lihros elementorum Eucli' 
dis,dfci^linarum omnium facile ianitoris, demonflrationes : Ynd 
cum i^fus Euclidis contextugreco fuis locis mJerto,& interp-eta-^ 
tioneLatinaBartholomcei Xamherti Yeneti,^uamYhigeometri- 
cumYifa efl offendere fenfum, ea qua decet modefliafdeliter emendauimus. In pimis 
itaque diffinitiones i^fas,quae durioris,quam iuuenum capus expfceret,jlerunqueYidets 
hantur interpetationis (^ptiffimum libri quinti ) quaptuimus elucidauimus facilitate, 
at(pccetera pinciporum genera, a quibus yniuerfa problematum atque theorematum, 
multitudo confurgt, in fuam redegimus harmoniam, Ipforum porro theorematum atque 
problematum fubtiles difficilefque demonflrationes, tali artifcio,adedque ordinato ac fa¬ 
cili difcurfu confcripfmus, & conuincentibus probauimus JyllogifmisQmultis tum in me¬ 
lius commutatis,tum recens adinuentis:nulltfque,prceter ea quce in ipfo continentur Euclis 
de,fubroptis principijsyat nemo futurusftt,qui legendoftmul nonYaleat inteUigere,quU 
que minimum addere Yerbum abfque temeritate,aut detrahere fine iaElura pojfit.Adde 
quod ipfarum demonf rationum fchemata fuefguras,ad rigorem artis feu literae,propria 
manu depinximus: quo fatis ex omni parte huic labori faceremus. Primo itaep libro def- 
fcributur triangula,lineem,anguli,paralleli,necno que^drata & parallelogramma tum inui- 
cem ium ipfts compdrata triangulis. Secundo,gnomon atque re^angulum diffiniturpa- 
rallelogrammumilinearum infuper tum feclarum, tum coniunUarum adinuicem potefla- 
tesihoc efl, ex ipfis lineis, ac earundem fegmentis refultantium quadratorum & re^lilU 
neorum qualitates edocentur, Tertio autem,circulorum perferutantur infpeHiones,atque 
reFlarum in circulo fubtenfarum , & ipforum angulorum tum ad centrum tum ad circuli 
dreunferentiam confflentium difcrimina.Qmrto porro libro,ipflus trianguli deinregu:: 
larium aliquot f gurarum inferiptiones, atque circunfcriptiones cum ipfo oflenduntur cir^s 
culo.CXgnnto,magnitudinum rationes atque proportiones(^quce totius artisgeometricceYi- 
dentureffe thefaurusynYniuerfum difeutiuntur.Sexto denique libro, pofl diffinitam ra¬ 
tionum compofttionem,linearum proportionalium inuentiones,ratioffes item atque propor¬ 
tiones f gurarum , mirabili refluuntur artifeio. Qjue quidem omnia fyllogifmis,tum a 
caufis,tum ah infpeFlionibus fumptisQquoefdem efficere poffunf)fuo demonflratur ordi¬ 
ne.Incepit igitur Euclides d triangulis, angulis, atque lineis re2lis:propterea quod rea 
Llilinearum f gurarum prima efl trilatera,in quam coeterce re^lilinecefigur ce refluuntur. 
Penes infuper laterum & angulorum diuerfam habitudinem, earundem re^iilinearum fi¬ 
gurarum attenduntur,confiderantur\edifcrimina. Et proinde liber primus, Yniuerfalior 
eflfecundo fecundus tertio,tertius quartoib" deinceps ita de cceteris. Nec alienumYelim 















brL^felrfum luiicium , de froj^rijsJtngulorum librorum dijfinitipnihus, H 05 autem fex priores 
^eiiieritoro^ lihros,ad continudfpe^iantes cjuantitatemfeorfum de mdujlria collibuit expome.Nem- 
ms. ingratiam tum auditorum noflrorum,atque profejforum artium liberaliumynoflrcepo^^ 

tijfimum Academice Parijlenjts , qui eofdem libros fuis tenentur interpretari difcipulis: 
tum etiam obipforum difcipulorum non afpernandam Militatem. Poteruntfquidem e&- 
rundem fex librorum adminiculo,yiam fibi adyniuerfam pararephilofophiamiprcecipue 
Ariflotelicam,quce geometricum pri^fupponereyidetur auditorem.hincftf^Pt ijs qui Geo¬ 
metriam ignorant,fubobfcurus dijficiUfque Rideatur AriJloteles,Qj^antum igitur publi- 
cae jludentium confuluerimus "^tilitati^quam lon^e praeterea cceteros omnes hac in parte 
fuperauerimus:non facile perfuadebitur ambitiojis illis &ryanijfimis rabulis ac pernitio- 
ftjfimis impoforibus, qui dum nihil agunt boni, fedyitam protrahunt parafticam^fuum 
de omnibus impudenter audent proferre iudicium. Sed tu cequiffime ac humanijfime Le- 
Flor, qui iudicio, doHrina fer eruditione polles, & omnia boni ^ cequi femper confulere 
no fi,nec ignoras quam pulchrum &r quam decorum ft,pro concejfa dexteritate, cceteros 
iuuare mortales:dum perlegeris,^ perpenderis fngula,poteris apud te tandem iudicare. 
Qjf>dfihunc laborem nofrum,tibipergratumcyt optamus & fperamus')futurum acce- 
perimusiin reliquos omnes ipfus Euclidis libros non afpernada tibi parabimus commenta¬ 
ria. Yale icitur rurfumfadiciter-.&Chrifianijfimo Er deorum Kegi,mecmati nofro cie- 
mentijfimoQcuiusfauore &■ auxilio hoec tibi communicamus^pitee in primis, dein rerum 
omnium fcelkiffimum imprecarefucceffum. Lutetiae Parifwrum menfe Au^ufo . Anno 
Chrififaluatoris M.D.X L 1111. 


ANTONIVS MI2ALDVS M O NS LV CIA N VS, 

LeBort. 


O Rnatus Euclides fuis coloribus, 

P idtore prodit diligente,feduld 
Pofthaclegendus:quem Finaeus reddidit 
Maiore dignum protinus fped:acuIo: 

Manabit illi certa laus,& praemium, 

Ni prorfusobftet temporum vecordia: 

Pollere raris haud parum eft fic artibus: 

Illisfauere,ac has fouere Regium. 


^INDEX OPERVM, AB OKONTIO FINAEO 
DelphinatCjRegio Mathematicarum Lutetise profeflbre,ab hinc 
annis X X VI II Cquibus eafHem Mathematicas Lutetise publi^ 
ce docere,ac inftaurare non ceflauiO fuccefliue confcriptorum. 

C. In primis quc^iam c^dita^^rim^reffafunt, 

I. De Arithmetica pradica, Libri quatuor, ijs qui ad Mathematicam adfpirant phi- 

lofophiam perutiles ac necelTarij-.ter iam aediti. 

а. De Geometria pradlica. Libri duo: vbi de redisin circulo Tubtefisi^ de longitudi¬ 

num,planorum,& folidorum dimenfionibus. 

3. Dc Mundi Sphaera, iiue Co{mographia,prim^ve Aftronomiaeparte,Libri quinq;, 

proprijs eiufdem Orontij commentarijs eluddati:bis iam sditi, dc abfque com- 
mentarijs lemel. 

4 . De quadrantibus 8c fblaribus horologijs, Libri quatuor : in quibus praeter emenda¬ 

tas aliorum inuentiones,plurima fuo excogita uit in genio,& hydraulicum inter 
caetera horologium,aequalia defcribens horarum interualla. 
y. De finibus,hoc eft,rectis in circuli quadrante fubtenfis, Libri duoivna cum eorun¬ 
dem finuum tabula,per ipfum Orontium fideliter admodum fupputata. 

б , Organum finuum: quo tum geometrici, tum aftronomici canones, ex quatuor 

finuum proportione pendentes,certa ratione,ac inaudita facilitate tradantur. 

7. Commentaria, fiue demonftrationes in fex priores libros elementorum Geome¬ 

tricorum Euclidisrquorum haec eft aeditio fecunda. 

8 . Quadrans vniuerlalis aftrolabfcus,omnibus Europa regionibus inleruiesjciufdcm 

(& amplioris) cu ipfo Altrolabio fiue Planifphaerio comoditatis: bis iam aeditus. 
p. Aequatorium planetarum, fub quadrangula Sc altera parte longiori forma com- 
prehenfum,bis itidem aeditum. 

IO. Theoricaeplanetarum gallice confcriptae,5i elegantiifimisfiguris ornatae:vnacum 
Armillis & Metheorofcopio Ptole. 

II. C! Almanachcoiundionum & oppofitipnum Luminarium, cumijsquxad eccle- 

fiafticum computum fpedare videntur,xxxv annis inferuiens. 

12. Aliuditem Almanachvniuerlale magis,vtililfimisrefertumc6moditatibus,gkl- 

lice&latineajditum,pluribus annis duraturum. 

13. Chorographia Galliarum,feu Charta Gallicanaifaepiusimprelfa. 

14 . Defcriptio vniuerfi orbis , fub gemina cordis humani figura,&vnicopapyri folio 

comprehenfa. 

ly. Eiufdem Orbis amplior defignatio,m vnicam humani cordis effigiemdudum 
coextenfa,(aepiufque impreffa. 

16 . Chorographia terrarum, ad facrae fcripturaeintelligentiamnccefrariarum,quam 
vocant diui Pauli peregrinationem. 

17* CDe Circuli quadratura,Liber vnus:vbi de arca feu dimefione ipfius circuli,& ra¬ 
tione circunferentiae ad diametrum. 

18. De multangularum omnium 8c regularium figuraru defcriptione,tam intra quam 

extra circulum,ac fuper quauis data linea reda, Liber hadenus defideratus. 

19. Deinucnienda longitudinis locoru differentia, aliter quam per Lunareseclipfes, 

etiam dato quouis tcmpore,Liber admodum fingularis. 

20. Planifphaerium geographicum:quo tum longitudinis atque latitudinis differentia, 

tum diredae locorum deprehenduntur elongationes. 


^Qjice ahfoluta,fed nonium cedita funt. 

I. Theoricaetnotuum caeleftium in fuam harmoniam redadlae, peropportuniTq;tum 
figuris elcgantifiimisjtum fcholi js 8c demonftrationibus recens illuftratae. 
z, Liber de componendis artificialibus theoricis, tam peculiaribus quam generali im 
ftrumento comprehenfisiquibus vera planetaru loca,vel facile deprehenduntur. 

3. De ratione partium vfuque Aftrolabii fiue Planifphaeri/,libri tresivn^ cum ipfo in- 

ftrumento, noua & eleganti vfuiq; paratiflima defcriptione fabricato,ac geogra¬ 
phicis canonibus per eundem Orontium recens adinucntis illuftrato. 

4. Lilium aftronomicum,vniuer{am motuum caeleftium & theoricam 8c praxin bre 

ui admodumquefijbtili compledens artificio:Opus plane diuinum. 
f . Dircdrorium planetarum,tum circa limbum Aftrolabij,tum fcorfum mirabili ra¬ 
tione contextum :i;s qui iudiciariam exercent Aftrologiam perutile valdeque 
necelTarium. 

6. Nouae aliquot quadrantum, 8c horariorum anulorum defcriptiones, ab eodem 

Orontio recens excogitat^:qu^ cum prius aeditis hdrologijs propediem in lucem 
emittentur. 

7. CGalliarum Chorographia noua, ad iuftam locorum pofitionem fumma diligen¬ 

tia au<ft:a,emcndata,& depicfta. 

$. Topographia Delphinatus,Prouinciae,Sabaudiaej&patriae Pcdempnranae,ad viuu 
quantum fieri potuit figurata. ^ 

9* Noua Orbis deferiptio geminis conftans hemiiphaerijs, ex fidelioribus terrarum 
obferuationibus deprompta. 

1 f[Molitur nunc & dia quam plurima,tum circa reliquos Euclidis libros Jum in tna^ 
gnam Ptolemcei conjlru?lmcm,quam locant klma^ejlum,atque ccelejlium motuum 
tabulas: queeper inclementiam temporum , fir domejlicorum negociorum\rgentern 
multitudinem,in fua cogitur differre tempora. 

Adde quod non pauca ex alienis emendauit,ac in lucem emijltyfx tum fcholijs Sr ap'- 
pendicihus, tumfgurisprojlngulorum exigentia decor auit . cum longum effet 

recenferejata praetermittimus opera. 


^AVTHOR IN INVIDVM. 

^ Omniculofe Qlis,caput papauere 
V3 Oppletum agrefti,truncc,ftipes Aethiops; 
Vt mortui,cuius iacet corpus pigrum, 

Fortafle vel fi paululum vigilaueris, 

Impendis inguini,lufibus,gutturi: 

Noli inuiderc vigilias longas bonis. 

Te non adurat dod:a lucubratio. 

Noninuideo tot vicia,non fomnum tibi. 
Volito per ora,iacebis in filentio. 
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Oronti) Finsei Delphinatis, Rc- 

GII MATHEMATICARVM PROFESSO- 
ris, In fex priores libros elementorum Euclidis, De^ 
monftrationes: recens Sc emendata. 

^Principiorum lihri primi interpretatio. 

ECEPTVM EST AB O M N IB V S, VN A M Q V A cmflihetdi- 
que difdplina propria fibi vedicare prindpia:qu? etfi nulla prorfus fcwlince pro¬ 
videatur indigere probatione,ex ipfis tamen fanef intelledris prin^ pr^ recipiens 
dpijs,ad ea qux eadem confequutur prindpia,deuenire vel facile c6 da fore pria- 
tingit.Idcirco generale principioru geometricoru eluddatione,pro< cipia. 
fheoriamve in fex priores libros geometricoru elementoru Euclidis 
Megarenfis C quos in gratiam ftudioforum omnium fulcepimus in* 
terpretados ) prjemittere:atq^ intelledualem illam magnitudinum, 

& figurarum cotemplationem ( prius , quam ad propofitionum oftenfionem deueniamus^ 
rudioribus geometricarum fpeculationum tyruriculis aperire , non duximus importunum. 

CTriplicem itaque principiorum offendimus ordiiiem : vtpote , difFinitiones,terminorum Triplex ordo 
naturam eXprimentes:poftulata,ex ipfis collefta diffinitionibus:& efFara,feu comiines fen* principiorum 
tentias,qu3E dicuntur axiomata In primis erg-o diffinidonestdein reliqua,fub declarabimus nometricorum 
ordine. CAnimaduertendum e/tigitur,mbiectum ipfius Gebriietria; fore magnitudinem,a Geometria 
numero quidem Sc materia feorfum abftradam. Magnitudinis autem,triplex affignatur di* fuhieSium. 
menfio. Aut enim magnitudo longa tantirm imaginatur, vt linearaut longa & lata,veluti fu* Triplex inma 
perficies: vel deniq^ longa & lata,fimtil 9 profunda fiue craffa^hoc efi:,folida fiue corporea, mtudinedi- 
abftrahitur.Q^oruili omnium mediatum vel immediatu principiu,puncl:umCalias fignum^ menfto. 
efle dicitur.Fingitur enim magnitudo per continuam fuiipfius diuifione (quaquam in fem* pun£iu omnh 
per diuifibilia naturaliter diftribuatur^deuenire tandem ad partem minimam,quze videlicet mamitudinis 
amplius diuidi non poflit,ac fi foret omni dimenfione priuatatinftar quidem vilitatis in dif* principiume 
fcreta quantitate.Vt quemadmodiim ex vnitatis multiplicatione, omnis coficitur numerus: Pun6li cum 
haud diffimiliter ex huiufcemodi parte , vel indiuifibilinota, per abftraftum feu tranlTum* itote wwi- 
ptiuum eiufdem notui? motum, omnem effinpmus oriri feu produci magnitudine . Hanc paratio, 
itacp magnitudinis partem minima,fiue notula indiuifibilem feorfum abftrad:am,punduni ^ 
adpellamus: Sc ab Euclide ita priniijm defcribitur, 

punBo,linea f at jue fuperJicie,Dijfinitiones. . l 

pQOQ ou(Pip. PunSlum 

1 Pundtum eft,cuius pars nulla. 

Id eft, quod abftracfu a c6tinuo,velut ipfius cotinui pars minima, omni dimefione priua* Vt linea ex 
tu imaginatur.CEX cuius quide pud:i abftradro defluxu,per infinita fuiipfius multiplicatio punCiodefcri^ 
ne, longitudo dimenfionu primaria coficitur:qua? Linea vocitatur,in hunc diffinitamodu, batur. 
^T^ocpLptH piHKoe ansXoirie. 

2 Linea vcrb,eft longitudo latitudinis expers. 

Hoc eftjlatirudine priuata. Cu enim pundu omni careat dim€fione:fuo fiuxu,feu trafllims 
ptiuo motu caufat tantummodo longitudinem. 

Crg«|xpH< (Ot'ZStgKTajtrjjpaar. 

3 Line$ autem limites, funtpunifla. 

I ncipit enim a pundo, & ex infinitis conficitur pundis , in punddm^ terminatur. Omnis 
porro linea,vel reda,vel obliqua venit imaginanda. 

a «j» 












i GEOMET. ELEMENT. 

CEuOQ» NfTJj ||('crDU 'JDjf IfigUTH? Mjudoiff KQTC«. 

Reda linea ell^qu^ ex sequali fua interiacet punda. 4 

Vt pote,qus 4 pun doin pudum breuiffime ducitur^ipfa terminatiua punfta infermedijs 
Re^a Irnea aquali pofitione coneaensrvti fubfcripta a/b/c/linea reprgfentat.Ciim igitur a dato pudo, 
«OM datur re* datum quodcuque pun(3:um vnica fit breuiflima via:‘^^fit,Yt nulla red:a linea redior detur 
dior. altera^fed quotquot ab eodem pundo ad idem pundum producentur linea: redie , in vnam 
eandemq^ lineam redam coincidant. Secus eft de obliquazquse - ^ 

per contrariam ipfius redae difFinitione facile defcribitur.nam 
obliquarum eodem pundo ad idem pundum ^ infinitf producutur obii* 
lineari* infini- q^*^ linex, qu^ circunferentiarum portiones adpellantur;dan* 
ta diuerjitaS’ tdrque obliquis obliquiores. Veluti,quae ab eodem pudo a/ad 
suberficiei per ipfum d/ protrahunrur,oftendunt. CEx lineae autem imaginafio fluxinacfi 

IbflraaiL admuicem linearum veftigium relinqueret,latitudo dimenllonum altera re* 

Arrilli Ipondenter acquiritur, defcribiturc]^ fiiperficies. 

f[£'m(p«:vac»(: ts-ZjjjO ugd nssKocTQ^ 

Superficies cfi:,quaslongicudinem,Iaritudinemq;tantum habet. y 

Cius cum exordiatur a linea , Sc ipfius line» terminatiua punfta , ad motum eiufdem , re. 
aam vel obliquam lineam defcribantjin eademque linea mota quiefcat ipfa fiiperficiesire. 
linquitur euidens,qu6d fuperficiem terminat lineae.hinc fubiungit Euclides. 

Superficiei autem extrema funt line^. ^ 

Porro c^mlinea,ad defcriptionem mota fuperficiei,reda fuerit,ata in longum lineae re* 
dae vniformiter,breuiflimeque tradudajfit luperficies,quae plana dicitur, Sc in hunc diffi* 
nitur modum, 

^E^jdmd^ciT l-TTicpccvadijtiriv hTJ? i^icdu mxif 4^' txvTHf ivddus 

Plana lliperficies eft; quas ex sequali luas interiacet lineas. 

Id eft , qux per totam redam ineam quaquauerfum accom* 
modatur , nullo prorfus inflexa curuamine ; veluti obieda fu* 
perficies e/f. 

Curua fuper- curua: fuperficiei diffinitio , per contrariam elicitur ima* 
fides. ginationemiquae ex ea parte qua circunfleditur,c6caua;forin* 
fecus aute,curua fiue conuexa nominatur, quemadmodum tibi 
reprccfentat figura g/h 

solidorum o~ 
rigo. 




l 



CEx fuperficiei deni^ fluxu, folidum fiue corpus trina dime* 
fione,vr pote,longitudine,latitudine,atque profunditate con* 
tentu,abftradiue defcribitur.Quod vel vnica tantummodo fu* 
perficie,vti fphaera k: pluribdfVe fuperficiebus,vt cubum 1/ter* 
minatur . Sed de his in pofterioribus libris ipfius Euclidis tra* 
<ftandum.Solidum porro motum,nullam videtur, acquirere di* • 
Vnde menfionemrfed ipfas dimenfiones augmenrar,immutatque figuram. Igitur pro linearum 
cieru ©• cor- atque fuperficierum varietate,diuerf6que eorundem motu, feu abftrado defluxu: varia, 8c 
forum tanta pene infinita tum planorum, tum etiam folidorum,hoc eft fuperficierum & corporu abftra* 
diuerfitas. hitur multitudo, pro limitum dc angulorum varietate,diuerfis expreffa nominibus. 

reililineis angulis. 

Angulus, CANGVLORVM IGITVR,QVIDAM PLANi:Q VIIDAM VE* 

planus, rb folidi.Planos vocitamus angulos,qui ex mutua concurrentium adinuicem linearum cau 
Solidus, fantur inclinatione. Solidi autem dicuntur anguli,qui ex planorum angulorum cocurfu fi* 
gurantur: de quibus in poftremis elementorum libris . Nunc itaque de planis tradandum 
Anguloriiori- angulis.Pro quoru elucidatione animaduertendum eft,quoties linea reda,alrerd limitum 
gonotanda. nianente fixo,altero autem moto,completecircunducitur:defcribi fuperficiem,qu£e circu* 
Ius adpellatur. vtpote,fi a/b/reda,immoto pundo a,exb/ inc,per d/ dC e,redies tandem 
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in b, circum idem punarum a, completi reuoluatur: defcribens 
planum circulare b/c/d/e.Nam punaium b/ hoc modo circudus 
£lum,lineam efficit orbicularem , quiecircunferentiadicitur:8c 
immotum punctum a,medium , fiue centrum eiufdem vocatur 
circuli.Hinc orta eft fubfcripta circuli, & in ordine decimaquin 
ta diffinitio.Prius quam autem eiufcemodi linea vniuerflim coni 
pleuerit orbe, diuerfas cu prima Sc relidra linea facit inclinatio? 
nes,nufquamab immoto recedendopu^to.Haec igitur linearum 
fiiper eodem plano fefe ita contingeritium inclinatio mutua,vel 
inclinationis habitudofvt linearum a/b/St a/e,vel a/e/&a/ dj) & 
non in diredum conftitutarum,hoc eft, vnam eandemque redam lineam minime efficienti? 
um Ccuiufmodi fiint a/b/St a/d,vel a/c/& a/e^planus vocitatur angulusrqui ab ipfo Euclide, 
hoc modo confequenter diffinitur, 

m^EonTTfcc/^cig yciviec^ Islp u w 

8 Planus angulus, eft duarum linearum in plano (eie tangentium,& noji 
in direfto iacentium,ad alterutram inclinatio. 


, ngd Itt’ 6 u0tiW «f' 




Haec autem inclinatio de redis lineis potiffimiim venit intelligcndaitales enim anguli in 
his primis fex libris geometricoru elementoru praecipue confideratur.Hinc dicit Euclides, 

COTUCi» (P\ od 'tImj ’ycovtocfi'^(x/jtjxod^iv^Bou tuGu “jf«jttpo? KaAe'^ h 

9 Quando autem quse angulum cotinent redse lineae fuerint,redilineus 
angulus nuncupatur. 

Qubd fi exdem lineae datum efficientes angulum fuerint obliquae, fiue curuxtcuruilineus 
dicetur angulus, quales funt,qui a circunferentiarum caufantur interfertionibus . Si autem 
A N G V L I. ex reda 8c curua angulus ipfe 

Redilinel. ' Curuilinei, Mixti. conficiatur: is mixtus venit ad? 

pellandus. Veluti funt anguli ex 
dimetiente,feu chorda , Sc arcu? 
bus circulorum comprehenfi.Po? 
tiffima tamen inter planos angu? 
Ios,rediIineorum apud Geome® 
tras Cvti fupra diximus; habe^Ur 
confideratio. 

if[Pe}jes quii n^ilineorum an^uhrunt attenienia ma^nituio. 

CCVrVSlIBET IGITVR ANGVLI PLANI RECTJILINEI 
mao-nitudo fiue quatitas,dicitur arcus circuli ab ipfis lineis redis datu efficietilsiusdngiilum 
domprehcfusccirculi inqua , cuius centru ad concurfum didarum linearu imaginacir,8<,^^' 
ad completam minoris earundem linearum reuolutionem deferibitur . Si datse itaqWlme^ 
redje angulum continentes, quadrante adamulTim comprehendant ipfius circuli:Huiute&> 
di angulus redus dicitur.Si vero arcum includant quadrante minoremracutuS^^Qiioties au? 
tem idem arcus,quadrantem exuperauerit circuli: datus angulus nominatur obtufus.^od 
ex ipfo facile colligitur Euclide,cum dicit, : 

ivB&x i-TT tuBaoti» yocOSoa tk? ymoco* "00:5 «TiMiAcwj 'aroij, ogT»' isip iKXTi^oc 

jiTDp yonS^.i< 9 d h tcftsHKqix, luGao: K« 0 fcTos,K«:AaTat i(p’ hjj 

■ ' V • • 

IO Cum vero reda linea fuper redam confiftens lineam, vtrobique angu^ 
los adinuicem aequales feceritrredus eft vterque aqualium angulorum. 
Et quae fuperftat reda linea^^ perpendicularis vocitatur,fuper quam fte®: 
terit. 


i^ldmrum 
gularum di* 
uerfitas». 





Red«s, 

Acutus 

Qhtujus, 


AugulireHi 


Linea ferrea 
dicuUris^ 
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Ciiiuirnocli funt angulil/b/c/ 8^ a/b/d, a reda a/b/ fuper refta 
c/d/ ad perpendiculum incideiite^caufati.Fit enim reda c/d,in 
quam cadit a/b,dimetiens circuli, a circunduda b/a,circa pum 
dum b/defcripti.Nec poflunt ijdem anguli a/b/c/& a/b/d/adin 
uicem sequales elTe , quinvterque quadrantem includat circuli: 

& a/b/reda,fuper redam c/d/perpendicularis exiftat. Ex qub 
bus infert tonfequenter^obtufi et acuti anguli diffinitiones. 

Obtufus angulus,maior eft redto. 

Vt angulus e/f/g,includens arcum e/g,quadrante inaiorem,defcripti circa pundum, f/circu II 
li. Dicitur autem idem angulus e/f/g/obtufus:quoniam e/f/& f/g/linef red», obt^am ep ' 
trinfecus faciunt inclinationem, 

flo |fcr« tXacor&jp dg0S?. 

Acutus verb,minor eft redo. 

Veluti angulus e/f/h:cuius arcus e/h, eodem circuli quadrante 
minor eft.Vnde fit,vt e/f/8c f/h/ redarum linearum inclinatio, 
in acutam conueniat habitudinem . Quanto igitur obtufos am 
gulus e/f/g/maior extiterit, tanto minor erit acutus e/f/h: ipfa 
CUYomMs an porro linea e/f,incidens in g/h/vocitetur.Et quonia eiufde cir# 
guli^ re6li in- culi quadrantes funt adinuice asqualesinon datur propterea res 
uice iequalesy dus angulus, altero redior angulo. Secus de obtufis,vel acutis 
Acutorum & angulis:quonia arcus circuli quadrate maiores,eod^mve quadra 
obtuforuangu te minores,varij funt,atque infiniti. Linearum itaq^ maior aut 

lorum diuer- minor longitudo , quemadmodum nec magnitudo circuli, angulu non immutat: hoc eft,’ 
ftas. neque maiorem,neque minorem eundem effiicit angulum. 

Linearu quan . - r. 

titas angulum tcrmmc^ ^ 

tionimmutat, e.CY U AVTEM OMNIS MAGNITVDO X INJ i i a s x T, E T 
terminata:diffinit confequenter Euclides ipfius magnitudinis terminum,in hunc quiXequis 
tur modum, 

4[Ogog is]j 0 mv&5 hi . 



a 



Terminus eft,quod cuiufquc finis efti 

Vtpote,pundum ipfius line 2 e,linea fiiperficiei,lupei‘ficies denique lblidi:quemadmodum 
ex eorunde abftradiua deferiptione facili colligitur.Itaque figurje tam plan2e,quam etiam 
folidse hate colligitur diffinitio^ 


Figura eft,qu^ fub aliquo,vel aliquibus terminis comprehenditur. i4 

Sub aliquo quidem,vt planu circulare,vel (olidum (phaericumrfub aliquibus v^r6,vt triahs 
gulum vel quadranguli! inter planas,& cubu aut pyramis inter folidas,8c quae fimt eiufces 
Notandm/ modi.Sed de planis figuris,at 9 de lineis & angulis in eode plano conftitutis, his fexprio 
ribus libris determinandum^ ^ 

circuhyeiufque fartihus. 

cinter fi gvr as,qvae planae vocantvr ea dicd 

tur effe fimplici(rima,quae vnico comprehenditur termino:cuiufinodi videtur effe circulus. 
Hunc itaque primiim diffinit Euclides, 

c Ktl/tAoo* tsi udimcAop , > « ««Twrfcw 

W di(p'o*cQ CHjda Qv»nf /tB ^x^/xocm cd 7!^cc^i'if[ii<rou ivGscetyitrcet 

ccMT^oag 001. 

Circulus,eft figiira plana, vna linea contenta, quse circunferentia adpet i/ 
latur:ad quam, ab vno pundo i^itrorfum medio exiftente, omries prof 









LIBER 1 . - ^ 

dcuntes lineae, in ipfius circuli circunferentiam incidentes, adinuicem 
fiint aequales. 

Hfc diffinitio^cx data nuperC^ciini de planis loqueremur augulis^abftraftiua circuli defcri 
ptione fit manifefta . Cbm enim a/b/red:a linea data,circum a/pund:um complete reuolui 

turzpunftum b/fiio motu circunferentiam caufat, & immotum 
pund:um a/in circuli cetrum permutatur-Hoc itaq^ circuli cen< 
rrum, fecundum longitudinem ipfius a/b/reitze linea? data?, ex 
omni parte diftabit a circunferentia.Ex quo necefliim eft, om^ 
nes re(fVas lineas,ab ipfius circuli centro in circunfer etiam eiuG 
dem incidentes., fore eidem a/b fex qua circulus defcribitur^ 
atque adinuicem a?quales.Hoc efl:,eiufdem circuli circunferens 
tiam a fuo cetro aequaliter vndiqua^ diftare. Hinc dicit confes 
quenter, 

j(j Centrum vero ipfius circuliVpundtum adpellatur. 

De punfto medio velim intelligasrvt punitum a,in obieita circuli figura b/c/d/e.Lineae 
nanque limites fimt punita: quorum immotumfcirca quod videlicet alterum in circuli des 
fcriptione circunduciturj)in medio perriianer,5f centrum efficitur circuli. 

Si tS KUKAsi , 'Tl?, Hy/jSjflfy Kgd 7^«'7SV^N imiSpoi T« 

U'Z3'0 KUxA^ T^I(p£guWjK<TI5 TO^ XURAop. 

Dimetiens circuli, eft r^da quadam linea per centrum ada,& ex vtrai 
que parte in circuli circunferentiam terminata,quae circulum bifariam 



j8 


Cuiufmpd.i eit linea b/d/fupra feripti circuli b/c/d/e,per a/centrum vtrinque produdarS: > 

quaecunque illi fimilis.Dimetiens enim,fiue diameter,proprie circulorum effe videtur: dias ^ 
gonius autem,rediiinearumfigurarum:axis ver6,folidorum,et proprie ipfius fphaera?. xc^iffer^tiT 

C Si, 'TjSpiiXo/^o^ rQzsi Kad Tp? uiroTiay.^ocvo/J^tj^ 

f^SZSh' tS? tS KUkAzJ 'TTi^lipi^ilOiO’, 

Semicirculus,efl: figura quae fub dimetiente,& ea quas ex ipfa circuli cir==. 

cunfercntiafuBlata eft,continetur* \\ 

Vt ea figura,qua? ex f/h/dimetiente, & dimidia circuli circuns 
ferentia f/g/h/comprehenditurt Semicirculus enim cfim fit dis ' 
midium circuli:non poteft alijs lineis quam dimetiente,& mes 
f - *- - -dia claudi circunferentia. 



CTj^Kpee ki5kA 2!, *ro''7rfj>i£>^6^o^ < 223 ^ re tvOiiccS,Kgd KvKhtivr^tqit^ttcoy. 

19 Sedio circuli,eft figura qu^ fub reda linea,6c circuli circunferentia aut ^ 
maiore aut minore ftmicirculo,continetur. 

Ciam enim reda linea per circuli centrum minime ducitur, 
vtrinque tamen in circunferentiam terminatur:. ea circulum 
ipfum in binas partes difpefcit inaequales , qux circuli fedios 
nes adpellantur.Quarum ea quse centrum includit circuli,vt k/ 
l/m/obiedse deferiptionis, maior dicitur: reliqua vero, vt k/n/ 
m, minor adpellatur. Ipfa porro linea reda k/ m, chorda fiiie cWrf. 
fubtenfa: & comprehenfa circunferentize pars ^ arcus refpons Arcus, 
denter nominatur. 

t[DereWineisJtguris, , ^ . - 

Cp OST CIRCVLAREM FIGVRAM, .'ii V AE VNICO CLAVDITVR " 

a.iij. 













triUterd fi¬ 
gura resili- 
nearu Prima 


Trilaterarum 
figuraruala-' 
teribus difcri 
mina. 
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limitejfiicc^dunt re£tilineiE,hoc eft,rectis lineis terminatae figur2e,varmmc|uide,proIateru 
numero^ angulordmve qualitate,denominatione obtinetesrquae ita ab Euclide diffiniuntur. 

Kjsji) iu64S{)7n$^i£;^6yCi3^«. 

Rediline^ figur£e,funt qux fub redis lineis continentur. xo 

Porro inter reitilineas fi guras,primum locum fibi vendicat trilarer«,fub tribus re^is lU 
. neis comprehenfe. C^oniam fub duabus lineis redis non poteft cotineri figura,per ipfms 
^ linex red^ defcriptionem. Subiungic itaq^ generalem trilaterarum figuraru diffinitionem, 

Trilater*figur*funt,qusfubtribusreaiscondnenturlineis. « 

His fuccedunt quadrilaterae,a quaternario laterum numero denominatae. 

(^adrilater^ figur^fijnt, qu» (ub quatuor comprehenduntur redis xt 
hneis. 

Et quoniam redilinearum figurarum fupra quadrilateras per continuam laterum additio 
nem,infinita videtur excrefccrc multitudo,qUam fingulatim defcribere, longum nimis vel 
impoflibile foref.idcirco reliquas omnes multilateras adpellauit Euclides, & fub hac diffi 
nitione complexus eft. 

(fijTa h Ttwagwp iuGijSp 

Mulcilateras figur* fiint, qus iub pluribus quam quatuor reftis lineis ij 
comprehenduntur. 

QH« quide mukilaterx figur^,longe faciliore ab angulis,q ab ipfa laterum multitudine, 
fortiuntur nomenclaturam: vtpote,penragona,hexagona,hepragona, odogona,&c. Sunt 
enim in redilinea quacun^ figura tot anguli,quot & latera.Chm autem omnis multilatera 
figura immediate refolu^itur in triUtcrac, vel in frilateras,partim vero in quadrila* 

terasrfubiungitpropterea primhm trilaterarum,deinde quadriiatcwum figurnrum,tum ab 
ipfis lateribus,tum ab angulis fumpta difcrimina. Omnis itaque trilaterse figurat,aut triala 
tera fimt adinuicem a:qualia,vel duo tantiim,aut nulla. 

Trilaterarum porro figurarum,«quilaterum eft triangulum,quod tria 
continet sequalia latera. 

Veluti fubfcripta in exemplum trianguli figura a/& quae illi fimiles. 
d^ifTO 'Tceg (Atio jnoiW iffKg t;^op 

Ifofceles autem eft, quod fub binis tantum aqualibus lateribus con^^^ 
tinetur. 


Cuiufinodi funt triangula b,c,d,ad clariorem fingulorum cuidentiam depida* 
CSKaAnvdp (f ijTO xd?osviotcf fcp^opCtJAiUgaf, 


Scalenum vero eft, quod fub tribus 
netur. 


inaequalibus lateribus conti- 


s.<w o 
i *»43 


Vt obieda e,f,g,triangula:& quae fimt ciufce 
modi.CAb angulis autem totidem differentias 
nancifcuntur ipfa triangula. Omnis fiquidem tri# 
anguli,vel tres anguli lunt acuti,vel vnus redus 
& caeteri dup acuti, aut denique vnus obtufiis 
Sc reliqui itide acuti:duos enim redos aut duos 
obtufos , vel vnum redum & vnu obtufum am 
gulum in triangulo offendere non eft polfibile. 
Hanc igitur angularem trilaterarum di ffere aa 
tiam,ita fubfcribit Euclides^ “ 
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<rx«iUc^T&ti,og0o>to¥i&ti/<^ Te/y^votilSijTo^^iep 6$6luj* ymotii» 

27 Ampliustrilaterarumfiffurarum,redanguluni triangulumeft, quod rriUtermm 

ILL^^ fimorum ab 

rcdum angulum habet. differ 

Vt ifofceles b,vel fcalenum triangulum e,proxima diffinitione defcriptum. re?itio. 

C[ Aju.€Ai/>'Cavioj) (fiiyrd > 

28 Ambligoniumautemjquodobtufiimangulumhabet, 

Veluti antecedens ifofceles d,fcaIcniimYe triangulum g, 

4[Oiuy6vioii (flifTO ^|aa$ ^'OviW, 

2^ Oxygonium verb,quod tres habet acutos angiilos. 

Cuiufmodi.funt aequilaterum a,fic ifofceles c,atque triangulum fcalenum f-Sc qu2e eis fimw 

lia funt triangula. Omnis porro trianguli vnumquodque latus,ceteris duobus expreffis, Bdfis triaguU 

bafis vocitatur. Sequitur iraque,reaangula & amblygonia triangula:fore tantummodo ifo 

fcelia,vel fcalena.Oxygonium autem: St ^quilaterum, Sc ifofceles, & fcalenum offenditur 

triagulum.Quemadmodum ex fuprafcriptis trianguloru licet elicere figuris. CHaud diffi* 

militer quadrilaterarum figurarum,tum ab angulorum reftitudine vel obliquitate, tum ab QuadrlUte-^^ 

«qualitate vel in«qualitate laterum,fuccedentia colliguntur difcrimina. rariifiguraru 

nr^ayavcy o icro^zsXeugop ort f(gd d^Go^^oviojr. , 

50 Quadrilaterarum autem figuraru,quadratum quidem eft,quod &^qui 
laterum dc redangulum eft. 

Veluti quadratum Ii. Omnis itaque quadrati vnumquodque 
latus, radix eiufdem indifferenter adpellatur. Fit enim quadra* Radix 
tum,ev Aatra «bftra^tiue in feipfam redrifllme du(5ta: drafi» 

quemadmodum numerus ia feipfum duftus, quadratum efficit 
numerum. 

Cet£^o^kx£ 5 d^tjo ogdoj^am^ iffo^zsAw^oy <Pt, 

31 Altera parte longius, eft quod redangulum quidem, at ^quilaterum 
non eft. 

Quemadmodu fuprafcripta figura fe, quoad angulorum redtitudinem conuenies cura ipfo 
quadrato,diffidens autem exparte laterum. , 

UpojuSo? 0 i<ro'aiA.£u^o{«^jOux og 0 oycovjojt (Pt. . \ . 

|2 Rhombus,eft quas a^quilatera,at redangula non eft. 

_ . _ Cuiufmodi eft figura 1. Conuenit itaque rhombus cum ipfb 

l y// m quadrato , in fola lateru aequalitate:habet enim duos obtufos, 

^ / & totidem acutos angulos,quatuor rectorum fimul efficientes 

quantitatem. 

<At,Ta Ta? «'sy’ cvwafop 'zsAiugasi ymioca^ 

^5 »T£ o^^oy^my, * ^ 

33 Rhomboides vero eft,qu^ ex oppofito latera 8 c angulos habens «equa:* 
les,neque squilatera,neque redtangula eft. 

Quemadmodum fupra depida figura m repraefentat.Sifntque h«c omnia nuper enarrata 
quadnIarera,paralleIogramma:id eft,quorum oppofita latera funt adinuicem parallella,feu ParaMon^ 

dafctcnSincS&e^ figurarum contmgic inueniri 

CToc (flfc 'JKUTO Tfc]«<ZtJ^£Ug«,'Ig>«'2yC?«« KKhitSo», 

3.4 PrEter h*c autem reliqua quadrilatera, trapezia adpellantur. 

a.iiij.. 



I 
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toJlaUtaquce 
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a 

e» 





c 

f 



In quibus videlicet nulla oppofitorum vel laterum , vel an« 
gulorum fimul obferuatur aequalitas > fiue refpondentia: ve* 
luti funt n/& qusecunque eis fimiles quadrilaterorum de« 
fcriptiones. 

iB^ParallelarmmeariiMjipM^ 

«;p«5<4a.«Aoi'aait tuegoa ai'‘JWS t? «St? ttSiVStfl? w* 

‘ ^ , 

Parallela red^ line^ funt,qu^ in eodem exiftentes plano,ac ex vtraque 

parte in infinitum produd£e,in nulla parte concurrunt, ^ ^ 

Quales tibi repraefentant a/b/& c/d/line* reari; In quarum 
videlieet alreram,vtpote a/b,rea:a linea e/f/ad aquales feu re 
dros incidens angulos:& cum reliqua c/d/rcctos itidem vel ae« 
quales angulos efficit.Ex eo enim, alterius in alter^ aequalis 
vtrobiquc fiirgit inclinatio:vnde jfit,vt ipfae datae lineae in infii 
nitum ex vtraque parte produdae,aequaliter feu parallelice dis 
ftent,nufquamadinuicem concurrentes. 

CAlTH^a^Tw. Poflulata. 

ORONTIVS. 

S ECVNDO L0€0 OEFIE^^NT POSTVLATA^ 

quae petitiones a nonnullis adpellantur . Sunt autem poftulata, generales.quaedam 
proporitiones,ex ipfis coHedae difFinitipnibusi quae pendenter ab auditore concefs 
fe,pbfl:ulantur,aflumuntiirve in ordinem leu rationem principi).Primum ita^ poftulatum, 
eft huiufmodi, - . . . ^ 

«-STO wwv-rgtf crKp^0f',tue^^6ep7J'«^^I^J, 

Ab omni pundo in omne pundum,redam lineam ducere. 

Poteft enim datum quodcunque pundum,in aliud quodlibet ^ , 
pundum , etiam vbilibet imaginatum , per viam abftradiue 
fluendo ‘bfeuifliniam: reCtam deferibere lineam, quemadmos 
dum ex quatuor primis licet elicere diffinitionibus. Admittens 
da eft itaq^ linea reda quantalibet,ac quibus voluerimus pum 
dis .vbilibet indifferenter terminata. - 

Ck«i Iveuxii kxtx r ffuvtxk t'5r* tvdifocc^ 

Redam lineam terminatam,in continuum redumque producere. 

Naqi vtrunqu^e pund:um ipfius datze redae line^ terminatiuum,per redum eiufdcm pun 

di defluxum,quatumlibet abftradiue continuatu:poteftipfam 
datam lineam red:am efficere longiorem.quemadmodu ex das z 

ta linearum redarum colligitur deferiptione. , / «.___,_, 

TIWVT) KUKAop ^ 

Omni centro 6c interuallo,circulum deicribere. 

Hoc eft,licet vbicunque volueris centrum defignare circuli, 

8c circa idem centrum, ad liberam femidiametri quantitatem, 
ipflim figurare circulum . Aut (ft velis ) ex data quacunque lis 
nea reda terminata, altero eiufdem lineae termino vbiuis cois 
locatOjper completam ipfius lineae circundudionem,circulum 
deferibere.Admittendi igitur funt, libera quantitatis circuli, 
pro data femidiametri vel interualli magnitudine. 

C!k«I ^«(Tccc od ogea) yoviou Hcod ocAsXoai Icr/. - 

Omnes angulos redos,adinuicem aequales cjOTc- 

; 
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LIBER 1. 5 

Ciim enim dati cuiufiibet anguli refti magnitudo quadrans exiftat circuli , eiufdemq^ cir« 
culi quadrantes fint adinuicem aequales: fit vt inter quofuis angulos redos nulla poflit effe 
'difFerentia_, fed omnes fint adinuice aequales.Quemadmodiim ex his qux feptima,nona,&: 
decima praemifimus diffinitionibus,elicere vel facile potes. 



iptgK ogdSj) i7^«ojroytf^ov!ou 


S Si in duas redas lineas reda linea incidens, interiores & in eadem parte 
angulos duobus redis minores fecerit: redas lineas in infinitum pro^^ 
du^jtas concurrere neceflc eft, ad eas partes in quibus anguli duobus re^ 
dis minores exiftunt. 


. Vt pote,fi in redas a/b/& c/d,reda incides e/f,interiores angulos b/e/f/6f d/f/e/fimul co 
paratos,duobusredis minores fecerittipfae lineae a/b/& c/d, in infinitu produdae,c6ueniec 

tandem in g, ad partes quidem b/& d. Quoniam plus inclinas 
tur adinuicem partes b/d, quam a/c . Vnde quanto magis pro* 
ducentur b/e,8t d/f/partes,tant6 propiores efficientur, in vnu 
tandem fignumCvtppte g^concurrentes.Secus eflde a/e,& c/f/ 
partibus:propterea quod anguli a/e/f/& c/f/e/fiint duobus ans 
gulis redis tanto maiores , quanto eifdem redis minores flies 
fint ipfi b/e/f/ata d/f/e/anguli. CPoffent & alia his haud diffimilia fubrogari poftulata: De emeteris {>o 
eju^ chm funt omnibusCetiam rudifiimis^perfefe manifefl:a,vel quae recenfeantur indigna/ JiuUtis, 
hoc quinario eum Euclide co^itenti erimus numero. 

ii;Koiv«i Communes jententic^o 



oROWXivs. 


R eliqvvm est tandem,commvneselvcida 

re fententiasjquas graeci axiomata, latini vero efiata folent adpellare.Sunt igitur 
j[gj^fgiitiae,generales quazda ac per f§fe manifeft^ propofitiones,comunis 
tdve fcitae ab omnibus , & in principij rationem vel ordinem coaflumptse. Quarum prima 
eft hacc. ^ ^ ^ 

I Qu^ eidem aqualia,&: adinuicem funt ajqualia. 

Vtpote,fi a/magnitudo fit aequalis b/magnitudini,eidem qtio« 

> T —' que b/fit aequalis magnitudo crnecefllim eft a/& c/magnitudi? 

f ^ ^ , , c , nes fore adinuicem aequales. Idem habeto iudicium de numes 

ris,atque caeteris eiufdem generis adinuicem comparabilibus, 
‘7i^sE9ff TBc 2A fls isiylQe» 

2 Et fi sequalibus aequalia adijciantur,omnia erunt aequalia, 

Ckccc iocv^^'TTG Iffayoc<poa§iQH9’Joi icocTocM'7mfi!^u iSkiy "IQs. 

3 Et fi ab aequalibus aqualia auferantur,quae relinquentur sequalia erunt, 

Vt fi d/8c e/magnitudinibus inuicem aequalibus,aequales addantur magnitudines f/& g: 

confurgent d/f/& e/g magnitudines adinuice pariter squales. 

- -■ Quod fi verfa vice ab ipfis d/f/& e/g/magnitudinibus inuicem 

,_e_ , g , £equalibus,squales tollantur f/quide Sc g/magnitudines:rclin« 

quentur d/& e/magnitudines rurfum adinuicem squales, 

4 Et fi inaequalibus aequalia adiungantur, omnia inaequalia erunt. 

«TTo av/<r 6 >(iy(ga&<j)C« 5 fc 6 § 5 'ia A6<'7roc 

f Et fi ab inaequalibus «qualia auferantur,reliqua inaequalia erunt. 


Axiomata,ef¬ 
fata f (eu com¬ 
munes fenten- 
tiae* 


f.commmei 
fententiae va- 
tionemcequa- 
litatis refp- 
cientes. 
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GEOMET. ELEMENT. 


Si nanque h^k/magnitudinibus iniequalibus^aequales adiungatur magnitudiries I m:cbn 3 
furgent ifljequales adinuicem magnitudines h/l/& k/m. Aut fi ab eilHem in^equalibui maa 

, j gnitudinibus datis h/l/& k/m, sequales auferantur 1 /&m: quae 

-- ^ -'- relinquentur h/ Sc k/magnitudines, erunt adinuief inaequales. 

-- ^ .., I — m Vnde & verfa vice,fi aqualibus in^qualia adiungantur, yel ab 

aqualibus inaequalia auferantur: confurgent,aut relinquenttu* 

inaequalia. Hae funt igitur quinque prscipuae communes fententiae, rationem xqpalitatis 
inter magnitudines,atque inuicem comparabilia,tum fada inuicem comparatione,tiim ad® 
dendojfubtrahenddve occurrentem,refpfcientes, ‘ 

Qu^ ciufdem duplicia funt,adinuicem funt aqualia. 6 

Commis pn- Hoc eft,quae eiufdem funt aeque multiplicia,vel aeque fiiper particularia , aut Sque fiiper? 
tentia,j)ro ra~ parrientia,YelCvt liimmatim comprehendam^aeque maioratea fimt adinuicem aequalia,neni 
tione maioris ^_, quod aequali exceflu eandem fuperent magnitudinem. Vt fi 

Mqualitatis. f n/& o/magnitudines , eiufde magnitudinis p/fint aequemaio* 

*-- P res, vtpote duplxmeceflum eft eafde magnitudines n/&o,fo» 

Q,—_,____ ye adinuicem aequales. Nam aequalibus magnitudinibus ipfi p/ 

in eifde n/& o/comprehehfis,aequales adduntur exceflus.Iderti 
cenfeto de numeris,& quibufeunque inuicem comparabilibus rebus,eandem ad tertiam ma 
ioris inaequalitatis rationem obtinentibus. 

0i[Kcd'TK'K (XVT^HlJiiaVj{(^ 

Et qu^ eiufdem funt dimidium, sequalia funt adinuicem. ^ 

» Haec communis fentetia,pro magnitudinibus rationem minoris inaequalitatis ad eandem 
^ tertiam obferuatibus magnitudinem,itavenitintelligehdatvt 

C * * ^ quacunque eiufdem llmt aeque lubmultiplicia,aut (upe;rparticu 

---,-, laria,vel fubfuperpartientia,hoc eft,3eque minora,ea funt adim 

-,r ^‘3“^^^^*^*^P°*^^>^‘l''^>*/magnitudines,eiu£demniagni3 

tudmis s/fint Cverbi gratia; fubduplae: illae erunt adinuicem 

quales,propterea qu6d aequali ab eadem magnitudine fuperentur exceflu. 

Et quse fibimetipfis conueniunt,2equalia funt adinuicem. g 

Vtpote,fi duar red? linef in limitibus,du 9 ve fupficies in terminis,feu lateribus & angulis, 
,&qu? funt fimilia fimilibus ex omni parte c6ueniat:ea oportet adinuice gquari,& ecotrario, 

^Koa ^oXojiT^ 

Totum eft fua parte maius. 

Adde partes integrales,qu6d & xquale fliis partibus intcgralibus,id efi: quf fimul liimptae 

ipfum totum videntur integrare. , 

C[KQa Suo iud&oci ^ 'zniQjiixo^cn^» 

Dux reto lineas fuperficiem non concludunt. 

Prius quam enim fuperficiem concludere valerent: operaepretium eflet, gemina punda 
vtriufque datarum linearum terminos limitantia mutuo couenire.Duje itaque lineaired^, 
a dato pundo in datum pundum produccrentur:coinciderent igitur in vnam atep eandem 
lineam redam,fuperficiem concludere non valentes.queadmodiim exijs,quac quarta prais 
iximus diffinitione,fit manifeftum. 


Commis fen~ 
t entia prora^ 
Aione minoris 
iieqmlitatis. 
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f[De problemate,Theoremate,atjueHypotheJf. 

CEX HIS ITAQVE SANE QVA^M INTELLECTIS P RIN» 
problemata. cipijs,colliguntur problematarhoc eft:,ambiguf propofitiones,fcifcitationefve,pradicas fia 
Theoremata, gurarum attediones difcutientes:& Theoremata,id eft,fpeculariui?i.propofitiones,pr 2 ece* 
ptionis vtcunque participes , quae fingulis accidunt figuris fola infpedione diiudicantes. 
Quse quidem omnia tali funt artificio ab Euclide diftributa , vt ex antecedentibus omnis 
fubfequentium videatur pendere comprobatio : fiatque mutua fubminiftratio fingulorum 
Uypothefes. inter fefe & problematum & theorematum. Quibus fuffragantur hypothefes, hoc eft, ex 
praeuia fupradidqrum cognitione,afrumenti conceflie fuppofitiones, ~ 
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f1 tb 5 cHoBainif Iu6e«$ 7r£'7r8g«crpi/^<>'i^i'j'fi)VO()icjo'?3A£ugop ^t/SHOKcBaii 

EVCLIDIS LIBRI PRIMI 

Problema I. Pro^ojitio 1 . 

Vper data linea reda terminata, triangulum equilate^ 
rum conftituere. 

ORONTIVS. CSit data re€ta linea terminata a/b, cuius limites ijotapropoft- 
fint a/& b/punda:fuper quam oporteat triangulum aequilaterum con tionis inter- 
ftituereihoc eft^jdatam reftam lineam terminaram in latus ipfius coa^ pretationem. 
ptare trianguli,& reliqua duo latera,quse fint eidem line<e datae aequa^ * 

_ ^iia, ex fuperius enarratis principijs inueftigare. Centro igitur a, im 

teruallo autem a/b,defcribatur circulus b/c/d,per tertium poftulatum.Et per idem poftula# 
tum,centro rurfum b,eodemque interuallo b/a,defcribatur circulus a/c/e. Cum igitur cir« 
culi b/c/d/& a/c/e/in eodem fint plano,& communem habeant femidiametru, nempe da« 
tam a/b/reftam,tranfeatque per conftruftionem vnius circunferentia per centrum alterius: 
neceflum eft,b/c/d/circunferentiam partim elTe intra circulum a/c/e,partim vero extra, ( 

* e cotrarioySc proptcrea fefe mutuo interfecare. Sit ergo fedii 

num altera in punfto c,&: connedantur tandem redae lineae; 

C/& b/c,perprimum poftulatum. Triangulum eft itaque a/b/c, 

(non congruunt enim, ne<]^ in diredum coftituuntur ipfae a/b, 
b/c,&: c/a/ lineae redae:fed trigonam includunt fuperficiem a/ 
h/c) dico quod & aequilaterum.Quoniampundum a,centrum 
efl: circuli b/c/d:aequalis eft igitur a/c/ reda,ipfi a/b, per deci« 
mamquintam diffinitionem. Rurfiim,quoniam pundum b,cen# 
trum eft circuli a/c/e:aequalis eft,per eandem diffinitionem b/c/reda, eidem a/b. Duaeigis 
tur a/c, & b/c,eidem a/b,funt aequales: eapropter & aequales adinuicem,per primam coni# 
munem fententiam. Tres itaq^ lineae a/b,b/c,c/a,funtadinuicemaequales.Igitur fuper data 
teda linea terminata a/b,c6ftitutu eft triangulu aequilateru a/b/c,Quod facere oportebat. 

F^cj&ANjLtce jS, FgoGeoi; jh, 

Pog ffnptdc^ th d^oesViji hVhji 

Problema z, Profojttio z. 

A d datum pundujdatse reto line^ ^qiiam reda lineam ponere, 

ORONTIVS, CSit datum pundum a, data vero 
linea reda b/c:cui expedit,ad ipfum pundum a,xquam redam 
lineam ponere.DucatuHtaqucjteda a/b, per primum poftula# 
tumcfiiper qua triangulum aequilaterum conftituatur a/b/d, per 
primam propofitionem.Et centro b,interuallo autem b/c,circu# 

Ius deferibatur c/e/f, per tertium poftulatum. Atque perfecun# 
dum poftulatum,producatur reda d/b/in ipfius circuli circunfe 
'rentiam:fitque d/e. Centro rurfum d,interuallo autem d/e, cir# 
culus deferibatur e/g/h, per idem tertium poftulatum. Produ# 
catiirque tandem reda d/a,in circunferentiam ipfius e/g/h/cir# 

culi,per fecundum poftulatum:fitque d/g. Cum igitur pundum b,centrum exiftat circuli 

s. 




























GEOMET. ELEMENT. 



c/e/f: jequalis efl:b/c/re£ta ipfi b/e^ per decimamquintam diffinitionem. Rurfum qiiomam 
purtdumd,centrum eft e/g/h/circuli:aequalis eft,per eande diffinitione,re<ffa d/e/ipis d/g. 
A quibus fi auferatur a/d,& b/d/inuice aequales Cuempe latera trianguli aequilaterijreiiqiia 
a/g,reliquae b/e,per tertiam commune fententiam erit sequalis. Atqui monftratum eft,quocl 
& b/c/eidem b/e/eflaequalis.Binae igitur a/g,8t b/G>eidem b/e/fimt aequalesrquapropter & 
aequales adinuicem,per primam communem fententiam. Ad datum ergo pundum a/datse 
redse lineae h/c^xqualis reda linea pofita eft a/g.Quod oportuit feciffe. 

A ; Pg60£<n$ y, 

Xo oiviVo{»,«'7rD tS jLtd^ovofjTH tA«&rovi fffify iudmy 

^ Prohlerna 3, Propjltio 3. 

D Vabus datis red^ris lineis inaequalibus,^ maiori minori ^quam re^ 3 
dam lineam abfcindere. 

O R O N T IV S.fESint datae binae redae lineae inaequales,a/b/quidem maior,minor ver6 
c/d:cui receptum fit,ab ipfa maiore a/b,aequam lineam redam abfcindere . Ad datum ergo 
pundum a/alterum ipfius maioris a/b/limitem, eidem minori c/d/ponatur aequalis, per fes 
eundam propofitionem:fitque a/e.Et centro a,interuallo aute a/e, circulus deferibatur e/f/ 
g,per tertium poftulatum.Ciim igitur a/e/reda fit aequalis ipfi c/d,fftque c/d minor ipfa a/ 

b, per hypothefin: erit & a/e/eadem a/b/minor. quae enim funt 
aequalia,eiufde funt seque minora,per Conuerfam feptimae com^ 
munis fentetiae. Egredietur ergo a/b/maior ipfa a/e,circufereni! 
tia circuli e/f/g , ad interuallum eiufdem a/e/deferipti, eana 
demq^ circunferetiam egrediendo fecabit:fecet igitur in pundo 
f. Et quonia pundu a,centrum eft circuli e/f/g: aequalis eft a/f/ 
reda ipfi a/e,per decimamquintam diffinitionem. Eidem porro 
d. a/e,aequalis eft & reda c/d.Binae igitur a/f/8c c/d, eide a/e/func 
aequales:& propterea sequales adinuicem , per primam commua 
nem fententiam.Eft autem & a/f, pars ipfius maioris a/b.Duabus ergo lineis redis insequaa 
libus datis,a/b/quide & c/d:a maiori a/ b,feda eft a/f/ipfi c/d/ minori aequalis.Quod opors^ 
tebat facere. 

E Ap Auo 'Tj^iymK Ttej 'ZJAeugajjTcds ibrts ty)} ino£Ti^a:j((gd 'dw 

ymocy TH j-fDVHot £u0(|6>t) ^ Tfipi^acnp t5 ll<rn^ 

m,H 9 d ^-T^iyavop jcTip tWj ((gd oci T^oiirod yavio&t 'JK!? Aoj-ttoTj ysivic^fHovci 

luotTi^ot tK«T£g<j:;i34>* fiTrordvi^np* 

Theorema 1* Propjttio 4. 

S I duo triangula duo latera duobus lateribus asqualia habuerint aU 4 
terum alteri,& angulum artgnlo aequalem fub aequalibus redis li= 
neis contentum: & bafin bafi sequalem habebunt, &: triangulum trian^ 
gulo xquum erit,&: reliqui anguli reliquis angulis aquales erunt alter 
alteri,fub quibus aqualia latera fubtenduntur. 

o R o N T I y S.CSint bina triangula a/b/c/& d/e/f,habentia duo latera a/b/ & a/c,dus 
obus lateribus d/e/& d/f/alternatim jequalia, hoc eft,a/b/ipfi d/e,&: a/c/ipfi d/f: ar<^ angus 
Ium b/a/c,jequalem angulo e/d/f/ fub sequalibus redis lineis contento.Dico primhm,qu6d 
bafis b/c/eft aequalis bafi e/f.Comparato nanq^ triangulo a/b/c/ipfi d/e/f, atque pundo a/ 
fiipra d/ pudum conftituto,extenfaque reda a/b/ fiiperredam d/e:conueniet pundu b/ipfi 
pundo e:nam a/b/ ipfi d/e/ per hypothefin eft aequalis.quse autem fimt adinuicem «qualia, 
fibimetipLs conueniunt,per conuerfam odauae communis fententiae . Et quoniam angulus 
b/a/c,angulo e/d/f/ per hypothefin quo^ eft aequalisccadet igitur, per eandem conuerfam, 
a/c/reda,fuper redam d/f. fecus enim alter angulorum foret reliquo maior , cotra ipfam 
hypothefin. At cum a/c/6c d/f/redacjfint ex eadem hypothefi adinuicem «quales:c6ueniec 




LIBER I. 


rurllim pundu c/ ipfi pun£taf, per allegata o£Vauae communfs 
fententiae conuerfionem.Binae igiturre6V3eb/t/&: e/f^ab eodem 
communi punfto, ad idem commune punftum educenturrcons 
uenient ergo adinUicem, per datam ipfius lineae reftae diffinis 
tionem.Conuenientibus enim b,e/& c,f/limitibus,fi eaedem b/ 
C/& e/f/re£tae minime conuenirenf.duae lineae reftae includerent 
liiperficiem,contra decimam communem fententiam,& diffinis 
tam reftarum linearum deferiptionem. conuenit ita<]^ b/c/ ipfi 
e/f.Quaeaute fibimetipfis conueniunr,aequalia funt adinuicem, 
perodtauam comUiiem fententiam.bafis ergo b/c,bafi e/f/cons 
eluditur aequalis.CDico praeterea,triangulum a/b/c, triangulo d/e/f/aequum eft.Conues 
niunt enim fingula latera ipfius a/b/c/trianguli, fmgulis d/e/f/trianguli lateribus: Sc trians 
gulum igitur triangulo conuenit.. Vnde per eandem o£tauam communem fententiam, a/ 
b/c/ triangulum,ipfi d/e/f/triangulo aequum erit. CAio tandem,reliquos angulos reliquis 
angulis,fub quibus aequalia fubtenduntur latera,fore alterum alteri aequales:vtpote,a/b/c/ 
ipfi d/e/f,fub quibus a/c/& d/f,& a/c/b/ipfi d/f/e,fub quibus a/b/& d/e/latera fubtendun 
tur aequalia. ConueniUnt enim fingula latera lingulis lateribus, fiib quibus ipfi continentur 
anguli.Ex laterum porro conuenientia aequalis eorundem fubfequitur inclinatio, ex aequali 
autem inclinatione laterum,contentorum angulorum conuincitur aequalitas. Si bina igitur 
triangula,duo latera duobus lateribus aequalia habuerint &c.vt in theoremate. Quod erat 
demonftrandum. 



e. 


J&, Fg60eo75 

I ou ymiouijffca 7ifSp£r£K§AN6(i<rS^ 

_ m icr&p u^zjro 'tIw yaviou iVoa tcravTcet. 


Theorema z, Pro_po[ttw 


I Sofcclium triangulorum qui adbafin funt anguli, adinuicem funt 
^quales:6<: produdis aqualibus lineis,qui fub bafi funt anguli adin^ 
uicem aquales erunt* 


O R O N T I V S.CSit triangulum ifofceles a/b/c: cuius latera a/h/3c a/c/fint adinuicem 
aequalia.Haec autem verfus d,& e punda,in continuum redrdmque producanturrper fecun# 
dum poftulatum.Aio itaque primum, angulos a/b/c/& a/c/b,qui ad bafin b/c,fore adinuis 
cem xquales:angulum pr^terea d/b/c^angulo b/c/e/fub eadem bafi b/c/conft:ituto,iridbm 
coxquari. Sufeipiatur enim in h/d/re^a. contingens pun6tum,fft<^ illud d.& data re6tab/ 
d,fecetur ei aequalis c/e,per tertiam propofitionemiconedlantdrq^ b/e,& c/d/lineae reftae, 
per primum poftulatum.Ciim igitur a/b/fit aequalis a/G,per hypothefin,& b/d/ipfi c/e,per 
conftru£tionem:erit & a/d/ipfi a/e,per Ibcundam communem fententia,aequalis.Bina ergo 
latera a/b/& a/e/trianguli a/b/e, funt aequalia duobus a/c/& a/d/trianguli a/c/d , alterum 
alteri: eftque angulus qui ad a/ fub aequis lateribus comprehenfus, vtriqiie triangulo coms 
munis.Bafis igitur b/e/bafi c/d/eft aqualis,&: totum triangulum a/b/e/toti triangulo a/c/d/ 

aequale,arque reliqui anguli reliquis angulis,fub quibus aeqiialia 
fubtenduntur latera,refpondenter aequales,vtpote/a/b/e/ipfi a/ 
c/d, & a/d/c/ipfi a/e/b:per quartam propofitionem. Rurfiim, 
quoniam b/d/ ipfi c/e/ per conftruftionem eft aequalis , & b/e/ 
ipfi c/d/ aequalis oftenfa eft : bina propterea latera d/b/ 3c d/c/ 
trianguli d/b/c,duobus e/b/8c e/c/ipfius e/b/c/trianguli lateris 
bus funt alternarim aequalia . & contentos fub ipfis aequalibus 
lateribus angulos,vtpote,qui ad d/&: e/monftrauimus aequales: 
eandemque bafin fubtendunt b/c . Triangulum igitur d/b/c, 
triangulo e/b/c/eft equale,&reliqui anguli reliquis angulis,fub 
quibus aequalia fubtendutur latera,adinuicem aequales: per eande quartam propofitionem. 
Angulus itaq^ d/b/c, angulo b/c/e/eft aequalis : nec non angulus b/c/d,ipfi angulo c/b/e. 
Totus porro angulus a/b/e,tori angulo a/c/d/aequalis nuper oftefus eft.Igitur fi ab eifdem 

b.j. 
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aequalibus angulis a/b/e/&: a/c/cl,^quales auferatur anguli b/c/d/& c/b/e;qui relinquentur 
anguli a/b/c/& a/c/b/ad bafin b/c, erunt per tertiam communem fententiam adiniiicem 
quales.Et quifub eadem bafi b/c/funt anguli, vtpote,d/b/c/& b/c/ e, nunc quo(^ monftrari 
ftint aequales. Ifofcelium ergo triangulorum,qui ad bafin funt anguli, Scc.vt in theoremate. 
Quod demonftrare oportebat. C.corQllamm, 

CHinc manifeflum efl:,triangiilum sequilaterum tres angulos adinuicem aequales continere. 
Quoniam binatim fumpta larera,femper offenduntur aequalia: & duo quoque anguli omnia 
fariam fumpti,cGnfequenter aequales. 

E f OiCaqHjlLOC S\ 

A|j ccc <f^uo j^CiVKXt \ffou ^01 f Kgu cd ote? ^(hxq 

iV<W iODVTCCC. 

Theorema 5, Pro^ojltio 6 . 

^ I trianguli duo anguli,sequales adinuicem fuerint: sequales quos 
V3 que angulos fubtendentia latera, sequalia adinuicem erunt. 

O R O N TIV S.CEflro a/b/c/triangulu,cuius anguli a/b/c/&: a/c/b/fint adinuicem aequaa 
les.Dico propterea,qu6d latus a/b/aequum eft lateri a/c. Si nanc^ a/b/& a/c/latera forenc 
in2qualia,alterum effet nlaius:vrpote,a/b.Pofret itaque a maiori a/b, fecari ipfi a/c/minori 
3equalis,per tertiam propofitionem. efto igitur b/d: & connedatur c/d/reda, per primum 
poftulatum. Cadet igitur reda c/d/intra triangulum a/b/c: diuiddque latus a/ b, dc angus 
Ium a/c/b/in duos angulos,atque datum-a/b/c/triangulum in bina triangula a/c/d/& d/ b/ 
c. Atqui a/b/c/triangulum, ipfo d/b/c/triangulo("nempe totum fua parre;)maius eltrper no« 
nam cbmmunem fententiam . Quod fi a/c/reda foret aequalis ipfi b/d , & b/c/fit vtrique 

triangulo communisrefTent bina latera a/c/& c/b/trianguli a/c/ 
b,xqualia binis lateribus c/b/& b/d/ ipfius trianguli c/b/d.quze 
chm squales adinuice coprehendatangulos a/b/c/& a/c/b,per 
hypothefintbafis a/b/ dati a/c/b/trianguli,foret squalis bafi c/ 
d/ipfius trianguli c/I?/d,per quarta propofitionemripfum deni® 
triangulum a/b/c,ipfi triangulo d/b/c/squale , torum videlicet 
Ius parti, quod per nonam communem fententiam eft impoflis 
bile . Non eft igitur a/b/latus, maius a/c. Similiter oftendetur, 
qubd neque minus . Aequum eft itaque latus a/b , ipfi lateri a/c. Si trianguli itaque duo 
anguli, squales adinuicem fuerint: squales quoque angulos fubtendentia larera,squalia 
adinuicem erunt.Quod fuerat oftendendum. fLcoroUarium. 

CEt proinde fit manifeftum, triangulum squiangulum , fore verfa vice squilaterum. an* 
guli enim binatim fiimpti, femper offenduntur squales: & duo quoque latera omnifariam 
ftimpta,relpondenter squalia. 

(fi, 

F1 'Jvgo£u>7v((u9acur<Pu(n uk?? du^jocif iudQOUfy a^oci <fiuo bi\i9&ou 'tcrca Imri^x imr ou 
cvsKQHmroUf «^0 Itt) toc ccvtu xuroc Trigaoa ix^uaroct, 

' ti iveeouf. 

Theorema 4, Proj^oJttio 7. 

Vper eadem re<fta linea,duabus eiidem recftis lineis,ali^ du^ rcdss 
_ dine^B aequales altera alteri non conftituentur, ad aliud atque aliud 
pundum,ad eafdem partes,eo{dem fines primis redtis lineis polfidentes. 

O R o N TIV S.CSuper data inquam re£Va linea a/b,dus re* 
£ts line? a/c/& b/c,a limitibus a/& b,ad datum punitu c/con* 
ftituantur. Dico qubd fiiper eadem a/b, alis dus reits lines, 
vtpote a/d/3f b/d,ad aliud punitum,hoc eft d,ad eafdi quo<]^ 
partes,non conftituentur eifdem a/c/& b/c/altera alteri squa* 
les,vtpote a/d/ipfi a/c,& b/d/ipfi b/c, eofdc fines a/& b, cum 
t> eifdem primis reitis lineis a/ c/ & b/ c/poffidentes. Aut enim 
punitum d/cadet in alterutram linearum a/c/ Sc b/c, vel intra 
eafdem,aut extra,Atqui in alte rut ram dataru linearum, ipfiim d/ punitum minimepoteft 
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incidere.Cadat enimCfi pofTibile fit) in redam.b/c.coincidet igitur b/d/re£Va, fuper redam 
b/c:& ciim d/ fit aliud pundum quam c,erit eadem b/d/pars ipfius b/c. Non erit igitur b/ 
d, sequalis b/c:totum enim foret iequale fiise parti, contra nonam communem fententiam. 
Similiter oftendetur , quod neque in a/c/ redam , neque in alterutram aut a/c/aut b/c/in 
continuum reddmque produdam, cadet idem pundum d. CDico praeterea , quod neque 
intra eafdem lineas a/c/.&b/c, ipfiim d/pundum poteft incidere. Efto enimCfi fuerit poflis 
: bile) vt in fiibfcripta figura. &c connexa c/d/reda, per primum poftulatum,vtraque a/c/& 

a/d,per fecundum poftulatum, in continuum reddmque,vfque 
ad e/& f/figna pro ducatur. Triangula igitur a/c/d/& b/c/d/fus 
per eadem bafi c/d/conftituta, fbrent ifofcelia. & angulus proa 
pterea a/c/d, aequus effet angulo a/d/c: necnon b/c/d/angulus, 
ipfi b/d/c/refpondder aequalis,per primam partem quintae pro« 
pofitionis: & per fecundam eiufdem propofitionis partem, qui 
fub eade bafi c/d/fiunt anguli,adinuicem quo^ forent aequales: 
^ vtpote, c/d/f/ipfi d/c/e. Angulus porro d/q/e, maior eft angus 
lo b/c/d Cnempe totus fiia parte ) eapropter S>C c/d/f/ angulus, 
foret eodem angulo b/c/d/maior: & maior confequenter ipfo angulo b/d/c. nam squales 
anguli,eiufdem funt sque maiores,vel sque minores:per conuerfam fexts, atque feptims 
communis fententis interpretationem. Eft autem c/d/f/angulus, pars ipfius anguli b/d/c. 
Particularis igitur angulus,maior eflet totali:quod per eandem nonam communem fenten 
tiam eft impoflibile.€EHaud diflimile fequetur inconueniens:vbi datum pundum d,incide« 
rit extra prsfatas lineas redas a/ c/ & b/c . Si nanque id poflibile foret, vel earum altera 

qus ex a/pundo , alteram qus ex b/fecabit: aut nulla dabitur 
prsdidarum linearum interfedio. Secet primum a/d/ipfam b/ 
c:& connedatur c/d/reda,per primum poftulatum. Triangula 
rurfum a/c/d/ & b/c/d/ cflent ifofcelia : & qui ad communem 
vtriufque trianguli bafin c/d/fiunt anguli, per primam partem 
ipfius quinttc propofitionis, squales adinuicem. vtpote,a/c/d/ 
ipfi a/d/c,& b/c/d/ipfi b/d/c. Atqui angulus a/c/d,angulo b/c/. 
d/maior eft,per nonam communem fentcntiamrreda enim b/c/ 
diuidit a/b/d/c/quadrilaterum,& angulum propterea a/c/d.Igitur 8c a/d/c/angulus,eodem 
angulo b/c/d/maior eiret:& maior confequenter ipfo b/d/c/angulo.angulus porr6 a/d/c,eft 
pars ipfius anguli b/d/c:reda namque a/d,diuidit eundem b/d/c/angulum,atque a/b/d/c/ 
quadrilateru. Pars itac]^,totu rurfiim excederet:quod ipfi nons communi videtur aduerfari 
fententis.Ide etiam concludetur,vbi a/c/reda fecuerit b/d:vbfve pundum d/ita feorfiim 
Iocabitur,vt nulla fubfequatur prsdidarum linearum interfedio.quemadmodum ex fecum 
da figurs dilpofitione deducere vel facile potes,c/in d, atque e diuerfo permutato . Nbn 
fiint igitur a/c/ & a/d/reds lines , neque b/c/& b/d/adinuicem fimul squales. Super ea« 
dem ergo reda linea,duabus eifdem redis lineis &c.Yt in theoremate.Quod demonftrare 
oportebat. 

Qia^HfJlOt i) PgoQtoi? H. 

E A(j (Alio n^iycivoijTas (Auo 'ZcAtugag Aud kaTCgcj:, ^ 
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Theorema S) 'Propjttio 8, 

S I bina triangula,duo latera duobus lateribus alterum alteri ^qua^^ 
lia habuerint, & bafin quoque bafi aqualem: angulum quoque 
fub aqualibus redis lineis contentum sequalem habebunt. 

O R O N T I V S. eSint bina triangula a/b/c/8c d/ e/ f, habentia duo latera a/b/ & a/c, 
duobus lateribus d/e/& d/f/alternatim squalia, hoc eft, a/b/ipfi d/e,& a/c/ipfi d/f:fitque 
bafis b/c,bafi d/f/itidem squalis. Aio itaque angulum b/a/c, angulo e/d/f/efle refponden 
ter squalem. Comparatis nanque adinuicem triangulis, Sc pundo b/fupra pundum e/con* 
ftituto , extenfaquc bafi b/c/ in redum ipfius e/f: conueniet pundum c/cum pundo f,per 
conuerfam odau^ communis fententi^.Conuenientibus autem b/&: e,atque c/8c f/pundis: 
conueniet Sc pundum a/ cum pundo d. Quoniam fi a/ & d/ punda minime conuenirent; 

b.ij. 
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fequeretur ex hypothefi laterum, quod fupet eade redra linea 
b/c/aut e/f, duabus eifdem lineis a/b/& a/Cjvel a/e/& a/f ali^ 
duae rcd:x linex d/b/& d/c,feu d/e/3c d/f,ad aliud atque aliud 
pundum,hoc eft a/& d,ad eafdem quoque partes, eofdem de.» 
Ilique fines b/ 8c c/vel e/ & f/ primis redis lineis polfidentes 
altera alteri conftituerentur aquales . quod per antecedenteni 
feptimam propofitionem demonftratum eft impoflibile . Con« 
gruit igitur d/ pundum,ipfi pundo a: quapropter & angulum 
b/a/c,angulo e/d/f, congruere necefliim eft, foreque illi jequa 
lem . Congruentibus enim terminis : congruunt Sc ipfae linese 
redae, ex redarum porro conuenientia, fub quibus ipfi conti* 
nentur anguli; eadem fur git inclinatio . ex qua demum pari li* 
nearum inclinatione: eorundem angulorum conuincitur xqua* 
litas.Ergo fi bina triangula,duo latera duobus lateribus &c. vtin theoremate.Quod opor« 
tuit demonftrafle. 

D Problema 4, Pro^ofttio p, 

Atum angulum redtilineum,bifariam fecare. 

O R O N T I V S.CEfto datus redilineus angulus a/b/c;quem oporteat bifariam fecare. 
Sufcipiatur igitur in a/b/ reda,contingens pundum d: fecetiirque a reliqua b/c , ipfi b/d/ 
aequaliSjpcr tertiam propofitionem, fftque illa b/e.Et per primum poftulatum,connedatiir 
reda d/e:fiiper quam triangulum aequilaterum d/e/f,per primam propofitionem conftitua? 
rur.connedatur tandem reda b/f,per idem primum poftuiatum.Manifeftum eft igitur,re* 
j, dam b/pfecare datum angulum a/b/c;protrahitur enim ab an* 

gulo qui ad b, ad oppofirum angulum qui ad f,in b/d/f/e/qua* 
drilatero. Aio qu6d & ipfab/f,datum a/b/c/angulum bifariam 
fecat. Chm enim b/d/ per conftrudionem fit aequalis ipfi b/e, 
communis autem b/f:bina itaque latera d/b/& b/f/rrianguli d/ 
b/f,duobus lateribus f/b/&:b/e/triangulif/b/e/funr alternarim 
aequalia.Eft infuper bafis d/f,bafi e/f/iridem squalisrliint enim 
latera trianguli aequilateri d/e/f. Angulus igitur d/b/f,angulo f/ 
b/e , per odauam propofitionem eft aequalis. Datus itaque re* 
dilineus angulus a/b/c,bifariam a reda b/f/fecatur.Quod facere oportfebat. 

I, FgdOtoig t, 

T H|i (vGeoclf 

Problema f, Propojitio 10. 

, Atam reiftam lineam terminatam bifariam fecare. 



D 


IO 


o R o N T I V S. C Sit data reda linea terminata a/b , quam bifariam fecare fit 
operjepretium.Conftituatur igitur fiiper eadem a/b,triangulum aequilaterum a/c/b,per pri* 

mam propofitionem:fecetiirque per antecedentem nonam pro* 
politionem angulus a/c/b/bifariam,reda quidem c/d,apundo 
G,in d/ pundum ipfius lateris a/b/coextenla.Dico lineam a/b/ 
datam, fecari bifariam in pundo d.Ciim enim a/c/b/ triangu* 
Ium fit aequilaterum, 2 equalis efta/c/ipfi c/b:c6munis vero c/d. 
Binae igitur a/c/&: c/d/trianguli a/c/d,duabus d/c/ & c/b/trian* 
guli d/c/b,fimr altera alteri aequalcs:& qui fub ipfis aequis lare» 
ribus continentur anguli , per conftrudionem fimt adinuicem 
aequales,hoc eft,a/c/d, ipfi d/c/b. Bafis igitur a/d, bafi d/b/eft 
^qualis,par quartam propofitionem. Data igitur reda linea ter* 
minata a/b,bifariam feda eft in pundo d.Quod oportuit fecifte. 












LIBER I. 


17 


II 



D 



12 . 


PgofiXHJUa y, FgoetCTK? litf. 

*H J^oOeiVs tvB&XposTTC 7 S «ut? d^oGovTCf (tdh&ou > 71^5 o^eaf ^cyyiagplvB&xf-jfxizj^hp 
ayofya^* 

VroUetna 6, Vropjitid n. 

Ata reda linea,a pundo in ea dato, redam lineam ad angulos re^ 
dos excitare. 

O R O N TIV S.CEfto re^Va linea data a/b, datifmque in ea punitum cta quo oporteat^ re« 
d:am lineam ad angulos reitos excitare. Sufcipiatur igitur in a/c/reda , contingens pun« 
dum:lit (5 illud d.fecetur praeterea a reda c/b,ipfi d/c/xqualis, per tertiam propofitionem, 
vtpote c/e.Denique fuper reda d/e, triangulum xquilaterum conftituatur d/f/e, per prb 

mam propofitionemrconnedatiirque reda c/f,per primum po« 
ftulatum. Dico c/f/redam, ad redos angulos coniiftere fiiper 
datam redam a/b. Quoniam d/c/ eft xqualis ipfi c/e, commu^ 
nis autem c/f/diuidens d/f/e/triangulum.Dux igitur f/c/ 6c c/ 
d/trianguli f/c/d,duabus f/c/& c/e/ trianguli f/c/e, funt altera 
alteri xquales;& bafis d/f/bafi f/e,per conftrudionem xqualis. 
-Angulus itaque f/c/d, angulo f/c^e/fub xqualibus redis lineis 
contento,per odauam propofitionem eft xqualis.Reda igitur 
c/f/eonfiftens fuper redam a/b, xquales vtrobique facit angulosrergo redos,per decimam 
diffinitionem. A dato igitur pundo c,datx redx linex a/b,reda linea c/f/ad redos excitas 
ta eft angulos.Quod faciendum fufceperamus. 

P^o0£<ne ijS. 

E pj niw luGaap ^7r^go{>,«7ro TS (JIoGott©-< j<;j:4dflU;o «uT?§,jc«G£7Z)p CueaajJ 

Prahiema 7 , Pro^ojttio iz. 

S Vper datam rediam lineam infinitam, a dato pundto quod in ea non 
eft,perpendicularem redam lineam deducere. 

o R o N T I V S.CSit data reda linea infinita a/b,datum vero pundum quod in ea non 
eft c:a quo,in ipfama/b,perpendicularem redam lineam deducere fit operxpretium.ln eos 
dem ita<]^ plano,in quo data a/b/reda linea infinita, & datum pundum c,ex oppofita quis 
dem parte ipfius c, contingbns pundum fufcipiatur: fftque illud d. Erit igitur c/d/ interual* 
Ium, dirimd <5 ipfam a/b/redam.Centro ergo c,interuallo autem c/d,circulus defcribatur 
e/f/g,per tertium poftulatum.Hic porrb circulus e/f/g, cum in eodem fit plano in quci 6c 
reda a/b,fftque finitus,eadem vero a/b/infinita, 8c dirempta.ab interuallo c/d:fubtendet 

propterca idem e/f/g/circulus partem ipfius a/b,egredietdrque 
eadem a/b/reda circunferentiam ipfius e/f/g/circuli, eandem# 
que circunferentiam egrediendo fecabit.Secet igitur in e/dc f/ 
pundis:diuidatdrque reda & fubtenfa e/f/bifariam, in pundo 
quidem h, per decimam propofitionem. Sc connedatur tandem 
c/e,c/h,atquec/f/redx,per primum poftulatum. Dico itaque, 
-kredamc/h/perpendiculariter incidere fuper datam redama/ 
b.Quonam e/h/ xqualis eft ipfi li/f,per conftrudionem:c/h/ves 
ro dirimens c/e/f/triangulum, vtrique communis . Binx igitur 
c/h/& h/e/trianguli c/h/e,duabus c/h/& h/f/trianguli c/h/f/ funt altera alteri xquales:ba« 
fis quoque c/e,bafi c/f/xqualis,per decimamquintam diffinitionem. Aequus eft igitur angu# 
Ius c/h/e , angulo c/h/f/fub xquis lateribus contento,per odauam propofitionem . Reda 
ergo c/h/confiftens fiiper datam redam lineam a/b,xquales vtrobique facit angulos:ergo 
redos.Et proinde c/h/pcrpendicularis eft fuper a/b,per decimam diffinitionem.Super da# 
tam itaque redam lineam infinitam a /b ,a dato pundo c/quod in ea non eft, deduda eft 
perpendicularis c/h.Quod fecifle oportuit. 

S) P^oGeoij ly» 
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Theorema 6 ^ Pro^ojttio 13. 

Vm redVa linea/upei* rediam eonfiftens lineam ahgulos feceritraut 
duos redlos^aut duobus reddis sequales elficiet. 

O R O N TIV S. CIncidat iilquam a/b/reda,lliper reftam c/d,efficiens angulos a/b/c/6c 
a/Wd. Anguli itaque a/b/c/& a/b/d^aut funt asquales adinaicem,aut inaequales. Si aequales, 
etgo redi,per decima difFinitionemrprima igitur pars vera. Quod fi inaequales extiterinc 
ipfia/b/c/& a/b/d/anguli,vtpote, a/b/c/redVo minor,& eoderedlo maior a/b/d:dico hihb 
lominus eolHe angulos a/b/c/&: a/b/d,fore binis re£tis angulis aequales.Quoniam a/b/c/8c 
a/b/d/anguli funt inaequales: no eft igitur a/b/refta,perpendicularis fuper redram c/d,per 
conuerfam ipfius decima diffinitionis. Excitetur ergo fuper data re6ta linea c/d,a dato in 
ea pundro b,perpendicularis b/e,per vndecimam propofitionm.Diuidet itaque reda b/e, 
angulum a/b/d/redo maioremtnec non reda a/b,ipfum angulum e/b/c/redum, maiorem 
acuto a/b/c. Aequus eft igitur angulus e/b/c,binis angulis a/b/c/& a/b/e.communis adijcia 

tur angulus e/b/d.bini itaque anguli e/b/c/& e/b/d, tribus ans 
guliSjhoceft a/b/c,a/b/e,8c e/b/d,funt aequales, per fecundam 
commune fentdiam.Angulus rurfom a/b/4,asquus eft duobus 
angulis a/b/e/& e/b/d.communis addatur angulus a/b/c.-Duo 
igitur anguli a/b/c/ 3 c a/b/d,tribus angulis, vtpote,a/b/c',a/b/ 
e,& e/b/d,funt per eande fecudamcommune fentetiam aequa# 
les. Atqui monftratum eft, quod Sc anguli e/b/c/& e/b/d, eif« 
dem tribus aequantur angulis. Anguli porro qui eifdem funt aequales angulis , adinuicem 
quoque funt aequales , per primam communem fententiam. Igitur anguli a/b/c/& a/b/d, 
3 j, duobus e/b/c/ 8 c e/b/d/ funt aequales. Sunt autem per conftru# 

e b c. a b e. a b c itionem anguli e/b/c/& e/b/d/redi. & duo igitur anguli a/b/c/ 

€ b d. ebd. ab d. & a/b/d,binis funt redis aequales.Idem etiam oftendetur, vbi 

a/b/c/angulus,fuerit maior ipfb a/b/d. Cfim igitur reda linea, 
fuper redam confiftens lineam , angulos fecerit: aut duos re# 
dos , aut duobus redis aequales efiiciei:. Quod oportebat de# 
monftrare. 

. Qia^niioc I j FgoBecn? 

E Ap mv) tu6aj: (S' tS 71^$ xutr tuGeoa jxh 73^ 'Tcc drurcc ictl/JiS^oU) otcg 

ymiourf^vcT )p 6ge«i$ '‘(avcf tto/SoipjCtt’ iv^&ouT iWrcw c^2i^HAoaJ ou tuGdcw* 

Theorema 7, Froj^ojttio 14. 

S I ad aliquam redtam Iineam5atqj ad eius pundtum, duse redtcc line^ 
non ad eafdem partesdudt2e,vtrobiqj duobus redtis angulos sequales 
fecerintnpfe in diredtum redtse lineje adinuicem erunt. 

Q R o N T I V S.CAd datam enim redam lineam a/b,atque ad eiuspundum b,du£ere 
d« lineae b/c,& b/d,altera quidem ad laeuam c,reliqua ver6 ad dextram partem d/conue# 
nientescangulos efficiant a/b/c/& a/b/d, aut redos , aut duobus redis iequales . Aio pro# 
pterea,redam lineam b/d,in diredum ipfius b/c/fore conftitutam,hoc eft,vnam eandemcj 
Vemonflratio redam efficere lineam.Nam fi reda b/d,non fuerit in diredum ipfius b/c/conftituta:pro# 
ab wtpojjibili duda b/c/in continuum reddmque,ab ipfb b/verfus e/ per fecundum poftulatum, non ca#^ 
det ipfa b/e/cum b/d.Cadat ergoffi poflibile fiO inter a/b/Sc b/d.Reda igitur a/b,incide# 

ret fuper redam c/e/ ad angulos a/b/c/& a/b/ e, aut redos,vel 
duobus redis 2quales,per decimamtertiam propofitionem.At# 
qui duo anguli a/b/c/& a/b/d/aut redi funt,aut binis itidemVe 
dis ajquales,per hypothefin. Anguli itaque a/b/c/& a/b/d, an# 
gulis a/b/c/& a/b/e,forent per primani communem fententiam 
asquales,Dempto igitur communi angulo a/b/c:reliquus a/b/d/ 
reliquo a/ b/ e, per tertiam communem fententiam aequaretur, 
maior minori^hoc eft,totum fuas partirquod per nonam communem fententiam eft impofli# 
bile.Idem quoque deducetur inconueniens,fi producfta b/e,detur incidere fub ipfa b/d.In 
diredum eft igitur b/d/ipfi b/c. quod demonftrandum fuerat. Si ad aliquam igitur redani 
lineam, atque ad eius pundum redx lineae,&q.yt in theoremate. 
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Theorema T?ro]fojttio jf. 

1$ O I du2B rete lineae (e adinuicem fecuerintungtilos qui circa vertis 
cem funtj^quos adinuicem efFicient. 

O R O N T IV S.CSecent fe adinuicem binae redtae lineae a/b^& c/d , irt pundlo quidem 
erdico quod angulus a/e/c,aequus eR angulo b/e/d, circa e/verticem pofito. Iilcidit enim 
reda c/e/in redam a/b^efficiens angulos a/e/c/& c/e/b/ duobus redis aequales : per deci? 

mamtertiam propofitioiiem, Reda infuper b/e/incidens fuper 
redam c/d , facit angulos c/e/b/ & b/e/d/ binis itidem redis 
aequales : per eandem decimamtertiam propofitionem. Anguli 
porro qui eifdem , vtpote binis redis aequantur: & hi quoque 
funt adinuicem aequales , per primam communem fententiam. 

Et duo igitur anguli a/e/c/ 3 d c/e/b,duobus angulis c/e/b/& h/ 
e/d/funt aquales.Dempto itaque communi c/e/b:reliquus a/e/c/reliquo b/e/d,per tertiam 
communem fententiam eft aequalis. Simili difcurfu monftrabitur, quod anguli a/e/d/ & c/ 
e/b/funt aequales adinuicem. Si duae igitur redae lineae fe adinuicem fecuerint^angulos qui 
circa verticem lunt,aequos adinuicem efficient. Quod oportebat oftendere. ^Corollarium* 

CHinc manifeftum eft, quotiibet redas lineas in eodem pundo fefe adinuicem interfecan^ 
tes, angulos efficere quatuor redis aequales. 

6, Fgo6£0i$ is-, 

Aproj mrof roy Qvro$ (y «tt’ 

fcV£«VTipp /X0|op isi. 

Theorema 9 , Proj^oJttio j6. 

1$ mnis trianguli vho latere prodii<fto,exterior angulus vtrifque in^ 
terioribus & ex oppofito maior eft. 

o R o N T I V S.CEfto datum a/b/c/triagulum,cuius vnum latus,vtpote b/c,produca!: 
tur in diredum ad pundtim vfque d, per fecundum poftuIatum.Aio itaque primdm , ex# -pYrna ae 
feriorem angulum a/c/d , maiorem effe intrinfeco & ex oppofito b/a/c.Secetur enim a/c/ {lyatioms 
bifariam in pundo e,per decima propofitionem:& connedatur b/e/reda,per primum po# 
ftulatum. quae per fecundum poftulatum,extendatur in diredum verfus ffecetixrque reda * 
e/f/atqualis ipfi b/e,per tertiam propofitionem.tandem connedatur reda c/f,per idem pri# 
mum poftulatum.Cum igitur a/e/fit aequalis e/c,&b/e/ipfi e/f/itidem aequalis,per conftru# 
dionemibinae itaque a/e/&" e/b/triangulia/e/b,duabus G/e/& e/f/trianguli c/e/f,funt alte# 

ra altari aequales. & aequos adinuicem efficiunt angulos a/e/b/ 

& c/e/f, per decimamquintam propofitionem,nempe qui circa 
e/verticem . Bafis igifur a/b,bafi c/f/eft aequalis:&: triangulum 
a/e/b, aequale triangulo c/e/f, at<5 reliquus angulus b/a/e,reli# 
quo e/c/f/aequalis,per quartam propofitionem. Angulus porto 
a/c/d,maior eft angulo a/c/f,per nona communem fentdiam: 
quapropter 8 c ipfo b/a/c/angulp maior.aequales enim anguli,e# 
iufdem funt sque minores. CDico infuper,qu6d idem angulus Secm^a 
a/c/d,maior eft a/b/c/ angulo . Diuifa nanque b/c/ bifariam in fars* 
pundo g,&connexa a/g/reda,produd% ipfi a/g/^quali g/h, 
connexa item c/h,atq^ tandem produda a/c/in k,per nunc ex# 
prefla poftulata, citatafi]^ propofitiones:haud diflimili difeUrfii colligcmus,angulum a/b/g, 
aequum effe angulo g/c/h.Et quoniam angulus b/c/k,angulo b/c/h/maior eft,per nona com 
munem fententiam: erit &idem angulus b/c/k/ipfo a/b/c/angulo maior. Aequus eft autem 
a/c/d/angulus ipfi b/c/k,per decimamquintS propofirionem:& angulus igitur a/c/d/eodem 
angulo a/b/c/maior eft.Omnis itat^ trianguli vno latere produdo,exterior angulus vrri% 
interioribus & ex oppofito maior eft.Quod erat demonftrandum. 

b.iii;. 
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n Oio^i^x I) P^odiojg tl. 

AVTOf T^ij-ttvou cd (Puo ‘yQ)\ii'(Xtj<Puo o^oSp lAaoj-ovCj 9(n,'7R«v'7iS! 

Theorema lo, Vropjttio 17. 

O Mnis triangulijduo anguli duobus redis funt minores, omnifas 17 
riam fumpti. 

O R O N T I V S. eSit triangulum a/b/c. Dico in primis^duos angulos a/b/c/ & a/c/b, 
Pr^cipua 0» duobus redlris efTe minores. Producatur enim b/ cAlatus in direftum^vfque ad pundtum d: 
flefmispars. per fecundum poftulatum.Exterior igitur angulus a/c/d,maior eft interiore & ex oppofito 

^ a/b/c,per decimamfextam propofitionem. Addatur vtri^ eo« 

rundem angulorum^communis a/c/b.Duo igitur anguli a/b/c/ 

& a/c/b,duobus angulis a/c/b/& a/c/d/funt minores,per quar 
tam communem fententiam. Anguli porro a/c/b/& a/c/d,duo5 
bus redtis lunt sequales , per decimamtertiam propofitionem. 

Et duo igitur anguli a/b/c/& a/c/b,eifdembinis redisfuntmi 
Deciteris an norest ijdem nanque anguli, aequalium angulorum sque minores exiltunt. CNec diflimili 
gulorum com via,anguli b/a/c/& a/c/b,duobus itidem redis oftendentur eflTe minores: necnon a/b/c/Sc 
binationihus, c/a/b/anguli,produdo a/b,vel a/c/latere. Omnis itatj^ trianguli,duo anguli dyobus redis 
funt minores,omnifariam fumpti.Quod expediebat demonitrare. 

IX) P^oGfccne iH. ^ 

AVTO?H JU0?O[» ^tUga,THp C'7roTUV0. 

Theorema ii, Frofojitio is. 

Mnis trianguli maius latus/ub maiori angulo fubtenditur. 1 g 

V^O R o N T I V s. eSit triangulum a/b/c: cuius latus a/b, maius fit a/c/latere. di* 
co quod a/ c/ b/ angulus, maior eft angulo a/ b/ c. Secetur enim a maiori a/ b, ipfi minos 
ri a/c/iEqualis,per tertiam propofitionem:fitque illa a/d.&: connedatur c/d/reda, per pris 
mum poftulatum.Diuidit itaque reda c/d/triangulum a/b/c,& angulum propterea a/c/b. 

Maior eft igitur angulus a/c/b/ angulo a/c/d,per nonam com* 
munem fententiam.Ipfi porro a/c/d/angulo,9quus eft angulus 
a/d/c,per primam partem quintsepropofitionis: funt enim per' 
conftrudionem a/c/& a/d/latera adinuicem ^qualia.Et a/c/b/ 
igitur ang:ulus,maior eft angulo a/d/c. Angulus rurfum a/d/c, 
maior eft interiore & ex oppofito d/b/c,hoc eft a/b/c/angulo, 
per decimamfextam propofitionem. Multo maior igitur eft angulus a/c/b, ipfb d/b/c/feu 
a/b/c/angulo.quod enim maiore maius eft,a fortiori videtur effe maius.Omnis itaq^ trians 
guli maius latus,fiib maiori angulo fiibtenditur.Quod demonftrandum fiilceperamus. 
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ijh) FgoGeoig 10. 

AvTo? Ti^tydvou UTTO tIiji ycovix^ h vqjSfevG. 

Theorema iz, Pro^ojitio 19. 

O Mnis trianguli maior angulus,fub maiori latere fubtenditur. 

o R ON T I V S.CSit rurfum a /b/c/triangulum, habes anguluma/c/b,maiorem 
angulo a/b/c. Aio verfa vice,qu6d latus a/b,maius eft ipfo latere a/c. Si nanque a/b/ latus, 
non foret maius a/c:eflet igitur vel eidem a/c/ squale, vel eo minus . Aequum porro non 
eft a/b/ipfi a/c:quoniam anguli a/b/c/& a/c/b,per quintam propofitionem , forent adinuis 

cem squales.funt autem insquales,per hypothefin.non eftigi* 
tura/b/latus,squaleipfia/c.Neque etiam minus efta/b,eodem 
a/c/latere:efret enim angulus a/c/b,minor angulo a/b/c,per an« 
recedentem decimamodauam propofitionem . hoc autem ads 
uerfatur hypothefi.Igitur a/b/latus^ non eft minus ipfo a/c/las 
tere.oftenfiim eft autem,qu6d nec eidem squale.Maius eft igi 
tur ipfum latus a/b,eodem a/c/latere.Omnis ergo trianguli maior angulus,fub maiori lates 
re fubtenditur. Quod demonftrare fuerat operspretium* 
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PgO0£Oie K. 

AvtcV 'r^iy6mod (Ouo 'S^w^od^qSg AojTrK^jwe^ovtjeOTjWv^rs jutfJKAajLteavo/JJvca. 

Theorema 15 , Propjltio 20 . 

io Mnis trianguli duo latera,reliquo funt maiora,quomodoeunq; 

^^alTumpta. 

O R O N TIV S.CEfto datum a/b/c triangulum.Dica primiim,duo latera a/b/& a/c,fotf 
re maiora reliquo b/c. Pro ducatur enim per fecundum poftulatum^redta c/a/ in diredum, 
vlque ad pundum dcfecetiirque a/d/reda, aequalis ipfi a/b, per tertiam propofitionem. 8c 
connedatur b/d/reda,per primum poftulatum.Cxim igitur a/b,fit aequalis ipfi a/d,per c6<» 
ftrudionem:qui ad bafin b/d/fiint anguli, aequales adinuicem erunt, per quintam propofi? 
tionem,vtpore,a/b/d,ipfi a/d/b.Angulus porro d/b/c,maior eft anguio a/b/d, per nonam 
communem fententiamiigitur & angulo a/d/b/maior. Triangulum igitur d/b/c, habet an? 

gulum d/b/c/ maiorem angulo b/d/ c. Omnis autent trianguli 
maior angulus fub maiori latere fiibtendirur, per decimamnos 
nam propofitionem.maius eft itaque d/c/latus,ipfo latere b/c. 

Atqui latus d/c, jequum eft ipfis a/ h/8c a/c/ lateribus: data eft 
enim a/d,ipfi a/b/aequalis, & vtrique iungitur a/c. Duo igitur 
latera a/b/Sc a/Cjfunt maiora reliquo b/c. Similiter oftedemus, 
quod a/b/Sc b/c latera/maiora funt reliquo a/c:atque a/c/& c/b,reliquo a/b/ itidem maios 
ra.Omnis iraque trianguli duo latera,reliquo funt maiora,quomodocun9 aiTumpta. Quod 
oportuit oftendifle. 

Qi6gHixct icR, PgoGtoia KX, 

E AjjT^t^tovouudi' cRuo CuGacetevT^j <ru?a: 62 »<n{jj 

Geo-oajT^ ^ 'ifty-^vou <f^uo iKxTfcm ^ iODVTcw, /id^ovx 

|ou<n. 

Theorema 14 , Pro^ojitio 21 . 

21 CI trianguli a limitibus vnius lateris,bin^ redae lineae introrfum con=s 
^ ftituantur:qu^ conftituuntur, reliquis trianguli bini^ lateribus mi=' 
nores quidem erunt,maioremque angulum continebunt. 

o R o N TIV S.CIn triagulo enim a/b/c,a limitibus lateris b/c,duae redse lineje d/b/& 
d/c/introrfum,ad pundum d/conftituantur. Aio ita<5 prinium, ipfas d/b/& d/c/lineas\re* j^drtis 
das,minores efle reliqui^ a/b/& a/c/lateribus.Produda nanque c/d,quouf(]^ fecet latus a/ 
b,in pimdo quidem e,per fecundum poftulatum:erunr bina latera a/e/&a/c/trianguli a/e/ 
c,maiora reliquo e/c,per vigefimam propofitionem.Addatur ipfis a/e/& a/c, atej ipfi e/c, 

^ communis e/b.& compofita igitur a/b/&/a/c/larera,ipfis e/b/ 

& e/c/lateribus,per quarta communem fententiam,erunt ma* 
iora.Bina rurfum latera e/b/& e/d/trianguli e/b/d, liint maio« 
ra reliquo b/c.per eadem vigefimam propofitionem. Addatur 
ipfis ina2qualibus,communis d/c. ergo bina latera e/b/& e/c,bi5 
nis d/b/&: d/c/lineis redis ftint maiora,per eande quartam com 
munem fententiam.Oftenfum eft aute,qu6d a/b/& a/c/latera 
eifde e/b/&: e/c/fiint maiora. Multo igitur maiora funt eadem 
a/b/Sc a/c/latera,ipfis d/b/& d/c/lineis redis,a limitibus b/Sc 
c/introrfum coftitutis.CDico pr3eterea,qu6d angulus b/d/c,maior eft angulo b/a/c.Trian 
guli enim e/b/d,exrerior angulus b/d/c,maior elt interiore & ex oppofito b/e/d:ide quom 
angulus b/e/ d, interiore & ex oppofito e/a/c,ipfius a/e/c/ trianguli maior, per decimam# 
fextam propofitionem.Longe itaque maior eft angulus b/d/c, iplo e/a/c,hoc eft b/a/c/an« 
gulo.Igitur fi triaguli a limitibus vnius lateris,binae redtelme3e,&:qu3e iequuntur reliqua, 

Yt in theoremare.Quod demonftrare oportebat. * 

.p, pgo^AhjJ-x \)y PgoGeene k€. 
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'rr? AojTrS? ^ 0 |ovctfa’ ilyoa^ 'uzivTti ytt^Aa/iCc^vo/^J^odcr'. 

Problema 8, Propjltio z%. 

X tribus redtis lineis, quse funt tribus datis redis lineis xquales, z% 

_triangulum coftruere.Oportet autem duo latera, reliquo ene ma=: 

iora quorhodocunque airumpta:quoniam trianguli bina latera quomos 
docunque alTumpta^reliquo funt maiora. 

O R O N T I V S.fEDentur ergo tres lineae redtae a,b,& c,adinuicem ita proportionatae, 
vt duae quomodocunque affumptae^fint maiores reliquarvt pote,a/ 8 c b/ipfa c,atque b/& c/ 
ipfa a,denique a/& c/ipfa b/maiores . Oportet enim ipfius trianguli,ex tribus redtis lineis, 
quae lunt tribus datis aequales, coftruendi duo latera, reliquo effe maiora , per vigefimam 
propofitionem.Aflumatur itaque refta quaedam linea,ex altera parte pun£to d/limitata:ins 
finita vero fecundum reliquam.a qua fecentur tres reftg lineae,ipfis datis fingulatim aequa« 
les,per tertiam propofitionem: d/e/quidem aequalis ipfi a,e/f/autem ipfi b, 6 cf/g/ipfi c. Et 
centro e, interuallo autem e/ d, circulus defcribatur d/h/k: centro rurfum f, & interuab 
lo f/g, alius defcribatur circulus g/h/ 1 , per tertium poftulatum. Et quoniam circuli d/h/k/ 

&C g/h/ 1 ,in eodem fiint plano,& e/f/refta,ab vnius circuli centro,ad centrum alterius pro* 

duciturrneceflum eft, eofdem circulos d/h/k/& g/h/l/fefemu* 
tuo interfecare.Si nanque minime fe fecarent, fed fefe adinui* 
cem tangerent,vtpote in punfto h: tunc redta e/f/ipfi b/squa* 
liSjVtriufque circuli femidiametrum neceflario contineret.qua* 
propter & duarum redarum a/&: c/magnitudinem. Eflet enim 
e/h/pars ipfius e/f,^qualis d/e,& propterea ipfi a:pars quoque 
h/f,ipfi f/g,& ipfi ergo c/aequalis.quemadmodhm ex decimaquinta diffinitione , & prima 
Communi fenteritia deducere vel facile eft. Bina ergo trianguli latera, eflent xqualia reli* 
quoxontra datam hypothefin,& vigefimam propofitionem.Longe item maius inconuenb 
ens fequeretur : ybi circuli ipfi vtcunque diftare ponerentur . Secat igitur circulus d/h/k, 
circulum g/h/ 1 . efto fedionum altera in pundo h:& connedantur red« e/h/ & h/f, per 
primum poftulatum.Triangulum eft igitur e/b/f:dico quod ex tribus redis lineis conftru* 
dum,quae fiint tribus datis xquales.Cfim enim pundum e/fit centrum circuli d/h/k:squa* 

liseftd/e/ipfie/h,perdecimamquintamdiffinitionem.ipfapors 
, —a— ^ , .. -c , . jequalis ipfi a . Binse igitur,hoc eft a/& e/h,ei* 

' i dem redae d/e/fimt aequalesiquapropter 8 c aequales adinuicem, 

per primam communem fententiam.e/f/autem, ipfi b/data eft 
aqualis per conftrudionem.Rurfum quoniam pundum f, cen* 
trum eft circuli g/h/l:aequalis eft f/h/ipfi f/g, per eandem de* 
cimam quintam diffinitionem. ipfa autem t/g , feda eft aequa* 
lis ipfi c.Ergo f/h/& c,eidem f/g/funt ^qualesrigitur Sc aequa* 
les adinuicem, per eandem primam communem fententiam. 
Tres igitur lineae redg e/h,e/f,& f/h,tribus datis a,b, 8 cc,fimc 
adinuicem aequales : & conftituunt triangulum e/h/f. Ex tribus igitur redis lineis e/h,e/ 
f,& f/h,quae tribus datis,hoc eft,a,b,&: c,funt aequales, conftrudum eft triangulum e/h/f. 
(^od faciendum fiifceperamus. 

e, Fgd 0 £O 7 ? ny. 

n Pogrr^ AoGacrft luBaa f{gd cfoBucr^ yaviq: ycavi^if 

tueu^ajLtpd <rusH(^SDa, 

Problema 9, Pro^ojltio 2.5. 

A d datam redam lineam,ad datumque in ea pundum,dato angu= 25 
lo redilineo,a2qualem angulum redilineum conftituere. 

ORONTIVS. CSit data reda linea a/b,& datum in ea pundum b, rcdilineus por* 
ro angulus c/d/e:cui receptum fit,ad datum pundum b,datae redae lineae a/b, aequum an* 
gulum redilineum conftituere, Sulcipiatur itaque in c/d/reda contingens pundum,fitque 
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illud c:m d/e/quoque re6Va,contingens pundum,& illud fit e.conne£!:atur deinde reda c/ risura con- 
e,per primum poftulatum.Ex tribus denique lineis redis a/b,b/f,& f/a,quae fint tribus da« jlimio. 
tiSjhoc eft^ipfius c/d/e trianguli lateribus JEquales,vtpote a/b/ipfi c/d,&: b/f/ipfi d/e,atc]^ 

f/a/ipfi e/c,triangulum conftruatur a/b/f,per praecedentem yu 
gefimamfecudam propofitionem.Dico angulum a/b/f,2equum 
fore ipfi angulo dato c/d/e. Cijm enim binae lineae redae a/b/ Qoclufto pro- 
& b/f/trianguli a/b/f,duabus lineis redis c/d/& d/e/trianguli hiematis. 
c/d/e/fint altera alteri aequales,bafis quoc^ a/f,ba,fi c/e/per con 
ftrudionem aequalis: erit angulus a/ b /f, angulo c/d/e/ fiib 
qualibus redis lineis contento_,per odauanipropofitionem,ae« 
qualis. Ad datam ergo lineam redam a/b,& datum in ea pun? 
dum b, dato angulo redilineo c/d/ e: aequalis angulus redilineus a/ b/ f/ conftitutus eft. 

Quod fecifle oportuit. 

E Ap •T^iyciVot rocg <fido nmU d^uai *zs^iv§oc7i '(Qcf t)^n Imriqotp 'liw (fli 

ymiotp 'rliymictiix&^ovoc ‘ix^ M rfpi); fj-csp iud^Sp 'Hw /hexaiif rug Jh(x 

ffiwg n&lomm» 

Theorema if, Propojitio 24 . 

^ I bina triangula, duo latera duobus lateribus aequalia habuerint 
alterum alteri, angulum vero angulo maiorem fub ^quis redis 
lineis contentum:bafin quoquejbafi maiorem habebunt. 

O R O N T IV S.CSint bina triangula a/b/c,& d/e/f,habentia duo latera duobus late? 
ribus alterum alteri aequalia,vtpote,a/b/ipfi d/e,& a/c/ipfi d/f:fitque angulus qui ad a,ma 
ior angulo qui ad d/fixb aequis lateribus contento. Aio itaque,bafin b/c/trianguli a/b/c,ma? 
iorem efle bafi e/f/trianguli d/e/f.Quoniam angulus b/a/c,maior eft angulo d/e/f, per hy? ConflruUio 
pothefinrad datam ergo lineam redam e/d,ad datumque in ea pundum d, dato angulo re? /jg«r?e gene- 
dilineo b/a/c,zequalis angulus redilineus conftituatur e/d/g,per vigefimamtertiam propo rdis. 
fitionem.Vtrique demum a/c/6c d/f,:equalis ponatur d/g,per fecundam aut tertiam propo 
litionemcconnedantdrque redae e/g/& g/f,per fecundum poftulatum.Erunt itaque bina la 
tera a/b/& a/c/trianguli a/b/c,aequalia duobus lateribus d/e/& d/g/trianguli d/e/g/alteru 
alteri: & qui fiib eifdem lateribus continentur anguli,adinuicem aequales, per conftrudio? 
nem.jBafis igitur b/c,bafi e/g, per quartam propofitionem eft aequalis. CHis ita praemilfis, 

quoniam triangulorum adinuicem comparatorum,varia contin? 
git habitudocpoterit itaque reda e/g, diuerfis incidere mod^s j 
vtpote,aut in diredum ipfius e/f,aut fupra,vel infra. Cadat er? Trimus infe- 
go primum in redam e/f, vt in hac prima figurae difpofitione. rendi modus^ 
Igitur cfim in triangulo d/e/g,ab angulo qui ad d/ in oppofitu 
g latus e/g,reda producatur d/f,diuidens tum ex hypothefi,tum 
' ex conftrudione ipfiim e/d/g/angulum:diuidet quoque ipfa d/ 

f,bafin e/g,in pundo quidem f.Eft itaq^ bafis e/f,pars ipfius e/g:8c proptcrea ipfa e/g,ma? 
ior eadem e/f,per nonam communem fententiam.Ipfi porro e/g, aequalis oftenfa eft b/c:& 
b/c/igitur bafis,maior eft bafi e/f,per couerfam fextae communis fentetig interpretationem. 

CQuod fi e/g/reda inciderit fupra e/f,velut in fecunda figurarfiet triangulum e/f/g,ex tri? secundusmo» 
bus bafibus conftitutum.Et quoniam trianguli d/f/g,latus d/f/lateri d/g/eft squale; squus d«r. 

erit & d/f/g/angulus, angulo d/g/f, per quintam propofitione. 

Atqui d/g/f/angulus, maior eft angulo e/g/f, per nonam com? 
munem fententiam;& d/f/g/itaque angulus, maior erit eodem 
angulo e/g/f, per eandem fexts communis fententis conuer? 
fionem. Angulo rurfum d/f/g, maior eft angulus e/f/g, nempe 
totus fua partet&propterca ipfo angulo e/g/f/tanto maior.O? 
mnis porro trianguli maior angulus,fub maiori latere fubtendi? 
tur, per decimamnonam propofitionem: maior eft itaque e/g, 
ipfa e/ f/ reda. Prsoftenfiim eft aurem,qu6d & b/ c/ ipfi e/ g/cosquatur: bafis ergo b/ c, 
e/f/c6fequenter eft maior. CCi^m autem e/g/fi|b eade e/f^vt in tertia figurs dilpofitione, 3 .modus. 
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ceciderit; idem etiam concludetur . Nam in triangulo d/e/g,’ 
a limitibus lateris d/e, binae reftze linese d/f/ & e/f/ introrfum 
conftituentur:erunt itaq^ d/f/& e/f/reliquis ipfius trianguli la< 
teribus d/g/& e/g/minores,per vigefimamprimam propofitio* , 

nem.Subdudris ergo d/f/8c d/g/inuicem aequalibus: quae relim 
quetur^erutpariter inaequaleSje/g/quidem maior e/f.Ipfi porro 
e/gj aequalis monftrata eft b/c: concludes ergo rurfum, b/c/ba« 
fin fore maioreni ipia bafi e/f. Igitur fi bina triangula, duo latera duobus lateribus aequalia 
habuerint alterum alreri,angulum vero :&c. vt in theoremate. Quod oftendere fuerat ope 
raepretium* 

Aj) 'TflyciVOi ua5 d^uo na»? 2i.uaj t««T£g«p jSca ‘ 

cnp ^-tovioco? |tu§ov« 'rfw utto T^j(rop4u9^Sti 

Theorema i6, l?ro^oJitio z$. 


S I bina triangula duo latera duobus lateribus sequalia habuerint,ba^ij' 
fin vero bafi maiorem: angulum quoq; fub jequalibus redis lineis 
contentumjangulo maiorem habebunt. 

O R O N T IV S.CDentur inquam bina triangula a/b/c/& d/e/f, habentia duo latera a/ 
b/& a/c,duobus lateribus d/e/& d/f/ aequalia alterum alteri, vtpote, a/b/ ipfi d/e, & a/c/ 
ipfi d/ f: efto autem b/ c/ bafis, maior ipfg e/ f. Aio verfa vice,angulum b/a/c,angulo e/d/ 




f/efle maioreni. Quoniam angulus b/a/c/non poteft in primis 
aequalis efle angulo e/ d/f: bafis enim b/c,bafi e/f/ per quartam 
propofitionemforet aequalis.Eft autem b/c/bafis, maior ipla e/ 
f,per hypothefin.Neque rurfiim angulus b/a/c,minor erit eode 
angulo e/d/f:quoniam bafis b/c,minor itidem foret bafi e/f,per 
antecedenteni vigefimamquartam propofitionem. Atqui data 


E 


eft maior;non eft igitur angulus b/a/c,ipfo e/d/f/angulo minor.Patuit aute quod nec eidem 
aequalis;ergo maior.Sibina igitur triangula duo latera:8c reliqua, vt in theoremate. Quod 
erat demonftrandum, 

ily Pgo0£<n$ KS, 

Ap d*uo Tag Jluo ycimoccf cPuoi' ^-oviccig ]'(^g ix? uarCgap ImTi^qsy t(gd jufap 

*2S%tu^ai> icTHpjH-Tzij nitJu <71^$ aa?$ Vcra^g ycivioagiH 'riw Kiai7)Ta'»ou(^p <<JS5Z) juiap 

icrap 'ta? Aoj-vrag 'zsXivQa^ nvCif i|(l hxri^oc^ Ik«- 

tIuj AoiTTHp -riJ Ao<'?rH •ycavit}:. 

Theorema ij, Propojttio i6. 

S I bina triahgula,duos angulos duobus angulis alterum alteri sequam zS 
les habuerint,vnumque latus vni lateri sequale, aut quod ^quis ad:= 
iacet angulis,aut quoduib vno sequalium angulorum fubtenditur: re^ 
liqua quoq; latera reliquis lateribus aqualia altcru alteri, dc reliquum 
angulum reliquo angulo sequalem habebunt. 

o R o N T I V S.CSint duo triangula a/b/c/& d/e/f,habentia duos angulos qui ad latus 
b/c,duobus angulis qui ad latus e/f/alterum alteri ?quales,vtpote,a/b/c/ipfi d/e/f,& a/c/b/ 
ipfi d/f/e,vnum praeterea latus vni lateri aequale: primo quidem quod aequis adiacet angu# 
priMie pdrtis lis,hoc eft b/c/ipfi e/f.Dico propterea,qu6d 8 c reliqua latera reliquis lateribus alterum ah 
demonjlratioj teri habebunt atqualia,a/b/quidem ipfi d/e,&r a/c/ipfi d/f: atque reliquum angulum b/a/c, 
frima hyt reliquo e/d/f/aequalem. Sinanque a/b/ non fuerit aequalis ipfi d/e; altera earum maior erit, 
pvthefi late-’ V tpote a/b. poterit igitur a maiori a/b, fecari ipfi d/e/minori aequalis, per tertiam propofi^ 
tionem.Ablcindatur ergo,litq^ b/g:& conneftatur c/g/re£ta,per primum poftulatum.Bina 
itaque latera g/b/& b/c/trianguli g/b/c,duobus lateribus d/e/& e/f/trianguli d/e/f, erunt 
alternatim aqualia:& qui ad b/ 3 c e/fiib aequis lateribus cptinetur angulijadinuice aequales. 
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per hypothefin. Balis igitiir e/g,bafi d/f,3c reliquus angulus g/c/b^reliquo qui aci f^fub quci 
latus jequale fubtenditur^ erit per quartam propofitionem aequalis. Eidem porro qui ad f/ 
angulo^jequus ell: angulus a/c/b,per hypothefin. Duo igitur anguli a/c/b/& g/c/h, eidem 
A» angulo qUi ad f/eriit2EquaIes;6(: propterea tequalesadinuicem, 

/ \ per primam eommunem fententiam.totus itaque angulus, fuae 

parti aequabitur:quod per nonam commUnem fententiam eft im 
poflibile.Non eft igitur a/b/maior ipfa d/e.fimiliter oftendetur, 
quod neque minor, ergo jequalis . EtqUoniam b/c,ipfi e/f/per 
hypothefin eft jequalis:bina ideo latera a/b/& b/c/trianguli a/ 
b/c duobus lateribus d/e/8t d/f/trianguli d/e/f,fiint tequalia alteru alteri:&: jeqUales qui ad 
h/Sc e/comprehendunt angulos,per hypothefin.bafis itacp a/c,bafi d/f ( feu reliquil latus, 
reliquo lateri>t<^ reliquus angulus b/a/c,reliquo e/d/f,per quartam propofitionem aequae 
tur. CSint autem quae fiib altero aequalium fubtenduritur angulorum latera,adinuicem ae# 
qualia:fcilicet a/b,ipfi d/e.Aio rurfum^quod Sc reliqua latera, reliquis lateribus habebunt 
3equalia,alterum alteri,vtpote a/c/ipfi d/f,& b/c/ ipfi e/f: atque reliquum angulum qui ad 
a,reliquo qui ad d/xqualem.In primis enim>fi b/c/non fuerit aqualis ipfi c/f, altera maior 
eritrefto verbi gratia e/f.poterit ergo ab eadem maiori e/f, fecari aequalis ipfi minori b/c, 
pertertiam propofitionem. SeceturitaqUe^&fit e/hcconnedatdrque d/h/r e 6ta,per primum 
poftulatum.Erunt igitur bina latera a/b/& b/c/trianguli a/b/c,aequalia duobus lateribus d/ 
e/ & e/h/trianguli d/e/h/alterum alteri:& qui ad b/& e/ fub cifdem aequis lateribus contis 
nentur anguli,fiint per hypothefin adinuicem aquales.Bafis ergo a/c, bafi d/h:& reliquus 
angulus a/c/b,reliquo d/h/effiib quibus aequalia fub tenduntur lateraj)p er quartam propofis 
tionem aequabitur . Angulus porro d/f/e,eidem angulo a/c/b,per hypothefin eft aequalis, 
duo ita® anguli d/f/c/SC angulo qui ad c/erut aequales:& aequales propterea 

adinuicem,per primam communem fententiam. In triangulo 
igitur d/f/h, producto f/h/latere, exterior angulus d/h/e, ins 
teriori 8c ex oppofito d/f/h/aequabitur angulo:quod per decis 
mamfextam propofitionem eft impoflibile. No eft igitur e/f, 
maior b/c.fimili difcurfii monftrabitur,qu6d nec minor.aequas 
lis eft igitur b/c,eidem e/f. eft autem &: a/b/ipfi d/e/per hypo 
thefin aequalis. Binae igitur a/b/& b/c,duabus rurfum d/e/ & e/f/ funt aequales altera alte* 
ri:& aequos adinuicem per eandem hypothefin capiunt angulos.Reliquum ergo latus a/c, 
reliquo d/f,hoc eft bafis bafi,atq^ reliquus angulus qui ad a,reliquo qui ad d,relpQndenrer 
sequatur,per fiepius allegatam quartam propofitionem . Ergo fi bina triangula duos angu« 
los duobus angulis alterum alteri aequales habuerint; quae fequuntur reliqua, vt in theos 
rematc . Quod oportuit demonftraffe. \ 

IHj FgOotoif 

E Ap 05 (I*uo fcu00«5 Cu0a« i(3i5S «2 ^hA£i«5 'im^f'7rx§cx?^f)Aoi 

Tou od iuSsoa, 

Theorema i8, l?rofofttio ij, 

in binas redtas lineas redta incidens linea^alternatim angulos sequos 
adinuicem fecerit:parallelas adinuicem ipfje reto line^ erunt* 

O R O N T I V S.CSint binae re<ftae lineae a/b,& c/dySc in eas incidat e/f/reda, efficiats 
que alternos angulos a/e/f/& e/f/d/aequales adinuicem. Aio qu6d a/b/reda, parallela eft 
ipfi c/d.Si nanque minime forent parallelae;produd2e tandem in aliqua parte conuenirent, 
per conuerfam vltimae diffinitionis. Concurrant ergoCfi poffibile fitjiad partes b,d,in pun? 
do quidem g. Efficietur itaque triangulum e/f/g,cuius exterior angulus a/e/f,interiori 8 c 
ex oppofito e/f/g/2Equabitur:quod per decimafextam propofitionem non videtur effepoffis 
^ bile. Non Conueniunt igitur a/b, & c/d,ad partes b,d. neque 

.A _V _fimiliter ad partes a,c: idem nanque fequeretur inconueniens. 

\ Quje autem in nulla parte conueniunt, per vltimam diffinitios 

nem exiftunt parallelas. Igitur a/b,parallela eft ipfi c/d. Si in 
binas ergo redas lineas: Sc quse fequuntur reliqua, vt in thecis 





remate. Quod erat oftendendum. 


c.j. 


oflenfio fecu-^ 
ice f>drtis,eX 
fecudd hypo-* 
tbefi /rfferw* 








VYim<£ partis 
ojletifio. 


T)emoflratio 
feciida partis 


Vrima theo^ 
rematis pars» 
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idj P^oGiOtf 

E Ape? (f^uo lu9&xg tuGso: oi^ri^tg a‘3rcyodi'Tj'opig IttI oiiSuTa 

jutgH jffHp ttdihjH Tzi? Qt^TogfKgd iwi 'la ocu<nxpii^H «Huotp ogGcer?V(^? 'TTOjh j 'TiwgaT^jjAoj taovTca 
a7i\HAo«? 0« iuGacw. 

Theorema 19, Profojitio 28. 

^ 1 in binas redras lineas redra incidens linea, exteriorem angulum z8 
V3 interiori dc oppofito adealde partes aequalem fecerit, autintcrio= 
res dc ad eafdem partes duobus redis aequales: parallelse erunt adinuis 
cem ipfered:2e line^. 

O R O N T I V S.CSint rurfum bin? lineg a/b,c/ci: 8 f in eas incides e/f/reaa,efFiciat pri 
miim exteriorem angulum e/g/a,interiori & ex oppofito ad eafdem partes g/h/c/jequalem. 
Dico^quod a/b/ipfi c/d/eft parallela . Angulus enim g/h/c, angulo e/g/a/per hypothefin 
cftxqualis.eidem rurfum angulo e/g/a,xquus eft ad verticem politus b/g/h:per decimams 
quintam propofitionem, Anguli porro qui eidem sequantur angulo, squales funt adinub 
cemrper primam communem fententiam. Angulus itaque b/g/h , squatur alterno g/h/c. 

/e Parallela eft igitur a/b/ipli c/d,per vigefimamfeptimam propo 

/ litionem.CSint rurfum interiores Sc ad eafdem partes a/g/h/& 

^g/h/c/anguii,binis rc£tis squales. Aio rurlum, quod Sc eadem 
/ a/b,ipfi c/d/ eft parallela. Anguli nan^ a/g/h/& b/g/h,duobus 

-—A-itidem red:is squantur , per decimamtertiam propofitionem. 

/ Qui autem eifdem , vtpote binis re(ft:is,lunt squales anguli,& 

r/ adinuicem liint squales ; per primam communem fententiam. 

Duo iucp anguli a/g/h/Sc g/h/c,binis angulis a/g/h/& b/g/h/funt squales.A quibus fub« 
dufto communi angulo a/g/h:reliquus b/g/h, reliquo Sc alterno angulo g/h/c/squabitur: 
per tertiam communem fententiam.Parallela eft igitur a/b/ipfi c/d:per eandem vigefimams: 
feptimam propofitionem. Si in binas itaque redas lineas,reda incidens linea: &c.vt in theo? 
remate.Quod demonftrare oportebat. ' 

Qita^HfjLOt Ky PgoGtOT? kG. 

H e? Ttc? tuGeoe? ivQ&oc ipfJiiTjfovavcy ymictg 1(^g «2AhAcw5 W)iSyKgd 

'tiw in'iig -Tfi ovTiDg, ngd. oCTTdvotvnio^y Kgtt wi' tz» kvnux icrsp, Ksd fmq «(od iir) 'Toi 
ccuTix pii^H ePuOTp ogGfldg iqocg. 

Theorema 20, Profojitio 29, 

I N parallelas redas lineas, reda incidens linea:&: alternatim angulos 29 
adinuice jequales, & exteriorem interiori & oppofito & ad eafcle para 

tes a^quale,8c interiores & adealHe partes duobus redis sequales efficit, 
o R o N T I V S.CSint a/b/& c/d/inuicem parallels:in quas incidat reda e/f.Dico pri< 
mum,qu 6 d alternatim fumptos angulos efficit squales:vtpote, a/g/h/ipfi g/h/d. Nam fi 
a/g/b/non fuerit squalis ipfi angulo g/h/d:alter eoru maior erit.Efto maiorffi fierit poflit) 
a/g/h:&vtrique inaequalium angulorum,communis addatur b/g/h.Compofiti igitur angu« 
li b/g/h/& g/h/d,ipfis a/g/h/& b/g/h/angulis minores erunt:per quartam communem fens 
tentiam. Anguli porro a/g/h/& b/g/h,binis redis lunt squales:per decimair tertiam pro» 
politionem.Igitur b/g/h/& g/h/d/anguli,duobus redis erunt minores.In redas ergo line» 
as a/b/& c/d/reda incidens e/f, interiores & in eadem parte angulos duobus redis mino» 

res efficiet.Conuenient itaque tandem a/b/St c/d/reds lines 
in infinitum produds,adpartes b/d:per quintum poftulatum: 

-«b non erunt ergo parallels, per conuerfamvlrims diffinitionis. 

Hoc autem aduerfatur hypothefitsqualis eft igitur angulus a/ 
g/h,alterno g/h/d. CAio rurfum,eandem e/f/redam exterio» 
rem angulum,vtpote e/g/b,interiori Sc oppofito Sc ad eafdem 
partes g/h/d/angulo, squalem efficere . Angulus fiquidem e/ 
g/b,ipfi ad verticem polito a/g/h, per decimamquintam propofitionem eft squalis: patuit 
qu 6 d Sc g/h/d. Biniitaq^ anguli e/g/b/& g/h/d, eidem a/g/h/funtsquales:quapropter Sc 


S/ 








So 


QL' 


\, 


\ 
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«quales adinuicem,per primam communem fententiam.CDico tac!em,qu 6 d & interiores Tertk 
8 c ad eafdem partes fiimptos anguIos,vtpote,a/g/h/ 8 c g/h/c, binis rc£tis «quales efficit. 
Oftenium eft enim^quod angulus a/g/h,aIterno g/h/d/eft «qualis.communis<vtri^ «qua« 
lium addatur angulus g/h/c.nini igitur anguli a/g/h/ 8 t g/h/c,duobus angulis g/h/c/& g/ 
h/d,per fecundam communem fententiam adaequantur. Eifdem quo<]^ angulis g/h/c/& g/ 
li/djbini redi funt «quales:per decimamtertiam propofitionem. Et a/g/h/igitur atc^ g/h/ 
c/anguli,duobus redis,per primam communem fententiam coaequantur. In parallelas ,igi« 
tur redas lineas^reda incidens linea:& alternarim angulos:& quae fequuntur reliqua,vt in 
theoremate.Quod oportuit demonftralTe. ^LcoroUaritm, 

C Qux igitur in parallelas redas lineas incidit^, 8 t in alteram perpendicularis exiffit: cum 
reliqua itidem cadit ad perpendiculum. 

Koc, Fgo 0 t(n$ 7 ^» 

1 «utS aoi 

Theorema ii, Fro^ojitio 30. 

Vse eidem redas linese paralleli:&: adinuicem funt paralleli. 

O N T I V S. CSit vtra<5^ a/b/ 5 t c/d/rcda,eidem e/f/parallela. Dico a/b/ 

_ Sc c/ d/ fore itidem parallelas . Goincidat enim in ipfas lineas, reda quaedam 

g/h/k.Ciim igitur pr«fatae lineae in eodem exiftant plano,& reda g/h/incidat in a/b/& e/ 
,t/parallelas:erit angulus a/g/h,alterno g/h/f/aequalis, per primam partem vigefimsenonae 

propofitionis. Rurfum,quoniam reda g/k/incidit in e/f/dcc/ 
d/paralleias : «qiius erit interior & oppofitus angulus h/k/d, 
exteriori SC ad eafdc partes,hoe eft, eidem g/h/f/angulo,per 
fecundam partem eiufdem vigcfim«nonae propofitionis. Duo 
itaq^ anguli a/g/h/ 8 c h/k/d/hoc eft,a/g/k/ 8 c g/k/d,eidem an< 
gulo g/h/f/fimt «quales:& aequales igitur adinuicem,per pri# 
mam communem fententiam. Sunt autem a/g/k/& g/k/d/ans 
guli alterni,’a reda g/k/in a/b/& c/d/redas incidente caufati. Parallela eft igitur a/b/ipfi 
c/d, per vigefimamleptimam propofitionem . Qu« eidem igitur redae linese parallel«; 
adinuicem fimtparallel«.Quod oportebat oftendere. C.corolUripm» 

CQuae vni igitur parallelarum eft parallela:alteri quoque verfavice parallela eft^ 

A i) PgoSfeoij 

po tS (THyjacvyTu lud&xp xyxy&j)* 

Froblema 10, Fro^ofttio 31. 

P Er datu pundum,datae redae lineae parallela reda lineam ducere.' 
o R ON T I V S.CEfto datum pundu ardata ver 6 linea reda,cui per a/pundiim 
oporteat ducere parallelam,fit b/c.Sufcipiatur ergo in b/c/reda, contingens puns 
dum d:& connedatur a/d/reda,per primum poftulatum.Ad datam infuper lineam a/d,&: 

in ea datum pundum a, dato angulo redilineo a/d/b,aequalis 
angulus redilineus conftituatur d/a/e: pervigefimamtertiam 
propofitionem.Et quoniam in redas a/e/atc]^ b/c/reda incidit 
a/d,efficiens alternos angulos «quales,hoc eft,a/d/b/ipfi d/a/ 
erparallela eft igitur a/e/ipfi b/c,per vigefimamfeptimam pro? 
pofitionem.Per datum itaq^ pundum a,dat« red;ae line« b/c^ 
parallelam duximus a/e.Quod expediebat facere. 

__ Qia^H^x KjS, FgO 0 £<JI 5 

1 j ApToe “Ti^iyavov 'r£>(» ctAtugSp ' 7 i^£K 6 Aj> 9 s<r «5 , h txTo? yovix fiulg (wtoj 
X X «wwavTiop hn od ovTo? og 0 «T 5 i'<rca Ifofip. 

Theorema zi, Fropfttio $1. 

3z /^\ Mnis trianguli vno latere produdo,exterior angulus binis inte« 
vy rioribus & ex oppofito eft ^qualis:6c trianguli tres interiores an^ 
gulijbinis (unt redis aequdes. 

o R o N T I y s. CSit triangulum a/b/c; cuius vnum latus, vtpote b/c, producatur in 

c.ij. 
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d^per fecundum poftulatum. Aio primum quod exterior angulus a/c/dj binis interioribus 
& ex oppofitojhoc eft a/b/Cj& b/a/c/angulis eft zequalis.Ducatur enim pet datum pundum 
c,datae redae lineae a/b,parallela c/e:per trigefimamprimam^propofitionem. Quoniam igi« 
tur in a/b/&r c/e/parallelas,reda incidit a/c:zequus eft angulus b/a/c,alterno a/c/e^perpri* 
mam partem vigefimaenonae propofitionis.Rurium,quoniam in eafdem parallelas a/b/&c/ 
CjCoincidit reda b/d: exterior angulus e/c/d, aequalis eft interiori & oppofito , ad eafdem 

partes a/b/c^per fecundam partem eiufdem vigefimaenonae pro 
pofitionis.Porro fi aequalibus angulis^aequales addantur angu« 
li:qui inde confurgent,erunt adinuicem aequales,per fecundam 
communem fententiam. Totus igitur angulus a/c/d,binis inte« 
rioribus ‘ 5 c oppofitis a/b/c/ & b/a/c/angulis eft aequalis.CDico 
infu^er, quod eiufdem trianguli tres interiores anguli , binis 
funt redis aequales.Patuit enim exteriorem angulum a/c/d,aequum efle duobus angulis a/ 
b/c/& b/a/c.Quibus squalibus angulis,!! idem communis addatur angulus a/c/b:eruntper 
fecundam communem fententiam,tres anguli a/b/c,b/a/c,& a/c/b, squales binis angulis 
a/c/b/& a/c/d.Eifdem porro angulis a/c/b/& a/c/d, duo redi itidem squantur anguii,per - 
decimamtertiam propofitionem . Tres igitur anguli a/b/c,b/a/c,& a/c/b,trianguli a/b/c, 
per primam communem fententiam,binis funt redis squales.Omnis itaque trianguli,vno 
latere produdo:& reliqua,vt in theoremate.Quod oportuit demonftraife. fLcoroUarium. 
CHinc fit manifeftum,cuiuflibet trianguli tres angulos,squales elfe tribus angulis alterius 
cuiufcunque triangtilimempe quod eifdem,Ytpote binis redis vtrobique fintsquales. 

ivyy PgoOtcn? 7 s.y. 

A lTa? qa «UTce pii§if tu^&oa^(^oiujoull<roc£ rt Hgd 

liof, 

Theorema Troj^oJttio 33. 

7C Q^as & parallelos, ad ealHem partes rc(5t2e linese coniungentes: 35 
y t ipfe asquales Se parallelae funt. 

ORONTIVS. eSint squales & adinuicem paraHels reds lines a/b,& c/d:quas ad 
eafdem partes coniungantreds a/c,& b/d.Dico a/c/Sc b/d/redas,fore adinuicem squales 
& parallelas. Conedatur enim b/c/diagonius,per primum pofhilatum.In datas igitur a/b/ 

8 c c/dparallelas,reda incidens b/c,efficit alternos angulos a/b/c/& b/c/d/adinuicem ^qua^ 
les:per primam partem vigefimsnons propofitionis.Eft autem a/b/ reda squalis ipfi c/d, 
per h)rpothefin:& vtrique communis b/c.Bins igitur a/b/& b/c/trianguli a/b/c,duabusb/ 
C/& c/d/trianguli b/c/d,funt altera alteri squales:& squos adinuicem continent angulos, 
nempe alternos a/b/c/Sc b/c/d. Per quartam ergo propofitionem,bafis a/c/squalis eft ipfi 

b/d;atque reliquus angulus a/c/b,reIiquo c/b/d/squalis,vtpote 
fiib quibus squalia fubtenduntur latera. In redas itaque lineas 
'a/c/& b/d,reda incidens b/c, efficit alternos angulos a/c/b/8c 
c/b/d/adinuice squales. parallela eft igitur a/c/reda ipfi b/d, 
per yigefimamfeptimam propofitionem. Patuit autem quod 8 c 
eidem squalis.Aequas igitur &:parallelas:&: qus fequuntur reliqua.Quod demonftrandum 
fufeeperamus. ' 

ou oiTro^ocvrlop Kgd ymioujiffou 

/(gci H auToT 

Theorema 24, Proj^ojltio 54. 

T^arallelogrammorum locorum, latera qua^ ex oppofito, & anguli 34 
1; jequalia (unt adinuicem:& dimetiens ea bifariam iecat. 

ORONTIVS. CEfto datum parallelogrammum a/ b/c/d: illius vero dimetiens b/c. 

Aio primijm , ipfius a/ b/ c/ d/ parallelogrammi latera qus ex oppofito , & angulos fore 
adinuicem squalia. In parallelas enim a/b/ & c/d/reda incidens b/c,facit alternos angulos 
a/ b/ c/ & b/ c/ d/ squales adinuicemrper primam partem vigefims nons propofitionis. 
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Eadem quoque b/c/incidens in parallelas a/c/Sc b/d,efficit furfum alternos angulos a/c/b/ 
& c/b/d/ adinuicem «quales , per eandem vigefimamnonam propofitionem . Duo itaque 
triangula a/b/G/& b/c/d,habent duos anguloS duobus angulis «quales alteru alteritvnifma 
que latus vni lateri «quale^commune fcilicet b/C^quod «quis adiacet angulis.Reliqua igU 
tur latera,reliquis lateribus erunt «qualia alterum alteri,hoc eft, a/b/ipfi c/d,Sc a/c/ipfi b/ 
dratque reliquus anguluS qui ad a/reliquo qui ad d/«quabitur, per vigefimamfextam pro^ 
pofitionem. Monftrauimus autem binos angulos qui circa b,duobus angulis qui circa c/fos 
re alternatim «quales: totus igitur angulus qui ad b , toti qui ad c,per fecundam commua 
nem fententiam «quabitur.Parallelogrammi igitur a/b/c/d,latera qu« ex oppofito , & art< 

guli «quantur adinuicem.CDico pr«terea, quod 8c dimetiens 
illud bifariam fecat. Oftenfa eft enim a/b/ «qualis ipfi c/d,ati 
que a/c/ipfi b/d:eftque b/c/communis.Bina itaque triangula a/ 
b/c/& b/c/d , habent fingula latera fmgulis lateribus «qualia: 
& eos qui fiib «qualibus lateribus cotinentur angulosfvti nunc 
monftrauimus)fingulatim «quales,vtpote a/b/c/ipfi b/c/d,&: a/c/b/ipfi c/b/d : atque eum 
qui ad a/ei qui ad d/«qualem.Conuenit ergo triangulum a/b/c,triangiilo b/c/d.Qu« autem 
fibimetipfis conueniunt, «qualia funt adinuicem:per odtauam communem fententiam. Tri« 
angulum igitur a/b/c,triangulo b/c/d/eft «quale. Dimetiens itaque b/c, datum parallelo# 
grammum a/b/c/d/bifariam fecat. Quod oftendendum fuerat. 

eia^HiJix Kiy At. 

T K net m ovTOCjdgd oi'uxlf xuitxJs 

^'{ 1 . 

Theorema i/, Vtoi^ofltio ^5". 

Arallelogfamma in eadem bafi, 5 c in eiflem parallelis exiftentia: 
1 adinuicem lunt aequalia. 

O R O N TI V S. eSint parallelogramma a/b/c/d/& c/d/e/f,in eadem bafi c/d,atque in 
eifdem parallelis a/f/& c/d/conftituta. Dico a/b/c/d/parallelogrammum,«quum efle c/d/ 
e/f/parallelogramo.Secet enim in primis latus vnius,vtpote c/e,alterius latus b/d,in pun# 
a:o quidem g.Et quoniam parallelogrammorumlocorum latera qu« ex oppofito funt adin# 
uicem «qualia,per trigefimamquartam propofitionem:vtraque igitur a/b/& e/f,«qualis eft 
ipfi c/d.^« autem eidem «qualia,& adinuicem funt «qualia,per primam communem fen 
tentiam:«qualis eft igitur a/b,ipfi e/f.Communis addatur b/e:tota igitur a/e,toti b/f/ erit 
«qualis,per fecundam communem fententiam.Eft autem & a/c,ipfi b/d/«qualis, per ean# 
dem trigefimamquartam propofitionem,Bin« ita^ a/c/& a/e,trianguli a/c/e,duabus bAd/ 
b/f/ trianguli b/d/f/ «quales funt altera alteri: &«quos adinuicem continent angulos, 
nempe exteriorem d/b/f/interiori qui ad a,per fecundam partem vigefim«non« propofi# 

tionis.Bafis itaque c/e,bafi d/f,per quartam propofitionem eft 
«qualis:atque triangulum a/c/e,triangulo b/d/f, A quibus fub# 
duifto communi triangulo b/e/g: reliquum trapezium a/b/g/c, 
reliquo trapezio e/f/d/ g , per tertiam communem fententiam 
«quabitur.Eifdem rurfum «qualibus trapezijs, commune adij# 
ciatur triangulum c/d/g:confurgent a/b/c/d/ 8 c c/d/e/f/paralle# 
logramma adinuicem «qualia, per fecudam communeni fententiam. CQuod fi'latus vnius 

parallelogrammi,dimetiens alterius efticiatur,vt in hacfecun# 
dafigUra:idem,fed paulo leuius,c 6 cludetur. Dimetiens enim 
b/c,bifariam diuidit a/b/c/d/parallelogrammu:fimiliter & b/ 
d/ipfum parallelogrammu b/c/d/e, per trigefimamquarta pro# 
pofitionem.Fit igitur,vt vtraque parallelogramma a/b/c/d/ 3 c 
b/c/d/e,eiufdem trianguli b/c/d/fint duplicia:& proinde «qua 
lia adinuicem,per fextam communem fententiam. CNec minus facile deducetur propofi# 

tionis intelligetia:vbi latus vnius parallelogrammi,in latus ab 
terius inciderit,velut in tertia figur« difpofitione. Erunt enim 
rurfum a/b/ & e/f/ «quales adinuicera quibus dempta commu 
ni b/e, reliqua a/e/reliqu« b/f, per tertia commune fentetiam 
erit «qualis.Hinc triangulu a/c/e,triangulo b/d/f,veluti fupra 

c.iij. 
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monftrabitur,2equaIe.Qu6d fi vtrique sequalium angulorum, addatur commune trapezium 
^b/c/d:refulrabit iterum a/b/c/d/ parallelogrammum,eide parallelogrammo c/d/e/f^ per 
fecundam communem fententiam aequale.Igitur parallelogramma in eadem bafi,&: in eifi 
dem parallelis exifi:entia,adinuicem fimt aequalia.Quod erat oftendendum. 

KS-, pg6efecn$ As-i 

T A 'TragK^KAoTf 'rk Itti rSp lltrijap ov^iKjKgd ev >7aJg 'wwga^AHAojf, W 

a2^HAoj§BHp. Theorema i6y Vro^ojltio $6. 

P Arallelogramma in sequalibus hafibus^^ in eifdem parallelis exi^ $6 
jdentiaiadinuiceni (iint aqualia. 

O R O N T I V S. CSint a/b/c/d/& e/r/g/h/parallelogram,ma,in bafibus aequalibus c/d/ 

& g/h,atque in eifdem parallelis a/f/& c/h/confiftentia.Dico a/b/c/d/parallelogrammum, 
aequari parallelogrammo e/f/g/h,Conne£tanrur enim redae c/e/& d/f, per primum poftus 
latum.Et quoniam parallelogrammum eft e/f/g/h,^qualis eft e/f/ipfi g/h,per trigefimam* 
quartam propofitionem.Eidem quoque g/h,aequalis eft c/d,per hypothefin. Binae igitur c/ 
d/5c e/f,eidem g/h/funt aequales: &proptcrea aequales adinuicem,per primam communem 
fententiam. fdntque adinuicem parallelae, ex hypothefi. Quae autem aequales Sc parallelas 
coniungunt lineae redae,aequales fimt & parallelae, per trigefimamtertiam propofitionem: 

& c/e/igitur atque d/f,aequailes fimt & parallelae.Parallelogrammum eft itaque c/d/e/f.Ipfi 
porro c/d/e/f/parallelogrammo, aequum eft a/b/c/d/ parallelogrammum, per trigefimams 
quintam propofitionem:in eadem enim bafi c/d,atquein eifdem parallelis a/f/& c/h/cons 

y e _ f ftituuntur. Et per eandem trigefimamquintam propofitionem, 

e/f/g/h/parallelogrammum, xquum eft ipfi c/d/e/f/parallelos 
grammo-.fimt enim in eadem bafi e/f,atque in eifdem paralles 

1^ \ _^ lis a/f/& c/h.Bina igitur parallelogramma a/b/c/d/& e/f/g/h, 

d S eidem parallelogrammo c/d/e/f/funt aequaliatquapropter Sc ae* 

qualia adinuicem , per primam communem fententiam. Idem etiam oftendere licebit,de 
quacunq» parallelogrammorum dilpofitionerhypothefi feruata. Parallelogramma igitur in 
bafibus aequalibus:& caerera,vt in theoremate.(^od demonftrare oportebat. 

T Qia^i)y.ot Pg60£cn$ A§. 

A Tcc Itti nvQ «uiS? jhoknag oy «TOcrg «uoalg 1Q: «TAhAoij 

Theorema 27 , Vro^ojltio $ 7 . 

^"T^RianguIa in eadem hafi^^ in eifdem parallelis c6ftituta;adinuicem 57 
1 funt sequalia. 

ORONTI V S. CSint triangula a/b/c/& d/b/c,in eadem bafi b/c, atque in eifdem pa« 
rallelis a/d/ & b/c/ exiftentia. Dico triangulum a/b/c, aequari propterea triangulo d/b/c. 
Producatur enim vtrobique a/d/reda, vfque ad punda e/Sc f, per primum poftulatum. Sc 
per pundum b/dat2e redae lineae a/c,parallela ducatur b/e:atque ipfi b/d/parallela c/f,per 

.f trigefimamprimam propofitionem. Sunt itaque a/c/b/e/ & d/ 
b/c/f/parallelogramma,& in eadem bafi b/c, atque in eifdem 
parallelis b/c/& e/f,per hypothefin conftituta:igitur adinuice 
£equalia,per trigefimamquintam propofitionem. Triangulum 
porro a/b/c, dimidium eft parallelogrammi a/c/b/e,at9 d/b/ 
c/triangulum,dimidium ipfius d/b/c/f/parallclogrammirdimetientes enim a/b/& c/d,ipfa 
bifariam fecant parallelogramma,per trigefimamquarta propofitionem.Quae aurem aequa* 
lium fimt dimidium,aequalia fimt adinuicem, per feptimam communem fentetiam. Igitur 
a/b/c/triangulum,aequum eft d/b/c/triangulo.Ergo triangula in eadem bafi:&: qux fequun 
tur reliqua.Qftod oftendendum fuerat. 

T QiO^tfJXOl KK, FgoficOT? Ah. 

A fiycivx 056 iTTi 0 ' 5 {» ov^wCjKsd oy oaF? «uoar$ ecnp. 

Theorema 28, Profojttio 38. 

T Riangula in aqualibus bafibus, & in eifdem parallelis conftituta: 33 
adinuicem funt «qualia. 
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O R O N T I V S.CSint a/b/c/8i d/e/f/triangula, in bafibus a;qualibus h/c/k. e/f, in dG 
demque parallelis a/d/& b/f/c6ftituta. Aio triangulum n/b/x:, sequum efle d/e/f/triangulo», 

Producatur enim vtrobique in diredum & continuum reda a/d, vfque ad g/&: h/punda> 
per fecundum poftulatum.Et per datum pundum b,dat£ redie lineae a/c,parallela ducatur 
b/g:arque per f/pudum,ipfi d/e/parallela f/h^pertrigefimamprimampropofitionem.Sunt 
igitur a/c/b/g/3c d/e/f/h/parallelogramma, in bafibus quidem aequalibus b/c/&: e/f, ac in 

eifdem parallelis b/f/& g/h/per hypothefin conftituta: & pro« 
pter id aequalia adinuicem , per trigefimamfextam propofitios 
nem.Atqui parallelogramma a/c/b/g/& d/e/f/h, a dimetienti* 
bus a/b/& d/f/bifariam fecantur,per trigefimamquartam propo 
fitionem. Eft igitur a/b/c/triangulum,dimidium ipfius a/c/b/g/ 
parallelogrammi: atque triangulum d/e/f,ipfius d/e/f/h/paral* 
lelogrammi dimidium.Quae aute aequalium funt dimidium,eaiiint adinuicem aequalia, per 
feptimam communem fenrdiam . aequum eft igitur triangulum a/b/c,ipfi d/e/f/triangulo* 

Triangula itaque in aqualibus bafibus: &:c.vt in theoremate.Quod demonftrandum erat» 

Fgo0£<n? A0, 

T A 5'(^ 'iflyavx rot im rrSg xwrSg p}d:(ri&>QQV7DC,((gu. ddi’ Ta uurot Kgd ar 'jvcif ceuoaij 

Theorema zp, Vropjitio 39. 

''T^RianguIa aqualia, in eadem bafi conftituta,& ad caQem partes:6c 
JL in eildem funt parallelis. 

o R o N T I V S.CSint in eadem bafi b/c,atque ad eafdem partes a/& d,triangula a/b/ 

C/& d/b/c/adinuicem aequalia. Dico quod ex a/in d/connexa linea reda,ipfi b/c/eft paralie 
la.Si nanque a/d,non fuerit parallela ipfi b/c : poterit per datum pundum a,ipfi b/c/ duci 
parallela,per trigefimamprimam propofitionem. Ducatur igitur,& fit a/e:quae vel incidet 
fub a/d,aut fupra. Cadat primo infra,fi poftibile fiaSc per primu poftulatum connedatur re J?rma oJlem 
da c/e. quae cum incidar intra d/b/c/triangulum,& ab angulo qui ad c,in b/d/fubtenfum fmisdijfc* 
latus extendatur: diuidet ipfum d/b/c/triangulum. Erunt itaque a/b/c/&: e/b/c/triangula, 
in eadem bafi b/c,ac in eifdem parallelis a/e/& b/c conftiruta:aequum eritpropterea trian* 
gulum e/b/c,ipfi a/b/c/rriangulo,per trigefimamfeptimam propofitionem.Eidem porro a/ 

b/c/triangulo , asquum eft d/b/c/triangulumper hypothefin» 

Bina itacj triangula d/b/c/&: e/b/c, eide a/b/c/ triangulo erunt 
aequalia:& proinde aequalia adinuicem,per primam communem 
fentenriam. Triangulum ergo d/b/c,aequum erit ipfi e/b/c,ma* 
ius fcilicet minori,feuCmauisj)totum fuae parti:quod non eft ^of* 
fibile. Non cadit igitur a/e/parallelajfub a/d. CIdem fequetur secmdadi^i 
inconueniens , fi eadem a/e/ detur incidere fuper a/d . Produda enim b/d/per fecundum rentin. 
poftulatum,conueniet tandem cum ipfa a/e,per quinyum poftulatum:proptereaqu6d reda 
a/b,incidens in a/e/& b/d/redas,facit interiores angulos & ad eafdem partes 3/b/d/Sc b/ 
a/e/minores duobus redisfuempe minores a/b/c/& b/a/e angulis, qui per tertiam partem 
vigefimacnonae propofitionis erunt binis redis aequales^Connexa itaque c/e/reda,per pri* 
mum poftulatum, ea cadet extra d/b/c/triangulum:fier propt^rea triangulum d/b/c , pars 
ipfius e/b/c/triapguli. Vtrunque rurfum,ipfi a/b/c/concludetur aequale fe/b/c/quidem per 
trigefimamfeptimam propofitionem , 8c d/b/c/per hypothefin^& e/b/c/confequenter ipfi 
d/b/c,totum fiiae parti:quod rurfum eft impofiibile.omne fiquidem totum eft fiia parte ma 
ius , per nonam communem fententiam. Non cadit ergo parallela fuper a/d. patuit qu6d 
nec infra.igitur ex a/in ipfiim d.Triangula igitur aequalia:& quae fequuntur reliqua. Quod 

oportuit oftendilfe. 

^ ^ A, F|o0£(n$ fJt* 

I A i(3c 'n^tycivoi rrot iTTi TSp im id xvid ov nxJf ocuixlg 'im* 

30, Vro^ojttio 40. 

40 Riangula sequalia^in aqualibus bafibus exiftentia,^: ad eafdem par^ 

1 tes:Sc in eifdem fiint parallelis. comerja^il, 

QAliji 
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O R O N T 1 V S.CSinta/b/c/& d/e/f/triangula zequalia adinuicem,&itibafibusjequa4 
libus b/c/& e/fCin diredViim quidem exiftentibus,femper velim intelligasj)at^ ad eafdem 
partes a/ 8 c d/conftituta: & conned:atur a/d/re£la, per primum poftulatum. Aio quod a/ 
d,ipfi b/f/eft parallela.Nam fi a/d/non fuerit eidem b/f/parallela: poterit per datum pun« 
ftumajipfi datse lineae b/f/alia quaedam parallela duci, per trigefimamprimam propofitios 
nem.Ducatur igitur,fi pofTibile fit:Sc fit a/g.Cadet ita^ a/g/re£ta,vel fupra a/d,aut infra. 
Quodcun(]p autem dederis:eam cum e/dCvtra<5 in diredum produfta^conuenirenecefluni 
eft.quoniam ex a/in e/connexa per imaginatione linea reda^incidit in a/g/& e/d,efficiens 
angulos interiores 3 c ad eafdem partes a/e/d/& e/a/g/duobus reftis Cveluti fupra) minoa 
rrim <jem» res.CIncidat ergo primum a/g/fub a/d: & connedatur f/g, per primum poftulatum, diris 
jhdtmis dif- mens d/e/f/triangulum. Erit igitur triangulum g/e/f/sequum ipfi a/b/c/triangulo, per tria 
fcrentU, gefimamoctauam propofitionem:funt enim in bafibus zequalibus b/c/& e/f/e 3 t.hypothefi, 

&c in eifdem parallelis a/g/& b/f/ per datam conftrudionem . Ipfi porro a/b/c/tf^gulo, 
jequum eft per hypothefin d/e/f/triangulum. Triangula igitur d/e/f/& g/e/f, eidetti a/b/ 
c/triangulo erunt JEqualia:8c jequalia propterea adinuicem,per primam communem feWen 
tiam. Itac^ triangulum d/e/f,2equum erit ipfi g/e/f/triangulo:maius fcilicet minori,hoc eft, 
secmid fdYS totum luse parti, quod per nonam communem fententiam eft impoftibile. CAt fi detur a/ 
fiue di^cren- g/incidere fuper a/d:conuenient rurfum a/g/& c/d,idem9 fubfequetur inconueniens.Pros 

duda fiquidem e/d/in g,per fecundum poftulatumxonnedatur 
rurfum f/g,per primum,cadens extra d/e/f/triangulum. Tiinc<]^ 
g/e/f/& d/e/f/triangula, eidem a/b/c/ triangulo concludentur 
aequalia:g/e/f/quidem per trigefimamodauam propofitionem, 

& d/e/f/per ipfam hypothefin.Vnde rurfum totum g/e/f/trian 
gulum,fti3e parti,hoc eft,d/e/f/triangulo, per primam commus 
nem fententiam sequabitur.quod per ipfam nonam communem fententiam eft impoftibile. 
Cadit igitur parallela ex a/in d/verticem. Concludendu ergo,triagula aequalia in aequalis 
bus bafibus exiftentia,& ad eafdem partes:& in eifdem fore parallelis.Quod demonftrare 
aotdudfftn, fuerat operaepretium. C Eadem quoq^ via,fupradidarum fex propofitionum concludetur 
intentum, vbi plura duobus oblata fuerint vel triangula vel parallelo gramma: fada binas 
tim,iuxta hypothefin,eorundem triangulorum vel parallelogrammorum comparatione. 

©ecogjjacK Fgd0£oi§ 

E Ajj ScuTiwyKad oi nviif 

Problema 51, Proj^oJttio 41. 

S I parallelogrammum & triangulum eandem bafin habuerint,in ciO 41 

demq; fuerint parallelis; trianguli parallelogrammum duplum eft. 

o R o N T I V S.CEfto parallelogrammuma/b/c/d,eande habens, bafin c/d/cum trians 
gulo c/d/e,in eifdem^ parallelis a/e/& c/d/conftitutum. Aio a/b/c/d/parallelogrammum, 
fore duplum ipfius trianguli c/d/e.Connedatur enim a/d/reda, per primum poftulatum. 
Triangula igitur a/c/d/8c c/d/e/erunt adinuicemsEqualia,per trigefimamfeptimam propos 

fitionemthabent enim eandem bafin c/d, fiintque in eifdem pas 
rallelis a/e/& c/d. Atqui triangulum a/c/d/dimidium eft ipfius 
a/b/c/d/parallelogrammi: fecat enim illud bifariam dimetiens 
a/d , per trigefimamquartam propofitionem. Quse autem fiint 
jEqualia,eiufdem fiint dimidium: per conuerfam feptimse coms 
munis fententise.Triangulum igitur c/d/e,dimidium eft a/b/c/ 
d/ parallelogrammi:& ipfiim itac^ parallelogrammum a/b/c/d,eiufdem c/d/e/trianguli du 
pium. Si parallelogrammum igitur 8 c triangulum: &c. vt in theoremate.Quod oportebat 
Vfiinndwnu oftendere.CIdem quoque demonftrabitur: vbi parallelogrammum & triangulum sequales 
habuerint bafes,in eifdemque fuerint parallelis. tLcorollarium, 

CHinc fit manifeftum, cur in dimetiendis triangulorum arcis / dimidium bafis ducatur in 
perpendicularem:aut ipfius perpendicularis dimidium, per bafin ipfam multiplicetur . Fit 
enim hoc modo dimidium parallelogrammi, quod in eadem bafi,atque in eifdem collocas 
tur parallelis cum ipfo triangulo dato. 
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nfiyava, icrop 'nKQ»lSi,f)Xo')foc^^o^ cv5HmSvaj<iv 2io0aV^i luOu^ajUjUo 

Problema ii, Pro^ojltio 24. 

D Ato triangulo,aquale parallelogrammum c6fl:ituere,in dato an^ 
gulo redilineo. 

O R O N TIV S.CSit datum a/b/c/trianguIum,Gui oporteat in angulo sequali ei qui ad d/ conflrtf^lh 
jEquum parallelogrammum conftituere.Diuidatur itacj b/c/latus bifariam in punfto Cjper 
decimam proppritionem:&: connedatur a/e/reda^per primum poftulatum.Ad datam infii 
per lineam redam e/c,datumque in ea pundum e^dato angulo redilineo qui ad d,^qualis 
' angulus redilineus coftituatur f/e/C: per vigefimatertiam propofirionem.Et per pundum 
a,datx redae lineae b/c/parallela ducatur a/g: at(^ per pundum c,ipfi e/f/parallelac/g,per o/?c»/idfros 
trigefimamprimam propofitionem.Et quoniam a/b/e/& a/c/c/triangula,in bafibus funt ae* hUuiatis» 
qualibus b/e/Sc e/c,atque in eifdcm parallelis a/g/& b/c/conftituta:ipfa propterea funt ad* 
inuicem aequalia^per trigefimamodauam propofitionem. Triangulum igitur a/b/c,duplum 

eft a/e/c/trianguli. Atqui parallelogrammum f/e/c/g, eiufdem 
a/e/c/trianguli duplum eft^per quadragefimamprimam propo* 
firionem:habent nanque eandem bafin la/c, in eifdemque funt 
parallelis a/g/& b/c.Quae autem eiufdem lunt duplicia,aequalia 
liint adinuicemrper fextam communem fententiam . Parallelo* 
grammum ergo f/e/c/g, aequum ipfi a/b/ c/ triangulo dato: fu* 
fcipitque angulum f/e/c,xqualem ei qui ad d.Dato itaque tri* 
angulo,cEquale parallelogrammum conftituitur, in dato angulo 
redilineo.Quod faciendum erat. 

©tcogNjLtcK AjS, Fgoetcnj jxy, 

AvTo$'nagfli:2\HAo^aji«jLtou,TCJii rUb 

b'kjp. 

Theorema 32, Propojtth 
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as 


O Mnis parallelogrammi eorum quse circa dimetientem flintp 
rallelogrammorum fupplementa,fibi inuicem funt aqualia. 

ORONTIVS. C Parallelo gramma circa dimetientem alicuius dicuntur elTe paral* paraUelop-^-- 
lelogrammi, quando eundem cum toto polfident dimetientem. Supplementa autem^vo* ma cirat di¬ 
cantur reliqua parallelogramma extra communem dimetientem conftituta . Sit igitur a/ metientem. 
b/c/d/parallelogrammum,cuius dimetiens a/d,& circa ipfurn dimetientem fint e/g/&: h/f/ supplementa. 
parallclogramma,fiipplementa vero fint e/h/&: g/f:qua: dico fore adinuicem sequalia. Pa* 
rallelogrammum enim a/b/c/d,bifariam fecatur a dimetiente a/d, per trigefimamquartam 
propofitionem:igitur a/b/d/triangulum,2equum eft ipfi triangulo a/c/d.Dimetiens inluper 

a/k,bifariam fecat e/g/parallelogramum,necnon & k/d/ipfiim 
h/f,per eandem trigefimamquartam propofitionem.jequum eft 
igitur a/e/k/triangulum,ipfi a/g/kcat^ triangulum k/h/d, ipfi 
k/f/d/triangulo.Si autem aequalibus triangulis aqualia iungan* 
tur triangula: omnia erunt «qualia, per fecundam communem 
fententiam. Triangula itaque a/e/k/& k/h/d,triangulis a/g/k/ 

& k/f/d/fiint aequalia. Patuit autem qu6d 8 c totil a/b/d/trian* 
gulum, toti triangulo a/c/d/itide coaequatur.Porrb fi ab aequalibus triangulis,aequalia ftib» 
ducantur triangula:qu« relinquetur aequalia erut,per tertiam commune fentetiam.SubdUiS 
dis ita(]^ triangulis a/g/k/& k/f/d,ab ipfo a/b/d/triangulo,arque a/e/k & k/h/d/triangu* 
lis,ab ipfo triangulo a/c/d:relinquentur g/f/& e/h/fiipplemeta adinuicem aequalia.Omnis 
ergo parallelogrammi:&c.vt in theoremate.^Quod demonftrare fuerat operaepretium. 

^ P^bQXHjxot ijhj Fgde£(rN$ 
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GEOMET. ELEMENT. 

Prohlema n, Profojttio 44- 

A d datam redtain lineam: dato triangulo, sequaleparallelogram:: 44 
mum conftruere, in dato angulo red^ilineo. 

O R O N T I V S. CConftituere parallelograinmutn ad datam lirteam re£tam_,& in dato 
angulo red:ilineo,cft ipfam lineam datam eoafliiniere in latus eiufdem parallelogrammitfic 
vt eadem linea cum altero adiacentium laterum , angulum comprehendat «qualem ipfi 
angulo dato.Efto igitur data linea refta a/b: ad quam oporteat conftituere parallelogram« 
mum^dato triangulo c/«quale, 8c in angulo «qiiali ei qui ad d. Producatur in primis a/b/ ; 
reda in diredum vfque ad pimdurn e,per fecundum poftulatum:& ad datam redam lines* 
am b/e,ad datiimque in ea pUridumb , dato angulo redilineo qui ad d , aequalis angulus 
redilineus conftituatur f/b/Cjper vigefimamtertiam propofitionem. In ipfo confequenter 
angulo f/b/e,dato triangido c,aequale conftruatur parallelogrammum f/g/e/b,per quadras» 
gefimamfecundam pt6pofitionem:extendatiir<]^ g/f/ in diredum vf<5 ad h, per fecundum 
poftulatum.Per datum infuper pundum a, vtrique & f/b/& g/e/parallela ducatur h/a,per 
trigefimam primam propofitionemrconnedatdrque^per primum poftulatum,dimetiens h/ 
b.Et quoniam in redas g/e/&: h/b,reda incidens h/g/interiores angulos & ad eafdem par* 

l tes g/h/b/& h/g/e,duobus redis minores efficitCnempe minores 
ipfis g/h/a/& h/g/e, qui binis redis per vltimam partem vigefis* 
wmxnonae propofitionis Eint aequales^ concurrent ergo tandem g/ 
c/Sc h/b,in infinitum ad partes b/& e/produd«,per quintum pos* 
ftulatum.Producantur igitur,per fecundum. poftulatum:& concUr 
rant in pundo k.Per idem rurfiim poftulatum, extendantur f/b/ 

‘k & h/a,vfque ad punda l/&m:& per datum pundum k,vtrique h/ 
Bemonjlratio g/ & a/e/parallela ducatur k/l,pertrigefimamprimam propofitionem.CHis ita conftrudis, 
nis rejolittio. quoniam h/g/k/l/parallelogrammi,eorum quae circa dimetientem h/k/funt parallelogram» 
morum fupplementajfibi inuicem funt aequalia,perquadragefimamtertiam propofitionem: 
sequum eft fiipplementum feu parallelogrammum a/h/m/l, ipfi f/b/e/g/ parallelogrammo* 
Eidem porrb f/b/e/g/parallelogrammojaequu eft datum c/triangulum^per quadragefimam? 
fecundam propofitionem: ita enim conftrudum eft.Igitur parallelogrammum a/b/m/l,ipft 
triangulo c/per primam communem fententiam coaequatur.Eft autem & a/b/m/ angulus,ci 
qui ad d/ aequalis : vterque enim aequatur ipfi f/b/e , a/b/m/quidem per decimamquintam 
propofitionem,qui ad d/verb per vigefimamtertiam.Coafllimitur praeterea data lineareda 
a/b,in latus ipfius a/b/l/m/parallelogrammi. Ad datam igitur lineam redam a/b,dato trian 
gulo c,aequale parallelogrammum conftruitur a/b/m/1, in dato angulo redilineo a/b/m^ei 
qui ad d/aequali.Quod facere oportebat. 

T Pg6€AHjLt« lyj [jli. 

^ JloGovm cvshQcsouqv olf d^oGacTH 

Frohlema 13, Vropjltio 4/. 

D Ato redilineo, aequale parallelogrammum conftituere,in dato an 4/ 
gulo redilineo. 

O R O N T I V S.CSit datum redilineum a/b/c/d:cui oporteat conftruere aequale parale 
lelogrammum,in dato angulo redilineo qui ad e.Connedatur ergo b/c/reda,per primum 
poftulatum.Sc dato a/b/c/triangulo, 3 equale parallelogrammum coftituatur f/g/h/k,in da« 
to angulo redilineo f/h/k,ei qui ad e/aequali: per quadragefimamfecunda propofitionem. 

Ad datam infiiper redam lineam g/k,dato b/c/d/triangulo, aequum conftruatur parallelos 
grammum g/k/l/m,in dato angulo redilineo g/k/m,aequali eidem qui ad e:per antecedes 
tem quadragefimamquartam propofitionem. Oftendendum eft itaque primiim, haec duo 
parallelo gramma vnum efficere parallelogrammum:quod ita fit manifeihim. Quoniam ans 
guli f/h/k/& g/k/m, eidem angulo qui ad e/fiint «quales,per conftrudionem: fiint igitur 
aequales adinuicem,per primam communem fententiam. Addatur vtriq^ communis angus 
Ius g/k/h:igitur an^li g/k/h/& g/k/m,funt per primam communem fenrentiam,«quaies 
angulis f/h/k/& g/k/h.Eifdem porro angulis f/h/k/& g/k/h, duo anguli redi funt «qua* 
les , per vltimam partem vigefim«nonae propofitioniszanguli igitur g/k/h/Sc g/k/m,binis 
funt redis aequales,per eandem primam communem fententiam.In diredil eft igitur h/k. 


QuotJ cojlru- 
ifaparalklo- 
grammajU/nii 
effiat paral 
lelogramim. 
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ipfi k/ m, per decimamquartam propofitionem. ]^urfum quoniam angulus f/ g/ k, oppofito 
qui ad h/ per trigefimamquartam propofitionem eft sequalis: patuit autem quod & g/k/m^ 

Bini itacp anguli f/ g/k/& g/k/m,eidem qui ad H/fiint 2equales:8<: sequales propterea-adinui^ 

cem^per primam communem fententiam.Communis rurfum ads 
datur angulus k/g/l.erunt igitur f/g/k/& k/g/l/anguli,binis im 
terioribus Sc ad eafdem partes 1/ gvk & g/k/m , per fecundam 
communem fententiam aequales. Ipfis porrb 1/g /k/ & g/k/m/ 
angulis,binire<^i coxquantur , per eandem partem vltimam yu 
gefimaenonae propofitionisrper primam ergo communem fentert 
tiam^anguli f/g/k/& k/g/l/funt aequales duobus tedis.In^direa 
^ dum eft itaque f/g/ipfi g/l,per ipfam decimamquartam propo^s 
fitionem.Eft autem & f/g/ipfi h/k,atque g/l/ipfi k/m, per trigefimamquartam propofitios; 
nem sequalisr&r vtraque vtrique parallela.Igitur f/l/8c h/m,per fecundam communem fens 
tentiam^fiint aquales adinuicem, atque parallelae: 3 c eas itaque coniungentes redae lineae 
f/h/& l/m,aequales & parallelae funt^per rrigefimamtertiam propofitionem.Parallelograms 
mum eft igitur f/l/h/m.Huius autem pars f/g/h/k/triangulo a/b/c/^quatur:&reliqua g/k/ Bemonflu- 
1 /m/ipfi triangulo b/c/d,pcr ipfam coftrudionem. Totum ergo f/l/h/k/parallelogrammum tionis rejoltf- 
ipfi dato a/b/c/d/redilineo eft aequalerfufcipitque angulum f/h/m/aequalem dato qui ad e/ tio, 
angulo.Dato itaque redilineo a/b/c/d, aequale conftruximus parallelogrammum f/l/h/m, 
in dato angulo redilineo qui ad e. Quod faciendum propofueramus.CI dem quocj licebit 
oftendere^vbi datum redilineum,in plura duobus feparabitur triagula.Cuilibet enim trians 
gulo peculiare conftruetur parallelogrammum,per quadragefimamfecundam & quadrage* 
fimamquartam propofitionemrquae fimul vnum efficere parallelogrammum ipfi dato redi« 
lineo 2equale,haud diffimili difcurfii conuincentur. 


A F^66Ah^« Fgoetoi? 

E Problema 14, 

Xdata redta linea, quadratum deicribere. 


lis* 

Propojttio 46* 


O R O N T IV S.CEfto data linea reda a/b:ex qua fit operaepretium defcribere quadras 

tum. A dato itaque pundo a,ipfi redje lineae a/b,ad angulos rectos exciretur a/c,per vnde 

cimam propfitionem,indefinit? quidem quantitatis,donec ipfam fuperet a/b. A qua fecetur 

aequalis eidem a/b:ffrque a/d,per tertiam propofitionem . Rurfum per datiim pundum d, 

ipfi a/b/red2e parallela ducatur d/e,atque per pundum b/ipfi a/d/parallela b/e,per trigefi# 

mamprima propofitionem.Parallelogrammum eft igitur a/b/d/e:dico quod & quadratum. Qjwd defert- 

Nam parallelogrammorum locorum latera quae ex oppofito,aequantur adinuicemrper trf^es pim faraUe 

fimamquartam propofitionem. Aequum eft igitur latus d/e,ipfi lop‘mnuim 
a/b:atque b/e,ipfi a/d . Sunt autem a/b/8ca/d , per conftrudios ftt quadratu. 
nem aequales.C^atuor igitur a/b,a/d,b/e/& e/d/latera,aequalia 
funt adinuicemequae enim aequalibus funt aequali a, & adinuicem 
aequalia fiint, per primam communem fententiam. Aequilate* 
rum eft igitur a/b/d/e/parallelogrammum.Rurfum quoniam in 
parallelas a/b/ & d/e/reda incidit a/c: facit igitur interiores & ad eafdem partes angulos 
b/a/d/&: a/d/e,binis redis aequales,per vltimam partem vigefimaenonae propofitionis.Refl 
dus autem eft qui ad a/angulus:igitur & qui ad d/redus . & qui ex oppofito confiftunt ad 
b/& e/anguli, itidem redi fiint: per eandem trigefimamquartam propofitionem.Redam 
gulum eft igitur a/b/d/e/parallelogrammum.Patuitquod & sequilaterumrergo quadratum, 
per trigefimam diffinitionem.Ex data igitur linea reda a/b,quadratum defcripfimus.Quod 
oportuit feciffe. CcoroHarium, 

CQuae ab aequalibus igitur lineis redis quadrata deferibuntur, aequalia fiint adinuicein:&: 
cdiuerfo. quae autem ab inaequalibus fiunt quadrata, fiint inequaliarmaius quidem qUod 4 
inaiore,minus autem quod a minore deferibitur. 
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GEOMET. ELEMENT. 

Theorema 33, Vro^ojitio 47. 

I N redangulis trangulis, quadratum quod a latere redum angulum 47 
fubtendente fit^sequum eft quadratis quf fiunt ex lateribusangulum 
redum continentibus. 

O R O N T I V S.C[Sitred:aiiguIumtmnguluma/b/c,cuiusfiibb/a/6fa/c/lateribus corifl 

tentus angulus,recHrus exiftat. Dico qu6d delcriprum ex b/c/quadratuni,ijs quze ex b/a/8c 
a/c/fiunt quadrads,eft aquale. Delcribantut ergo quadrara,per quadragefimamfextam proa 
pofitionemtex b/c/quidem quadratum b/c/d/e,ex a/b/vero a/b/f/g,& ex ipfo a/c/quadraa 
tum a/c/h/k.Deinde per a punftum, vtrique b/d/ & c/e/parallela ducatur a/1: per trigeli 
mamprimampropofitionem.Parallelogramma igitur erunt b/PSe c/ 1 /quadrangula.Connea 
d-antur denique a/d/& c/f/linearred«:per primum poftulatum.Et quoniam ad redam linea 
am a/b, atque ad eius pundum a, duae redae lineae a/c/ & a/ g/ non ad eafdem partes dus 
dx,angulos vtrobique redos efficiuntCredi enim funt,qui circa pundum a/confiftunt an« 
gulij)in diredum eft igitur a/c/ipfi a/g:8c a/b/confequenter ipfi a/k, per decimamquartam. 
propofitionem. Parallelae itaque funt b/f/& c/g;fimiiiter & b/k/atque c/h.Cum porrb oms 
nes anguli redi fint adinuicem asquales,per quartum poftulatumzerit angulus a/b/f, 3 equa^ 

lis angulo c/b/d. Communis apponatur angulus a/b/ c:totus igi^ 
tur a/b/d, toti f/b/c/angulo,per fecundam communem fenten® 
tiam erit aequalis . Rurfum, quoniam per trigefimam diffinitio® 
b nem,aequalis eft a/b/ipfi b/f,atque b/c/ipfi b/d:funr igitur bina 
latera a/b/& b/d/trianguli a/b/ d, duobus lateribus f/b/& b/c/ 
trianguli f/b/c/aequalia alterum alteri. & aequales continent an® 
gulos a/b/d/& f/b/c.Bafis ergo a/d/bafi f/c,& triangulum a/b/ 
d/triangulo f/b/c, per quartam aequatur propofitionem. Ipfius 
porrb trianguli a/b/d,duplum eft b/l/parallelogrammum,in ea® 
dem bafi b/d,atque in eifdem parallelis a/l/& b/d/conftitutum: 
per quadragefimamprimam propofitionem. & per eandem pro® 
pofitidnem,a/b/f/g/quadratum, duplum ipfius f/b/c/trianguli: 
habent enim eandem bafin b/f, in eifdemque confiftunt parallelis f/b/& g/c . Quae aurem 
asqualium duplicia funt, & adinuicem liint aequaliarper fextam communem fententiam.Igi® 
tur b/l/parallelogrammum,aequum eft/a/b/f/g/quadrato. Haud diflimili via,oftendetur c/ 
l/parallelogrammum,aequum efle a/c/h/k/parallelogrammo fiue quadrato. Connexis enim 
a/e/& b/h/Iineis redis, per primum poftiilatum:erunt rurfum a/c/e/& b/c/h/triangula ad® 
inuicem sequalia.Etciim c/l/parallelogrammum duplum fit a/c/e/trianguli,& quadratu a/c/ 
h/k/ipfius b/c/h/trianguli itidem duplum,per eandem quadragefimamprimam propofitio® 
nemrconcludetur tandem parallelogrammum c/ 1 ,aequari quadrato a/c/h/k. Atqui b/l/& c/ 
l/parallelogramma,conficiunt quadratum b/c/d/e, quod fit ex b/c:quadratu ergo b/c/d/e, 
aequum eft a/b/f/g/& a/c/h/k/deferipris ex a/b/& a/c/quadratis.In redangulis itaque tri® 
angulis;& quae fequuntur reliqua,vtin theoremate. Quod expediebat demonftrare.CHoc 

fpedabile & femper admirandum theorema,Pythagoras in his 
fertur offendiffe numeris,3,4,5': velut ex obiedapotes elicere 
figura.in qua angulus qui ad b,redus eft:& qualiu partium a/b/ 
latus eft trium,& b/c/quatuor,talium a/c/redu fubtendensan® 
gulum y/rep eri tur. Quinquies porro 5',faciunt 2 yater 3 verd/^j 
& quater 4/fedecim.arqui 9 & i^/conficiunt zy. 

^ CcoroUarium, 

CIn triangulis itaque redangulis , duobus lateribus datis , ipforum adminicuIo,deuenire 
licebit in cognitionem reliqui: per quadratorum nempe tum additionem, tum fubdudio® 
nem adinuicem,& lateris feu radicis eorundem inueftigationem.Nam cognitis fverbi gra® 
tia^ a/b/& a/c/lateribus,vtrunque in fefe multiplicetur 3c quadratum ipfius a/b/a quadra® 
to ipfius a/c/fubducatUr:relinquetur enim quadratum quod fit ex b/c,cuius radix quadrata 
offendet ipfius b/c/longitudinem. Haud diffimiliter cognitis b/c/& a/c/lateribus, cogno® 
fcetur ipfius a/b/longitudo . Subdudis enim p/k zf , relinquentur 16: quorum radix eft 4, 

At^ fiibtradis 16/a zy, relinquentur 9:quorum radix eft 3* Idem velim habeas iudicium, 
de cajteris quibufeunque fimilibus.Quemadmodum in dimetiendis rerum longitudinibus^ 
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paffim obfeifuari comprobabis. 

7^^^ P|60£(ne jxii- 

Af» 'Ti^tyam v /^««5 'fpv TtT^c^aiiopj^aop n ‘toT? «'TTd qw XflmSp -tS 

A.U0 '5JX^J^j^2^p H TJ^txopt^nyayix utto Xowop 'TOg (Puo 'Z&X.tugcjp> 

ogOii 

Theorema 54 ^ Propojltio 4 ^. 

I trianguli quod ad vno laterum qiiadratum,2equaie fuerit eis conaerja^r^i 
qua? a reliquis trianguli lateribus quadratis': angulus com^ 
prehenlus lub reliquis trianguli duobus lateribus, redus erit* 

O R O N T I V S.CEfto a/b/c/trianguli quod ex b/G/quadratu,aequum eis quae ex a/b/&: 
a/c/Iateribus fiunt quadratistaio proprerea,angulum b/a/c/fore redium. A dato enim pun» 
do a,datx lineae a/c,perpendicularis excitetur a/d:per vndecimam propofitionem. Et pet 

^ tertiam propofitionem, ponatur a/d/ipfi a/b/aequalis: conneda< 

^ tdrque c/d/ redra, per primum poftulatum. Cum igitur a/b/ipfi 
a/d/fit aequalisraequum eft quod ex a/b/quadratum, ei quod fic 
exa/d, per corollarium quadragefimaefextae propofitionis. Ad# 
datur vtrique,id quod eX a/c/quadratum.Quae ex a/b/igitur Se 
a/c/quadrata,aEqualia funt eis quae eX a/c/& a/d/quadratis: per 
fecundam communem fentdiam.Eis autem quae ex z/c/Sc a/d/ 
quadratis,aeqini eft qu6d exc/d,per antecedetem quadragefimamfeptima propofitionem: 
angulus enim c/a/d/ redus eft. Quadratis porro quae ex a/b,& a/c,aequu eft quod ex b/c/ 
quadratumtper hypothefin.Quae aure aequalibus funt aequalia, ea funt aequalia adinuicem/ 
per primam communem fentdiam.Quadratum igitur quod ex b/c,aequum eft ei quod 
ex c/d/quadirato . Aequalis eft ergo b/c/ipfi c/d: aequalia enim quadrata limt, quae 
ab aequalibus defcribunnir linejs redis. Pofita eft autem a/d/ipfi a/b/aequalis, 

& a/c/vtrique communis.Bina ergo latera a/b/& a/c/trianguli a/b/c,binis 
lateribus a/c/&: a/d/trianguli a/c/d/funt alternarim aequalia:bafis quos 
que b/c,bafi c/d/aequalis. Angulus igitur b/a/c, angulo c/a/d, per 
odauam propofitionem eft aequalis. Eft antem c/a/d, angulus 
redus, per conftrudionem: & b/a/c/ igitur angulus redus 
eft. Si trianguli itaque quod ab vno laterum fit qua* 
dratum, aequale fuerit eis qux a reliquis trians 
guli lateribus deferibuntur quadratis :angus 

Ius comprehcnfiis fub reliquis trian* > 

guli duobus lateribus, redus \ . 

erit.Quod tandem often* 
dendum fufcepes 
ramus. 


Primi Libri Geometricorum Elementorum, 

Ex Oronti/ Finiei Delph.Regi/ Mathe^ 
maticarum profefloris,recens 
auda & emendata 
traditione, 

dd* 
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EIKAEI^AOX 2TOIXEION AEXTEPON. 

*Ap nTDi^x^H 7 ^iy^eimtQ\i "hiyirou 2 i.uo rcSp tIw o^efij) yeivlxp 

VaralUlogrammum re^langulum, 

Mnc parallelogrammum redrangulum, fub duabus re i 
dum angulum comprehendentibus redis lineis dicU 
citur contineri. ^ ^ 

ORONTIVS. CParallelogrammum,dicitur figura quadrilate^ 
rajfub oppofitis lateribus adinuicem aequalibus comprehefa.Sunt au« 
tem parallelogrammorum quaruor tantummodo generarvtpotCjqua^ 

^ dratu^altera parte longius,rhombus,& rhomboidesrquemadmodiim 
trigefimatertia primi libri ante monuimus diffinitione. Vtrunc^ porro & quadratum &: alte# 
ra parte longius, re£langulufn adpellaturrcontinetdrque fub duabus lineis redis ad redum 
conuenientibus angulum^quaru altera in reliquam abftradiue duda^ipfum 'efficit parallelo# 
grammum.CVt ex a/b/c/d/potes elicere parallelogrammocquod flib a/b/& a/c/lateribus, 

^ - - a ' U tedum qui ad a/comprehendentibus angulum,c6tinetur.Non 

potefi: enim angulus qui ad a/fore redusjquin per vigefimam# 
nonam & trigefimamquartam propofitionem libri primi, reli# 
qui tres anguli fint itidem redi.Imaginanda eft igitur a/b/ re# 
da, fluere direda via in c: & pundum b/defcribere latus b/d. 

<1 vel a/c/redam, venire redo fluxu in b: atque pundum c/effi# 
cere latus c/d.Ita enim abftradiue deferibuntur parallelogrammaredangula. Ad quorum 
fimilitudinem, numerus per alium quenuis numerum multiplicatus,planum atque redan# 
gulum efficit numerum:vti fubieda videtur indicare figura,in qua 6/vnitates per ^vmulti# 
plicat2e,reddunt 30/planum 8c redangulum numerum. €LcoroUdrmm. 

CQuemadmodum igitur sequales numeri per numeros aequales multiplicati, aequales inui# 
cem procreant numeros : haud diffimiliter fub aequalibus redis comprehenfa redangula_, 
aequalia funt adinuicem. 

Tvajxco^ni, 

n AvTo? Si awc^oi^HJioyfdiiifxov xuiQpi 'jiw favrfo}} 

pLU)^ o'miovouu&^ TDifSucn' mT\sSci, 

Q^idgnomon. 

I^^^O Mnis paralIelograinttii,loci eorum quas circa dimetientem ih z 
I Ilius funt parallelogrammorum, vnumquodque eorum cum hi 
_ __ nis fupplementis,gnomon vfcetur. 

b R b N T I V S.CQuanquam gnomonem, proprie intelligamus redangulum: accipitur 
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tamen fupra fcripta gnominis ciifiFinitio,pro quacunqu^ figura ex duobus cuiufiiis oblati pa^ 
rallelogrammi fupplementis^ & altero eorum qu^ circa dimetientem illius fiint paralleloi 
grammorum comprehenia . Diximus autem quadragefimatertia propofitione primi libri, 43 
qusenam fint parallelogramma circa dimetientem alicuius confiftentia parallelogramihii; 
qu^e item fint eorundem parallelogrammorumfiipplementa.C[SitigitUr a/b/c/d/parallelo«; 

^ grammum^Sc illius dimetiens a/d; circa vero dimetientem con* exempluf^» . 
fiftant g/e/ & f/h/parallelogramma, atque illorum fiipplementa 
g/f/& e/h. Dico itaque g/e/ parallelogrammum, vna cum binis 
fiipplementis g/f/& e/b: gnomonem efficere'f/g/e/h, feu f/a/h, 

Gui fi addatur f/h/ parallelogrammum; totum integrabitur a/b/ 
c/d.aut fi eidem f/h/parallelogrammo,gnomon circunponatur f/ . 

g/e/h;non mutabitur, fed augmentabitur figura. Eft autem eiufi: Cur tnles 
modi gnomonum tradita defcriptio,in partium oblatorum in demonftrationibus parallelo# 
grammorum expeditiorem expreirionem,principaliter excogitata. mones* 

<3ia§H/X(X Oty F^60£<7I? 

E Ap TsvaluBeouyTfiHBH (fit 5 i7^'o£ 0 ( 5 « (fis-Traroau TfxuixxTOi,^ g^0o> 

yovioi) Kssi cfiuo £U0(|(5ip;5’(rap ^ T£ THQ aT/4HT0U \mS0M 71^i£- 

^ofd^oig o^doycovkig. 

Theorema i, Vropojtth t, 

I fuerint bin^ line^,{eceturque ipfarum altera in quotcunque 
iegmenta : redanguluiii comprehenfum fub duabus redtis Ii- 
neis^asquum eft eis quse ab infeda & quolibet legmento redran 
gulis comprehenduntur. 

O R O N T IV S.CSintbiniere(5t2e lineae a/b/& crquaru altera,vtpote a/b,fecetur in quot# 
cunque,vtpotc in a/d,d/e,6(r e/b/fegmenta.Aio quod fiib a/b/&ipfa c/comprehcnfiim re# 
drangulur^equum eft eis,qu? fub c/8c a/d/& d/e/atq^ e/b/comprehendutur reftagulis.A da# 
to enim pun<fto a,datae recftae linep a/b,re(fta quaeda Iinea,per vndecima primi libri propo# 
fitionem, ad retftos excitetur angulos,excedes data lineam c:a qua fecetur aequalis eide c, 

per tertiam eiufde primi,fft(]^ a/f. Per datum infuper punctum 
f, ipfi a/b/ parallela ducatur f/g: atque peripfa b, d, $c e/pun# 

<fta, ipfi a/f/parallelae ducatur b/g,(l/h,& e/k,per trigefimam# 
primam ipfius primi, quae per trigefimamquartam eiufdem pA# 
g mi parallelae erunt adinuicem. Reftangula igitur fimt,a/b/£/g, 
a/h,d/k,& e/g/parallelogrammi: per vigefimamnonam, & tri 
gefimamquartam primi.Quaelibet infuper/8c b/g/& d/h/& e/k. Ex hac ptopd 
ipfi a/f/eft ^qualis,per eandem trigefimamquartam primi.eidem quoque a/f/eft aequalis c. yitiowe mt- 
omnes igitur adinuicem , atque ipfi c/flint aequales: per primam communem fententiam. merorum ah 
Qpod igitur fub c/& a/d/continetur re^tangulum, aequum eft ipfi a/h:& quod fub c/&: d/ Arithmeticis 
e,ipfi d/k: atque id quod fiib eadem c/& e/b , ipfi e/g/re<ftangulo aequale . fub aequalibus traditu collU 
enim re6tis lineis aequalia oomprehendutur recftagula: per corollarium primae diffinitionis giturnmlth 
huius fecundi libri.Ipfis porro a/h,d/k, ^ e/g/re<ftangulis , aequum eft a/b/f/g/re<ftangu# plicatiOf^ 

Ium fnempe totum ffis partibus integralibus fimul fumptis_) Quae igitur flib c,& a/d,d/e, 
atque e/b/fegmentis continetur re£tangula,aequalia funtfper primam communem fenten# 
tiam)ipfi a/b/f/g/red:angulo. Eidem rurfum a/b/f/g/re<ftangulo,aequum eft id quod fub aA 
b/Sc c/continetur:conprehenditur enim fub a/h,8c a/f/qux ipfi c/data eft aequalis.Quae au# 
tem eidem fimt aequalia,ea fiint aequalia adinuicem : per primam communem fententiam. 

^od igitur fub datis recfis lineis a/b/St c/continetur re(ftangulum,aequum eft eis quae fub 
infefta c,& quolibet ipfius a/b/fegmento comprehenduntur re<ftangulis. Quod oportebat 
demonftrare. ^ r 

t eta^Hjax jS, Pfokai? jS. 

E AptuOgce yfxjxjj.H r/tN0H ag trv)(i,Tcx tbsoAk? 

dtTro oAnj 'ri'Tfocy6yq>* 
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Theorema 2, Pro^ojttio 

Ired:a linea (ccetur vtcunqjrquas (ub tota & quolibet fegmen 2 
torum redangula comprehenduntur, aequalia funt ei quod ex 
tota efl: quadrato. 

O R O N TI V S. CRedta linea vtcunt^ue fecari dicitur,quae inquouis dato'ilIius punftoV 
lineam utcuci» abfque partium determinata ratione,indifFerenter diuiditur. Sit igitur a/b/Iineare£ta,quae 
vtcunque fecetur in c.Dico quod fub a/b/8e a/c,atque iub eadem a/b/& c/b/ comprehen^ 
fa reftangularaequa funt ei,quod ex tota a/b/fit quadrato . Ex data nanque a/b,quadratum 
defcribatur a/b/d/e:per quadragefimamfextam primi.Et per datum pundtum c, ytrique & 
a/d/& b/e/parallela ducatur c/f:per trigefimamprimam eiufd^m primi libri propofitionem. 

Reftangula igitur funt, a/f/& c/e/parallelogramma:at^ iplum 
a/f/fub a/d/& a/c, ipfum vero c/e/fub c/b/& b/e, per primam 
huius diffinitionem comprehenfum . Et quoniam a/b/ & a/ d/ 
funt binae quaedam lineae re£tx: & ipfarum altera, fciliceta/b, 
fefta eft in a/c/&: c/b/fegmcnta,ex hypothefi.Quae igitur ab im 
feda a/d, & vtroque fegmento a/c/& c/b/continentur redam 
gula:aequa funt ei,quod fub duabus lineis redis a/b/& a/d/com< 
prehenditur redangulo, per primam huius fecundi propofidos 
nem.Atqui b/e/ipfi a/d,& vtraque ipfi a/b,per trigefimam diffi 
nitionem primi eft aequalis:&: fub aequalibus redis aequalia continentur redangula. Eft in« 
fuper a/b/d/e/redangulum,id quod ex ipfa a/b/fit quadratum. Quae fiib tota igitur a/b,Sc 
quolibet fegmento a/c/& c/b,redangula comprehenduntur: aequalia fimt ei quod ex tota 
a/b/eft quadrato. Quod erat offendendum. 

E ©etogOji*« y, Pg60icn$ y, 

A{i tu0a« yfoty.fiH af i'TUX^ t^unOh, ^ Ksziih avf Kgd ovc$ «rjUHjLtar&p 
ogOoj-tovjoj), Vcrap T? Ti o^^cymiq», icgd oc'noi^ 

Tirr^xyaVGi. 

Theorema Proj^oJitio $. 

I reda linea fecetur vtcunquerrcdangulum fub tota & vno 3 
gmentorum comprehenlum, sequum cfl: ei quod fub (egmens 
tis comprehenditur redangulo,& ei quod ex pr^dido fegmen 
to fit quadrato. 

ORONTIVS. CEfto a/b/reda linea, vtcunque feda in pundo c.Aio quod fub tota 
a/b,& altero fegmentorum,vtpore a/c,comprehenfum redangulumraequum eft ei quod fiib 
a/c/& c/b/fegmentis redangulo continetur,& ei quod ex eodem fegmento a/c/fit quadraa 
to . Defcribatur enim ex a/c,quadratum a/c/d/e: per quadragefimamfextam primi.& pros 

^ ducatur d/e/in diredum vf<5 ad f, per fecundum poi^latum. Per 
pundum denique b,vtri^ & a/d/& c/e/ parallela ducatur b/f:per 
trigefimamprimam ipfius primi.Redai^ula igitur fimt a/f/& c/f/ 
parallelogramma,per primam huius diffinitionem. Et quoniam a/ 
b/8ta/d/binae quaedaviddur effelinex redse:quarum altera,vtpO!« 
te a/b,feda eft per hypothefinin a/c/& c/b/fegmeta. Sub duabus 
igitur lineis redis a/b/St a/d/comprehefiim redangulu a/f, a:quu 
eft eis quse ab infeda a/d/& quolibet fegmento a/c/& c/b/c6tinentur redanguliscper pris 
mam huius fecundi propofitione,hoc eft,redagulis a/e/& c/f. Atqui a/f/redagulo, aequum 
eft id quod fub tota a/b/& fegmento a/c/continetur:nama/d/ipfi a/c/eft aequalis,per trige 
limam diffinitionem primi.A/e/porr6 quadratu,quod ex eodem fegmeto a/c/defcribitur. 
Redangulo deni<j c/f,aEquu eft id quod fub a/c/& c/b/fegmentis c6tinetur:eft enim c/e/ 
eide a/c,per ipfius quadrati diffinitione sequalis.Quod igitur fiib tota a/b,& altero fegme« 
torum,vtpote a/c/comprehenditur redagulum,aequum eft ei quod fiib a/c/& c/b/fegnien« 
tis fit redangulo,8c ei quod ex praedido fegmento a/c/eft quadrato . Si reda igitur linea 

fecetur vtcun<5^;5c quje fequunturreliqua,vt in theoremate.Quodoftedere oportebat. 
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Theorema 4^ Propojltio 4. 

I reda linea (ecetur^vtciinqiie: quadratum quod fit eX tota, 
aequum eft quadratis qu^ fiunt ex fegmentis, & ei quod bis 
fub legmentis comprehenditur redangulo. 

O R O N T I V S.fESit a/b/Iinea re£ta , quae fecetur vtcunque in puncto c.Dico quadra* 
tum quod ex tota fit a/b^aequum effe eis quae ex a/c/& c/b/fegmentis defcribuntur quadra* 
tis,& bis fub eifdem fegmentis comprehenib red:anguIo.JDei(cribatur in primis ex a/b,qUa* 
dratum a/b/d/e:per quadragefirnamfextam primi. Et conne^tatur a/e/dimetiens, per pri* 
mum poftulatum.&per datum pundunic, vtrique a/d/& b/e/parallela ducatur c/f,fecans 
a/e/dimetientem in pilndro g.Per pundum denique gdpfis a/b/& d/e/parallela ducatur h/ 
k:per trigefimamprimam eiufdem primi. Ciam igitur a/b/d/e/fit quadratu,aequalis efta/b/ 

ipfi b/e:per trigefima ipfius primi diffinitione. Ifofcelis igitur 
a/b/e/ trianguli, qui ad bafin a/e/ fiunt anguli, hoc eft b/a/e/ 
& a/e/b,funt per quintam primi adinuicem aquales. Eiufdem 
porro trianguli a/b/e/tres anguli,binis funt redis aequalesrper 
trigefimamfecundam eiufdem primi.Redus eft autem angulus 
qui ad b . reliqui igitur anguli b/a/e / & a/e/b , vrii redo fimt 
squales.funt autem 8c squales adinuicemcvterque igitur dimi* 
dium eft anguli redi. Trianguli rurftim a/c/g/tres anguli,duo* 
bus redisjper eandem trigefimamfecundam primi,cosquantur.angulus poiTO a/c/g,redus 
eftmempe squalis interiori,& ad eafdem partes qui ad b,per vigefimamnonam ipfius pri* 
mi.Ergo reliqui duo anguli c/a/g/& a/g/c,vni redo funtsquales.fed angulus c/a/g,dimi* 
dio redi squalis prsoftenfus eft; & a/g/c/igitur angulus,redi itidem eft dimidius. Aequus 
eftpropterea angulus c/a/g/ipfi a/g/c:per primam communenifententiam.Et latus confe* 
quenter a/c,lateri c/g,per fextam primi squale.Eft autem & a/h/latus,ipfi c/g,nec non h/ 
gjipfi a/c/s^qualetper trigefimamquartam eiufdem primi. Aequilaterum eft itaque a/c/g/ 
h/parallelogrammum.Aio qu6d & redangulumrnam angulus qui ad/a,redus eft.Redan* 
gulum porro fub duabus redis lineis angulum redum comprehendentibus , per primam 
huius difrmitionem,contineri dicitur. Quadratum eft igitur a/c/g/h:& squum ei quod.^^ 
a/c. Haud diftimili difcurfu,f/k/paraliclogrammum, quadratum efreconuincetur;& s^a* 
le ei quod ex c/b. Nam squalis eft g/k/eidem a/^c,per eandem trigefimamquartam primi. 
Et quoniam squum eft h/f/fupplementumipfi c/K,per quadragefimamtertiam primi:& ei* 
dem c/k,id quod fub a/c/& c/b continetur squalefnam a/c/ oftenfa eft squalis ipfi c/g)5c 
proinde squale ipfi h/f.Redangulis igitur c/k/& h/f,squum eft id quod bis fub fegmentis 
a/c/& c/ b / conprehenditur redangulurh . Oftenfiim eft autem qus ab eifdem fegmentis 
fiunt quadrata,ipfis a/g/& g/e^/quadratis fore squalia. Qus igitur ex a/c/& c/b/fegmentis 
fiunt quadrata,& id quod bis fiib eifdem fegmentis comprehenditur redangulum: ipfis a/ 
g,g/e,c/k,& h/f,funt squalia.Eifdem porro a/g,g/e,c/k,&: h/f,squum eft quadratum a/b/ 
d/e, ex ipfa a/b/defcriprum:nempe totum fuis partibus integralibus. Quod igitur ex tota 
a/b/fit quadratum:squum eft quadratis qus fiunt ex a/c/& c/b/fegmentis , & ei quod bis 
fub eifdem fegmentis comprehenditur redrangulo.Quod fuerat demonftrandum. 

€.corollaritm» 

€fParallelogramma igitur,quf circa quadrati dimetientem confiant,fore itidem quadratai 
rdinquitur manifeftum. 

Qia^tfjxoi c, P^o0£cn5 «. 
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GEOMET. ELEMENT. 

I reda linea fecetur in ^qualia,^: non aqualia: redtangulum f 
comprehcnfum ab inaequalibus ledionibus totius, vnacum 
quadrato quod a medio (edionum^sequum eft ei quod a dimi= 
dia fit quadrato. 

O R O N T I V S.CSit turfiim a/b/Iin&a redarqu^e bifariam fecetur in punfto c,atque in, 
no aequalia^in pundro d.Aio quod flib a/d/& d/b/comprehefiim redangulum,vna cum eo 
quod ex d/c/quadratociequum eft ei,quod ex a/c/dimidia fit quadrato.Defcribatur ergo ex 
a/c,quadratum a/c/e/f: per quadragefimamfextam primi. &: connedatur dimetiens a/f,per 
primum poftulatum.per pundtim infuper d,vtrique a/e/& c/f/parallela ducatur d/g,fecans 
a/f/dimetientem in pundo b . Rurfiim per datum pun£tum h, ducatur k/1/ m, ipfis a/h/Sc 
e/f/parallela;per trigefimamprimam ipfius primi. tandem per pundum b,ipfis a/k/& c/1/ 
parallela ducatur b/m:per eandem trigefimamprimam primi. His ita conftrudis,quoniam 

, fupplementum g/k,aequum eftfupplemento d/1,perquadrage« 

-- - - ° iimamterriam ipfius primi:addatur comune a/h. totu ergo a/ g 

redangulum,toti a/l/redangulo,pcr fecunda communem fen^^ 
tentiam erit aequale. At c/m/redangulum,eidem a/l/eft aequale, 
per trigefimamfextam eiufde primi: funt enim in bafibus aequae 
libus a/c/8c c/h,Sc in eifdem parallelis a/b/Sc k/m. Et a/g/itaqg 
redangulum,ipfi c/m, per primam communem fententiam eft 
aequale. Addatur rurfum commune redangulum d/1. Et d/m/igitur redangulum,per eans> 
dem fecundam cornmunem fententiam,aequabitur gnomoni g/a/1. Atqui d/m/redangulo, 
aequum eft id quod fub a/d/^ d/b/continetur:quadratum eft enim a/h,per cotollarium quar 
tae propofitionis huius : & aequalis propterea a/d/ipfi d/h,fub qua & d/b,ipfum d/m/coms 
prehenditur redangulum. Quod igitur fub a/d/&: d/b/continetur redangulum,aequum eft 
per prima communem fententiam gnomoni g/a/1. Addatur tandem ei quod fub ad &d/b/ 
continetur redangulo,quadratum quod fit ex d/c: & ipfi gnomoni g/a/l,quadratum h/f/er 
quod ex d/c/fit aequaleffit enim ex h/l,quae ipfi d/c/per trigefimamquartam primi eft aequae 
lis.^ Comprehenfum igitur fub a/d/ & d/b/redangulum , vna cum quadraro quod ex c/d, 
aequum eft per primam communem fententiam gnomoni g/a/l,atque ipfi quadrato h,f. Ipfis? 
demum g/a/l/gnomoni Sc quadrato h/f,aequum eft a/c/e/f,quod a dimidia a/c/deferiptum 
eft quadratum. Quod igitur fub a/d/ & d/b/inaequalibus fedionibus continetur redangu* 
Ium, vna cum quadrato quod a medio fe^ionum d/c, aequum eft per primam communem 
fententiam ei quod ex a/b/dimidia fit quadrato. Si re^Va igitur linea, 8c quae fequuntur re^ 
liquaivt in theoremate.Quod eftendendum fiifceperamus. 

eia^tijJLOt Sy F^66£<7I$ S-. . 

E A^ luea« 'yfxfJt.jJt.H TjLtNSH <tj( osvth Ci/Sqa: l'?r’£u0dce5,To «tto tS? <7$ 

iSj^Ti^oo-iccj^Nf ^Q^oyavioiiy ^troi^dcTTO Hjutcr&xe re'7^(X- 

hiro <785 n? Hjiiurdaf ty ^ 'ui^ocrtc^fx^^i uq airo xvoi')foc(pQvni 

'ri'Ti^(xy&>ya. Theorema 6, Provofitio 6. 
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oflenfmis 

dedudiio. 


I reda linea bifariam fecetur, adijciaturque ei aliqua reda li- 5 
nea in redu:redangulu coprehenfiim fub tota cu appofita & 
appofita,vna cu quadrato quod fit a dimidia,^quu eft ei quod 
ex conieda ex dimidia & appofita,tanquam ex vna dclcripto quadrato. 

o R o N T I V S.CEfto a/b/linea re<fta,fe£ta bifariam in punefto creui recfta qu^eda linea 
b/d/in dired:um adijciatur.Dico,quod fiib a/d,&: d/b/comprebefiim re(3:agulum,Yna cum 
eo quod ex c/b/quadrato:aequu eft quadrato quod ex c/d.Fiat enim ex c/d, quadratu c/d/ 
e/f/per quadragefimamfextam primi:&cpnned:atur e/d,per primum poftulatum.Per pum 
dum infuper b,vtri(]^ c/e/& d/f,pcr trigefimamprima eiufde primi,parallela ducatur b/g, 
quse fecet dimetientem e/d/in pundo h.Rurfiim per pundum h,ducatur k/l/m,ipfis,a/d/5c 
e/f/parallela:necnon per a/pundu,vtri<]^ c/l/& d/m/parallela a/k,per eande trigefimampri« 
mam primi. Cum igitur a/c/£equalis fit ipfi c/b/per hypothefin, & a/d/ipfi k/m/parallela: 
aequum eft a/l/parallelogrammum,ipfi c:/h/parallelogrammo,per trigefimamfextam primi. 
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Eidem porro c/h,jequum eft h/f/fiipplementum:perqiiadrage« 
fimamterdam eiufde primi.Et a/l/igitur ipfi h/f^per primani c6 
mune fententiam eft^sequale.Addatur^^ytriq^ jequaliUjiCommune 
redtanguliim c/m.totum igitur a/m/redtagulum,gnomoni I/d/ 
gjper fecunda commune fententiam aequabitur. Atqui a/m/rc< 
6taguIoj«equum eft id quod ftib a/d/& d/b/comprehenditur re 
<ftangulu: continetur enim fub a/d/& d/m^quze eft aequalis ipfi 
d/b^nam b/m/quadratum eft,per corollarium quartae huius fecundi. Comprehenfiim igitur 
fiib a/d/& d/b/reftangulumjaequum eft gnomoni 1/d/g. Addatur rurfum ei quod fub a/d/Sc 
d/b/c6tinetur re(ftagulo,quadratum quod ex b/c:ipfi porro gnomoni 1/d/g, quadratu 1/g/ 
ei quod ex b/c/fit aequalefnam b/c/ipfi h/l/per trigefimaquarta primi eft aequalis,St ipium 
l/g,per corollarium quartae huius quadratu.}Quod igitur fub a/d/St d/b/contineturreftan 
gulum,vna cum eo quod ex b/c/fit quadratoraequu eft gnomoni 1/d/g,& ipfi quadrato l,g. 
Eifdem porro gnomoni l/d/g,& quadraro l/g:3equum eftc/d/e/f/quadratum. Redagulum 
igitur'iub a/d,hoc eft fub tota a/b/cum adpofita b/d,& ipia b/d/adpofita comprehenium, 
vna cum quadrato quod fit a dimidia c/b:aequum ei eftquod fit ex c/d, hoc eft ex dimidia 
c/b,&adpofita b/d,tanq ex vna defcripto quadrato.Quod demoftrare fuerat operaepreciu. 

E Ap tuGsct Tfixjuju?! TjUNeS iif irvyiy r «tto ml? oAng Kj "h ot<p^ olog (Tuvxjjl- 

tS ^TTO T» AoiTrS T/zHjLto]’©-TeT^a^-^vo. 

Theorema Proj^oJitio 7 . 

|I reda linea (ecetur vtcunque: quod a tota Sc ab vno {egmen:= 
itorum vtraque fiunt quadrata: sequalia funt redangulo com^ 
iprehenfo bis fub tota dc dido fegmento, 6 c ei quod a reliquo 
legmento fit quadrato. 

ORONTIV S. CData enim re£f:a linea a/b, vteunq^ fecetur in punefto c. Aio ex tota 
a/b/& vno fegmentorum,vtpote a/c, vtraque deferipta quadrata: aequalia fore ei quod bis 
fub a/b/& a/c/continetur reilrangulo, 8c ei quod ex c/b/fit quadrato. Ex ipfa enim a/b/des 
feribatur quadratum a/b/d/e, per quadragefimamfextam primi; & conneftatur a/e/dimes 
tiens,per primum poftulatum. Per punctum deinde c,ducatur c/f/ipfis a/d/St b/e/paralle# 
la,fecans a/e/dimetientem in g.& per idem pundtum g,vtri (5 a/b/St d/e/parallela rurfum 
ducatur h/k:per trigefimamprimam primi. Erunt igitur h/c/& f/k/parallelogramma,circa 
dimetientem a/e/confiftentia,quadrata: per quartae huius corollarium. Et quoniam c k/\^ 
h/f/fupplementa,funt per quadragefimamtertiam ipfius primi adinuicem aequaliaraddatur 

,L vtriq^jCommune quadratu h/c.Totu igitur reftangulu a/k,toti 
a/f,pcr fecunda commune fentetiam erit aequale.Eft autem ipfi 
a/k/ aequum id quod fub tota a/b, & fegmento a/ c/ continetur 
recftangulomam a/c,ipfi a/h,per quadrati diffinitione eft aequas 
lis.Re^angulis itaq^ a/k/St a/f,aequum eft id quod bis fiib a/b/ 
& a/c/continetur re<ftangulum.Eifdem porro a/k/&a/f/re(ftans 
gulis,aequatur gnomon f/a/k,& quadratu infuper h/c fbis enim 
cu ipfis a/k/&ai/f/re<ftangulis,includitur quadratu h/cjgnomon 
igitur f/a/k,vna cum quadrato h/c,a 2 qualis eft ei quod bis fub a/b/& a/c/comprehenditur 
red:agulo. Addatur infuper ei quod fub a/b/& a/c/cotineturredtagulo,quadratu quod ex c/ 
b:eifde porro gnomoni f/a/k/Sc quadrato h/c,quadratu f/k/ ei quod ex c/b/fit aequale fna 
c/b/& g/k/zequales funt adinuicem,per trigefimamquartam primi.J)Quod igitur fiib a/b/Sc 
a/c/bis comprehetiditur re(ft:angulu,vna cum eo quod ex c/b/fit quadrato:aequum eft gno 
i^oni f/a/k,& ipfis f/k/& h/c/quadratis.Ipfis porro gnomoni f/a/k,& quadrato f/k:aequum 
eft quadratum a/b/d/e,nempe totum fuis partibus integralibus.Eft autem a/b/d/e/quadra 
tum,id quod ex tota a/b/deferiptum eft:& h/c,id quod fub a/c/fegmento. Quod igitur ex 
tota a/b,& fegmento a/c/vtraque fiunt quadrataraequalia fimtreftangulo comprehenfo bis, 
lub tota a/b,& dido fegmento a/c,& ei quod fub reliquo fegmento c/b/fit quadrato.Si re 
da igitur linea:6cc.vt in theoremate.Qftod oportuit oftendifle, 

d.iiij. 
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Theorema B, Propofitio 8. 

I reda linea {ecetuf vteunque: redangul;im comprchenfiim $ 
quater fub tota & vno iegmetorum^cum eo quod ex reliquo 

_ (egmento eft quadrato, «quutn eft ei quod fit ex tota & pr^s 

dido iegmento tanquam ab vna deicripto quadrato. 

O R O N T I V S.CEfto a/b/reita linea^vtcunq^ fe6ta in punflro c.dico quod re£langulu 
quater fiib tota a/b,& vno fegmentorum , vtpote b/c/ Comprehenfum, vna cum quadrato 
quod fit ex a/c:^quum efl: ei,quod ex a/b/& eodem fegmento b/c, tanquam ab vna deferia 
^lgur<e con^' bitur quadrato.Producatur enim a/b/in directum verius d,per fecundum polhilatum:& po 
flruSiio, natur b/d/squalis ipfi b/c,per tertiam primi.Ex a/d/autem deferibatur quadrarum a/d/e/f, 

per quadragefimamfextam eiufdem primi:& conne^tatur dimetiens e/d, per primum po# 
ftulatum.Per trigefimamprimam deinde ipfius primi,per c/& b/punfta,ipfis a/e/& d/f/pa* 
rallelx ducantur c/g/& b/k,dimetientem e/d/lecantes in pundris h,l:& per eandem trige^ 
fimamprima,per pund:a h/& l,ipfis a/d/& e/f/ parallclse rurfum ducantur m/h/o/& p/l/r. 
"Demonjhratio quoniam per confl:ru6tionem,c/b/ipfi b/d/eft xqualis:& q/l/ipfi c/b,neCnon I/r,ipfi b/ 
theorematis, d,pertrigefimamquartam primi.Eft igitur q/l/asqualis ipfi l/r,per primam communem len 
tentiamrqu^ enim atqualibus aequalia lunt,ea lunt aequalia;adinuicem.& h/n/c61equenrer, 
ipfi n/o/ itidem concludetur aequalis. Parallelogrammum itaque b/r/aequum eft ipfi c/l,& 
proinde q/n/ipfi l/o/parallelogrammo aequale,per trigefimamfexta ipfius primi: limt enim 

c| b/r/& c/1/ in aequalibus bafibus, ac in eifdem parallelis conftis 
tuta,fimiliter & q/n/atej l/o. Atqui C/1/& l/o/liipplementa eos 
rupi quae circa dimetientem h/d/fimt paralleIogrammorum,per 
quadragefimamtertiam eiufdem primi aequalia llint adinuicem. 
Igitur b/r/& q/n/parallelogramma,aequis ftmt aequalia paralie? 
logrammis:& aequa propterea adinuicem, per eandem primam 
communem fententiam. Quatuor igitur b/r,c/I,l/o,& q/n,liint 
adinuicem gqualia:& quadrupla cofequenter ipfius c/1. infiiper 
quoniam b/r/Sf q/n/parallelo gramma per corollarium quartae 
huius funt quadrataraequalis eft b/l/ipfi b/d,& q/h/ipfi q/I, per 
ipfius quadrati diffinitionem.Eidem porro b/d/aequalis eft c/b,per conftruci:ionem:& b/I/ 
igitur ipfi c/b, per primam communem fententiam eft aequalis.Ipfi rurfum c/b/aequalis eft 
q/1, necnon c/q/ipfi b/l/aequalis,per rrigefimamquartaprimi:&c/q/ igitur ipfi q/I,perean? 
dem communem fententiam eft aequalis.at q/h/eidem q/1/aequaIis prgoftenfa eft:& c/q/igi? 
tur,ipfi q/h, per ipfam primam communem fententiam eft aequalis. Patuit autera^j^quod 6c 
h/n/ipfi n/o/itidem aequalis eft. Parallelogrammum igitur a/q/ipfi p/h,necnonh/k/ipfi n/ 
f/,per trigefimamfextam primi coaequaturrfunt enim a/q/& p/h/fimiliter & h/k/atque n/f' 
in bafibus aequalibus/ ac in. eifdem parallelis, conftituta. Vtrunque igitur a/q/& p/h, dimi? 

^ dium eft ipfius a/h:necnon vtrunque h/k/& n/f,ipfius h/f/dimidium.Er quoniam a/h/&h/ 
d^/fupplementa eorum quae circa dimetientem e/d/fimt parallelogrammorum, aequalia funt 
adinuicem,per quadragefimatertiam primi: & quae aequalium funt dimidium,ea funt adin? 
uicem aequalia,per feptimam communem fententiam. Quatuor igitur a/q,p/h>h/k,&: n/f, 
«qualia funt ainuicem:& quadrupla confequenter ipfius a/q/parallelogrammi.Oftenfum . 
eft autem,qubd & b/r,c/l,l/o,& q/n,quadruplu funt ipfius c/1.0d:o igitur parallelogram? 
ma/m/d/g/gnomonemconftituentia,quadruplum efficiunt totius a/I/parallelogramm.i.Eft 
autem a/l/parallelogrammo, id quod fiib a/b/Sc b/c/continetur reifangulum aequale: nam 
b/l/ipfi b/c/aequalis oftenfa eft.Reftangulum igitur quater fub a/b/& b/c/comprehenfiim, 
aequum eft gnomoni m/d/ g. Addatur ei quod fiib a/b/& b/c/ quater comprehenditur re? 
ftanguIo,quadratum quod ex a/c:ipfi autem gnomoni m/d/g,quadratum m/g/eidem quod 
et a/C/fit «qualefnam a/c,ipfi m/h/per trigefimamquartam primi eft aequalis.JiQuater igi? 
tur fiib a/b/ Sc b/c/comprehenfiim re^fangulum, vna cura quadrato quod ex a/c: «quatur 
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gnomoni m/d/g, 8c ipfi quadrato m/g. Eifdem porro gnomoni m/d/ g, 8c quadrato m/g: 
aequum eft quadratum a/d/e/f. Quadratum autem a/d/e/f, aequum efl: eiquod ex a/b/& b/ 
t^^tanquam ex vna defcribitur quadratordata eft enim b/d/ipfi b/c/aequalis.Comprehefum 
igitur quater fub totaa/b/,& fegmento b/c,cum eo quod ex reliquo fegmento a/c/eft qua» 
dratoraequu eft ei qiiod fit fub tota a/b,& praedifto fegmeto b/c,taquam ex vna defcripto 
quadrato. Si reda igitur linea,8cc.vt in theoremate.Quod demoftrare fuerat operaepreciu. 

G, Pgo0£<n5 6. 

Ap iuG&x TfajUjUti TjUN05 e? Kgd a^iro 'P^ umcap th$ oXhc Tifoc^ 

ycivccyii^i^zshadid: iSi tS ti ^tto th 5 HjLt«<rd«<r Kfld 'fS «tto th? 

Theorema 9 , Vropojttio 9 . 

I reda linea fecetur in aequalia & non jequaliarquse ab in^qua^ 
libus totius {cgmentis fiunt quadrata, dupla fiint eius quod i 
dimidia,& eius quod a medio (cdionum fit quadratorum. 

O R O N T r V S. CESecetur enim a/b/reda bifariam,in pundo c:8c in non aequalia, in d. 
Aio quod defcripta ex a/d/5f d/b/quadrata,dupla funt eorum quae ex a/c/& c/d fiunt qua» 
dratorum. A dato enim pundo c,datae redae lineae a/b,rcda linea c/e/ ad redos excitetur 
angulos,per vndecimam prinii:&: vtriq^ ipfarum a/c/& c/b/ponatur aequalis,per tertiam e=f 
iufdem primi. Connedantur deinde a/e/& e/b,per primum poftulatum. Per pundum infii 
per djipfi c/e/ ducatur parallela d/f: atqp per pundum f,ipfi a/b/ parallela ducatur f/g,per 
trigefimamprimam ipfius primi.conedatur tande a/f,per idem primum poftulatum. Cum 
igitur a/Cjfit aequalis ipfi c/e:erit per quintam primi, angulus c/a/e, aequalis angulo a/e/c. 
Et quoniam trianguli e/a/c/tres anguli, funt aequales duobus redis, per trigefimamfecun» 
dam ipfius primi, redus eft autem qui ad c: reliqui igitur anguli c/a/e/ & a/e/c, vni redo 
funtaequales.fimt autem aequales adinuicemjVtertj igitur c/a/e/& a/c/c,redi dimidius eft. 
Et proinde vterq^ eorum qui ad bafin e/b,ifbfcelis c/c/b, dimidius eft redi. Itaq^ totus a/ 

a/e/b/angulus,redus eft.Rurfum,quoniam e/g/f/trianguli tres 
anguli, binis redis funt aequales,per eandem trigefimamfecus 
dam primi, redus eft autem qui ad g:nam aequalis interiori 8c 
oppofito ad eafdem partes,qui ad c,pervigefimamnonam pri» 
mi. dimidius item redi eft ,qui fub g/e/f. Reliquus igitur qui 
fiib e/f/g,redi itidem eft dimidius.Ambo igitur eidem, vtpos 
te dimidio vnius redi,funt aequales;& aequales propterea adinuicem,per primam commu» 
nem fententiam.Et latus confequenter e/g,lateri g/f/aequale,per fextam primi.Haud difli» 
mili via,latus f/d,lateri d/b/concluditur aequale. His ita pr3eoftenfis,quoniam a/c/aequa|is 
eft ipfi c/e;aequum eft quadratum quod fit ex a/c, ei quod ex c/e/ fit quadratorper corolla» 
rium quadragefimaefextae ipfius primi. Eis porro quae ex a/c,& c/e/fiunt quadratis,aequum 
eft quod ex a/e/deferibitur , per quadrag6fimamfeptimam eiufdem primi:& propterea du» 
pium eius quod fit ex a/c.quod enim binis aequalibus eft aequale, alterutrius aequalium du» 
pium eft . Item quoniam aequalis eft e/g/ipfi g/f:aequum eft rurfom per idem corollarium, 
deferiptum ex e/g/quadratum,ei quod fit ex g/f.Eifdem porrb quadratis quae ex e/g/6c g/ 
f,aequum eft quod fit ex c/f,per eandem penultimam primi. Duplum eft igitur quod ex e/ 
f/quadratum,eius quod ex g/f/deferibitur.Atqui g/f/ipfi c/d/eft aequalis, per trigefimam» 
quartam primi:&: ab aequalibus reftis, aequalia defcributur quadrata,per corollarium ipfius 
quadragefimaefextae primi libri.Quod igitur ex e/f/quadratum,duplum eft eius quod fit ex 
c/d.Oftenflim eft autem,deferiptum ex a/e/quadratum,duplum fore eius quod ex a/c.Def» 
cripta igitur ex a/e/ & e/f/ quadrata, dupla funt eorum quae ex a/c/& c/cf/fiunt quadrato» 
rum. Eis porro quae ex a/e/& e/f/quadratis,aequum eft id quod ex a/f/defcribitur,per qua» 
dragefimamfeptimam primi; redus eft enim angulus a/e/f. Deferiptum igitur ex a/f/qua» 
dratum, duplum eft eorum quae ex a/c/& c/d/fiunt quadratorum . Ei rurfiim quod ex a/f/ 
defcribitur quadrato,aequa funt quae ex a/d/& d/f/quadrata,per eandem quadragefimam» 
feptimam primi:red:us eft enim angulus qui ad d,per vigefimamnonam ipfius primi. Quse 
igitur ex a/d/& d/f/vtraque quadrata,dupla fimt eorum quae ex a/c/&c/d/fiunt quadraro» 
rum:nam aequalia eorundem duplicia funt,per couerfionem feptimae communis fententi^. 
Atqui d/f/aequalis eft ipfi d/ b: & ab aequalibus lineis, aequalia deferibuntur quadrata, per 
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allegatu quadragefimsefextze primi corollarium.Defcripta igitur ex a/d/ & d/b/quadrati; 
eorum quse ex a/c/& c/ d/ fiunt quadratorum dupla funt. Si reda igitur linea: &c. vt in 
theoremate.Quod ofiendendum fufceperamus. 

h -Fgoetai? u 

E Ap T/UnOh <S^()coi j r?i^os-fc0Hi‘ «utjI l«7r* iv^&cco^,ro xtto tw oA«5 Qw <75 
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Theorema 10 , Vroj^oJttio 10 . 

I reda linea lecetur bifariam,apponatur autem ei qusepiam re 
da linea in redumrquod ex tota cum appofita,&: quod ex aps 
pofita vtraqj quadrata^duplaiunt eius quod ex dimidia, &: eius 
quod ex adiacente dimidia dc adiunda, tanquam ex vna deicriptorum 
quadratorum, 

G R O N T I V S.CData enim a/b/reda linea,bifariam fecetur in craddatdrque ei in dU 
redtim reda qu^da linea b/d. Aio quod ex a/d/& d/b/vtraque quadrata,dupla fiint eorum 
qu3e ex a/c/ & c/d/fiunt quadratoru.Excitetur enim per vndecimam primi,a pudo c/datae 
iredae lineae a/d,ad angulos redos c/e:ponatiirque vtrique a/c/& c/b/aequalis, per tertiam 
ipfius primi.connedatur deinde a/e/& e/b,per primu poftulatu.Etper e/pudimi,ipfi a/d/ 
parallela ducatur e/f:necn6 & per pundu d, ipfi c/e/parallela d/f, per trigefimamprimam 
eiufdem primi.In paralleks igitur c/e/& d/f, reda linea incidens e/f,interiores & ad eaff 
dem partes angulos c/e/f/& e/f/d,binis redis per vigefimamnonam primi,efficit aequales. 
Atqui b/e/f/angulus,minor eft ipfb c/e/f:duo itaque anguli b/e/f/& e/f/d,a redae/f,in b/ 
e/& d/f/redas incidente caufati, binis redis fimt minores. Produdae igitur e/b/ & f/d,ad 
partes b/d,tandem concurrent,per quintu poftulatum. Pro ducantur igitur,per fecundu po 
fi:ulatum:& conueniant in pundo g.& connedatur a/g,per primum poftulatum. Cfim igU 
tur a/c/fit aequalis ipfi c/e: erit per quintam primi angulus c/a/e, aequalis angulo a/e/c. Et 
quoniam trianguli e/a/c/tres anguli,binis funt redis aequales,per trigefimamfecundam pri 
mirredus eft aute/qui ad c.Reliqui igitur c/a/e/& e/a/c/anguli,vniredo funt aequalesrqui 
quicfim fint aequales adinuicem,vter(]^ dimidius eft redi.Et vterq^ propterea c/e/b/& e/ 
b/e,qui ad bafin e/b,ifofcelis e/c/b,redi dimidius eft.Ergo totus a/e/b/angulus,eft redus. 
Infuper,quoniam per trigefimamfeeudam primi,trianguli b/d/g/tres anguli,funt aequales 
duobus redis-.redus autem eftqui ad d (nam aequalis alterno e/c/d,per vigefimamnonam 
primO&: d/b/g/redi dimidius eftCaequalis fiquide ad verticem pofito c/b/e,per quindeci* 
ruam ipfiusprimi^ reliquus igitur angulus b/g/d,dimidius itide eft redi. Ambo ergo d/b/ 
g/& b/g/d/anguli,eidcm Choc eft dimidio vnius redi^fiint aequales:& aequales propterea 
adinuicem, per prima commune fentetiam.hincb/d/latus,ipfi d/g/lateri,perfextam primi 
refpondeter aequatur.Pr^terea,quonia e/f/g/trianguli tres anguli,binis redis,per eandem 
trigefimamfecundam primi, funt rurfum aequales: redus eft autem qui ad f (nam aequalis 

oppofito qui ad c,per trigefimamquartam eiufdem primi )8c e/ 
g/f/redi dimidius eft . reliquus igitur f/e/g / dimidius itidem 
eft redi. Aequalis igitur eft angulus f/e/g, ipfi e/g/f, per pri? 
mam communem fententiam; & latus confequenter e / f / la« 
teri f/g, per fextam eiufdem primi aequale. C His ira demona 
ftratis , quoniam aequalis eft a/c/ ipfi o' e : quod igitur ex a/c/ 
quadratum, aequum eft ei quod ex c/e/fit quadrato, per corola 
larium quadragefimaefextae ipfius primi. Eis porro quae ex a/ c, & c/ e/ fiunt quadratis: 
aequum eft id,quod ex a/e/defcribitur,per quadragefimamfeptimam primi.Quod igitur ex , 
a/e/fit quadratum, duplum.eft eius quod ex a/ c. Item, quoniam squalis eft e/ f, ipfi f/g: 
qus ab ipfis deferibuntur quadrata , funt rurfum adinuicem squalia. Eifdem porro quae 
ex e/f/& f/g/fiunt quadratis, squum eft ex e/g/ deferiptum quadratum, per eandem qua« 
dragefimamfeptimam primi: redus eft enim qui ad f/ angulus . Quod igitur ex e/ g/ fit 
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<juaclratum,cluplum eft eius quod ex e/f. Aequalis autem eft e/f/ipfi c/d, per trigefimams 
quartam primi:& quae ab aequalibus redris defcribuntur quadrata,aequalia funt adinuicem, 
per ipfiim quadragefimxfcxtse primi corollarium. Quod igitur ex e/g/fit quadratum, du« 
pium eft eius quod ex c/d.Oftendimus autem defcriptu ex a/e/quadratum,duplum itidem 
fore eius quod fit ex a/c.Quae igitur ex a/e/& e/g/vtraque quadrata,dupla funt eorum quae 
ex a/c/& c/d/fiunt quadratorum. Eis autem qu 2 e ex a/e/& e/g/fiunt quadratis, aequum eft 
rurfum quod ex a/g/delcribitur,per ipfam quadragefimamfeptimam primi:re£lus eft enim 
a/e/g/angulus.Defcriptum itaque ex a/g/ quadratum, duplum eft eorum quae ex a/c/& c/ 
d/fiunr quadratorum.Ei demum quod ex a/g/fit quadrato,aequalia funt quf ex a/d/& d/g/ 
quadrata defcribuntur,per fepius allegatam quadragefimamfeptimam primi:quoniam a/d/ 
g/angulus,re(ftus eft.Ergo defcripta ex a/d/& d/g/quadrata, eorum quae ex a/c/& c/d/fiut 
quadratoru dupla funt. Aequalis porro oftenla d/b,ipfi d/g:& vnius propterea quadratum, 
alterius quadrato aequum fore necefium eft. Quod igitur ex tota a/b/cum adpofita b/d,6c 
quod ex eadem b/d/adpofita vtraq^ quadrata:dupla fiint eius quod ex a^c/dimidia, & eius 
quod ex adiacente dimidia c/b/ & adiun<fta b/d/ tanquam ex vna deicriptorum quadratos 
rum.Quod demonftrare oportebat. 


T 
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Problema i, ProjpoJttio ii. 

Atam redam lineam fecarervt quod ex tota & altero (egmeto 
comprehenfum redangulum,<equum fit ei quod fit ex reliquo 
_ _(egmento quadrato. 

CITR O N T I V S. CEfto re£ta linea a/b:quam oporteat ita fecare,vt quod ex tota a/b/&: 
altero fegmento comprehendetur re^ftangulum, 2 equum fit ei quod a reliquo fegmento fiet 
quadrato.Ex a/b/igitur,defcribatur quadratum a/b/c/d, per quadragefimamfextam primi. 

Ipfa poftmodum c/a,bifariam fecetur in pundo e,per decimam ipfius primi. &*per primum 
poftulatum,conned:arur e/b/red:a.producatur deinde c/a/in replum verfus f,per fecundum 
poftulatum:atque ipfi b/e,fecetur sequalis e/f,per tertiam primi. Per iplam rurfiim quadras 
gefimamfextam primi,delcribatur ex a/f,quadratum a/f/g/h:5cper idem fecundum poftus 
latum, producatur g/h/direde in k . Sefta eft igitur a/b/in pundfo h:idque tali ratione,vt 
quodiub a/b/& b/h/comprehenditurreCl:angulum,£equum fit ei quod ex a/h/fit quadrato. 

Reda enim linea c/a/feda eft bifariam in pundo e,cuiin redum adpofita eft a/f:compres confirmatio 
henfum igitur fub c/f/ 8c f/a/redangulum , vna cum quadrato quod fit ex e/a, sequum eft problematis* 
quadrato quod ex e/f/defcribitur,per fextam huius propofitionem.Data eft autem e/f/ipfi 
e/b/ jtqualis : & quse ab aequalibus redis quadrata defcribuntur , funt adinuicem aequalia. 

Comprehenfum igitur fub c/f/& f/a/redangulum,vna cu quas 
drato quod fit ex e/a:3equum eft ei quod ex e/b/defcribitur qua 
drato.Quadrato rurfiim quod fit ex e/b,aequalia fiint quse ex e/ 

- a/Sc a/b/defcribuntur quadrata, per quadragefimamfeptimam 
primi.Redangulum igitur qiiod fiib c/f/& f/a/continetur, vna 
g cum eo quod ab e/a/fit quadratoizequatur eis,qu 2 e ex e/a/& a/ 
b/fiunt quadratis . Auferatur quadratum quod ex e/a, vtrique 
commune . Reliquum ergo quod fiib c/f/ & f/a/continetur res 
dangulum:<equum eft ei quod ex a/b/defcribitur quadrat6,per 
tertiam communem fententiam . Atqui a/b/c/d/quadratum eft id, quod fit ex a/b.&r c/g/ 
redangulum,^quum ei quod fub c/f/ & f/a,continetur : tequalis eft enim f/g/ ipfi f/ajfiint 
enim eiufdem quadrati latera. Redangulum igitur c/g, «quum eft quadrato a/b/c/d.Aus 
feratur pars c/h,vtrique communis.Reliquum itaque redangulum d/h,reliquo a/g/quadras 
tOjper eandem tertiam communem fententiam eft «quale.Porro d/h/redangulum,«quum 
eft ei quod fub a/b/&: b/ h fegmento continetur:eft enim b/d , ipfi a/b/«qualis , per ipfius 
quadrati diffinitionem.a/g/ver6 ,c«quum eft ei quod ex h/a/reliquo fegmento fit quadras 
to:defcriptum eft enim ex a/f,qu« ipfi a/h/rurfum «quatur. Comprehenfiim ergo fiib a/b/ 

& b/h/redangulu,«quum eft ei quod ex a/h/fit quadrato. Data igitur reda linea a/b, tali 
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ratione feda eft in punfto h:vt comprehcrifum fub tota a/b, & vno fegmentofum ("vtpote 
b/h)re£langulum , sequum fit ei quod ex reliquo fegmento h/a/fit quadrato.Quod faciens 
dum fiifcep eramus. 

Qi6^Hixot /dfj pjoBtaij 

E n nttg ajjiJhTiuycavmg^Ji^iy^voig^^ «jLtSAaap 
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mchxiitxva /x^«5 ^<^9 riig mOiris 71^5 ‘t?! >-wv/V. 

Theorema ii, Profojttio 12* 

N obtufiangulis triangulis, quod ad obtuium'angulum fiib^ iz 
tende te latere fit quadratum,maius eft eis quae fiunt ad obtu- 

__(um angulum comprehendentibus lateribus quadratis: comsi 

prchenfo bis fub vno eoru, quae funt circa obtufum angulum,in quod 
protradtum cadit perpendicularis,6c aifumpto cxtrinlecus fub perpen=j 
diculari ad obtufum angulum. 

ORONTIVS. CSit triangulum obtufiangulum feu amblygnnium a/b/c, habens obs 
tufiim angulum qui ab b.producatur ergo c/b/latus in redfum verfus d,per fecudum poftus 
latum:& per duodecimam primi,a dato puntlo a,in producum latus c/b, perpendicularis 
ducatur a/d.Aio quod defcriptum ex a/c/quadratum,eis quse ex a/b/& b/c/fiunt quadratis, 
Dedu6lio the^ maius eft , comprehcnfo bis flib c/b/& b/d/ rfedangulo. Chm enim reda c/d , vtcunque 
crematis. feda fit in brdelcritpum igitur ex d/c/quadratum,jequum eft cis quas ex d/b/& b/c/quadras 

tis,& ei quod bis fiib d/b/& b/c/comprehenditur redangulo , per quartam huius fecundi. 
His autem 2 equalibus,addatur commune quadratum quod ex a/d . qux igitur ex a/d/dc d/ 
c/vtraque quadrata,asqua fimt eis quas exa/d,& d/b, & b/c/fiunt quadratis,bis compre# 
henfo fub d/b/& b/c/redangulo.Quadratis porro qu£E ex a/d/& d/b, 2 equum eft id quod fit 
ex a / b , per quadragefimamfeptimam primi:rcdus eft enim angulus qui ad d. Quadrata 

igitur quas ex a/d/ & d/c,eis quse fiunt ex a/b/& b/c/quadratis 
funt aequalia,& ei quod bis fiib d/b/&b/c/contineturredangU3 
lo.Quadratis rurfum quae ex a/d/8t d/c, aequum eft quadratum 
quod ex a/c/per eandem quadragefimamfeptimam primi.Quod 
igitur ex a/c/fit quadratum , aequum eft eis quae ex a/b/& b/c/ 
fiunt quadratis,&comprehenfo bis fub d/b/& b/c/redangulo. 
Superat igitur defcriptum ex a/c/quadratum, ea quae cx a/b/Sc 
b/c/fiunt quadratarcomprehenfo bis fub c/b / & b/d/redangulo . In obtufiangulis igitur, 
feu amblygonijs triangulis:& quae fequuntur reliqua.Quod oportuit oftendiffe. 

FgoGtoig ly. 

E n 'toT? o|uy&vio<< «TTO ^ 'tUv 6|a«p •yovtxji Ti'7^£^&vop, 
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Theorema 12, Vropfttio 15. 

N oxygonijstriangulis,quodexacutumangulum fubtendem 15 
te latere fit quadratum,minus eft eis quse ex acutum angulum 
comprehendentibus lateribus fiunt quadratis: comprehenfb 
Ms fub vno eorum, quas funt circa acutum angulum in quod perpendi^ 
cularis cadit, & fumpto intus fub perpendiculari ad acutum angulum. 

ORONTIVS. CSit datum oxygonium,fiueacutiangulum triangulum a/b/c,& datus 
in eo acutus angulus qui ad b. Ducatur itaque in latus b/c,a pundro a,quod in eo non eft, 
perpendicularis a/d:per duodecimam, primi.Dico quadratum quod fit ex a/c,minus efteeis 
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qu± ex a/b/3t b/c/fiunt quadratis , comprehenfo bis fiib c/b/8C b/d/reftarigulo. Red-a 
quidem linea b/c,fect:a eft vtcunque in pundro d:quod igitur ex tota c/b/& fegraento b/d/ 
vtraque quadrata, iequalia funt comprehenfo bis fub tota c/b/& eodem fegmento b/d/re^ 
d:angulo,& ei quod ex reliquo fegmento d/c / ht quadrato : per feptimam huius fecundi. 

Addatur ipfis aequalibus,commune quadratum quod fit ex a/d:qug 
igitur exc/b/& b/d/& d/a/fiunt quadrata , lequalia funt compres 
henfo bis fub c/b/& b/d/redrangulo, & eis quae ex a/d/& d/c/fi« 
unt quadratis, per fecundam Communem fententiam. Eis autem 
qu^ ex b/d/& d/a/fiunt quadratis, aequum eft id quod ex a/h/dcf 
fcribitur , per quadragefimamfeprimam primi:redus eft enim an« 
gulus qui ad/d. I gitur quadrata qu? fiut ex a/b/&b/c,equalia fimt 
bis fumpto fub c/b/& b/d/red:angulo,& eis cjuae ex a/d/& d/c/fiunt quadratis.Eifdcm por« 
ro quae ex a/d/& d/c/fiunt quadratis,aequum eft rurfum id quod ex a/c/defcribitur,pcr ean 
dem quadragefimamfeptimam primirreclrus eft enim,qui flib a/d/c/angulus.QuJe igitur ex 
a/b/& b/c/vtraque quadrata,aequa funt bis comprehenfo fiib c/b/& b/d/re^Vangulo, ei 
quod ex a/c/eft quadrato. Superatur ergo id quod ex a/c/fit quadratum,ab ijs qu^e ex a/b/ 

& b/c/ fiunt quadratis , comprehenfo bis fub c/b/& b/d/reftangulo.ln oxygonijs itaque, 
vel acutiangulis triangulis: Sfc.vt in theoremate . Quod oftendere fuerat opersepretium. 

C.CoroUdYium. 

CHinc facik colIigitur,huiufcemodi perpendicularem,in reftangulis triangulis,neceflaria 
coincidqre mper ipfius trianguli latus,hoc eft,neque intra, neque extra triangulum:in am« 
blygonijs ver6 extra, & in oxygonijs intra . Non poteft enim perpendicularis ipfa in am« 
blygonijs neque in oxygonijs triangulis,cum ipfo trianguli latere conuenire:obtufus enim 
vel acutus angulus,foreta;qualis re<ft:o , contra vndecimam & duodecimam diffinitionem 
primi. Similiter nec in amblygonijs intra,vel in oxygonijs extra poteft inciderertunc enim 
trianguli exterior angulus,minor effet interiore & ex oppofito,contra decimamfextam ips 
fius primi.CNec te fugiat infuper,qu6d hic de latere oxy gonij proponitur triangulitverum Kotdndum., 
etiam habere,de quocunque latere angulum acutum tam in reftangulis quam amblygonijs 
triangulis fubtendente. 

T V§o^>.t)iJioc jS> P^oStcuj 

Problema z, Profojttio 14. 

Ato redilfneojsequum quadratum conftituere. 

O R O N T I V S.CEfto datum reftilineum a:cui oporteat aequale quadratum Vt conflituen 
; conftituere. In primis ergo ipfi a/redVilineo,aequale conftituatur parallelogram? drf 
mum redtangulum b/c/d/e: per quadragefimamquintam primi.Si igitur c/e/ & e/d/latera, 
fuerint adinuicem aequalia: conftabit iam ipfius problematis intentio , erit enim b/c/d/e/ 
parallelogrammum quadratum. At fi latus c/c/ ipfi e/d/non fuerit aequale, alterum eorum 
erit maiusrefto maius c/e.Producatur igitur c/c/in re<ftum verfus f, per fecundum poftuIa« 
tum:deturque e/f,ipfi e/d/squalis, per tertiam primi. Re£ta infiiper c/f/diuidatur bifari# 

am in punfto g, per decimam eiufdem primi. Et centro g,interi 
uallo autem g/c/aut g/f,femicirculus dcfcribatur c/h/f:per tertia 
um poftulatum.Et per fecundum poftulatum, producatur d/e/in 
redhim vfque ad h:& conneitatur g/h/re(fta,per primumpoftulas 
turn. His ita conftrudis,quoniam reda linea c/f/feda eft in ^qua Demojlrattir 
lia in g/& iri non aequalia in puncto e : reftangulum igitur com« frobkma. 
prehenfumflib c/e/& e/f,vnacum quadrato quod ex e/g,aequum 
eft ei quod a dimidia g/f/defcribitur quadraro , per quintam hu< 
ius . Aequalis eft autem g/f/ipfi g/h,pei* decimamquintam difFi=» 

, nitionem primi: & ab aequalibus lineis redris , aequalia defcribun* 

tur quadrata,per corollarium quadragefimxfextae primi. Compre# 
hcnfum igitur fub c/e/& e/f/redrangulum, vna cum quadrato quod ab e/g: squum eft ei 
quod ex g/h/fir quadrato.Ei porrb quod ex g/h/fit quadrato,jequalia funt ea, qux ex g/e/ 

& e/h/defcribuntur,per quadragefimamfeptimam primirredus eft enim angulus qui ad e, 
per decimamtertiam , aut vigefimamnonam ipfius primi. Comprehenfum igitur fub c/e/ 

E.j. 
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& e/f/rectangulum, vna cum eo quod ex g/e/ fit quadrato; sequum eft ijs, quae ab eadem 
g/e/8<: ipfa e/h/fiunt quadratis. Toliatiir id quod ex g/c/fit quadratum,vtrif<]^ aequa* 
libus conxmune. Reliquum igitur reftangulum fub c/ e/ & c/ f/comprehenfiim, 
aequum erit defcripto ex e/H/quadrato: per tertiam communem fententiam. 

Ipfi porro fub c/e/8c e/f/ comprehenfo reibangulo, aequum eft b/c/d/e/ 
parallelogrammum: ipia enim c/ f, data eft aequalis c/ d, Igitur 
b/c/d/e/parallelogrammo, aequum eft id quod ex e h/fit qua* 
dratum, per primam communem fententiam.Eidem rur* 

Ium b/c/d/e/parallelogrammo,^quum eft datum a/ 

. ; redilineum, per conftruftionem. Per eandem 
ita<^ primam communem fententiam,da* 
to a/red:ilineo: aequum eft id quod 
ex e/ h/ fit quadratum.Quod 
fuerat in primis con* 
ftituendum. 

C*.*; 

Secundi Libri Geometricorum Elementorum^ 

FINIS. 
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Orontij Finji,Delphinatis,Regij 

MATHEMATICARVM PROFESSORIS, IN 
Tertium elementorum Euclidis,Demonftrationes. 

EXKAEIAOX 2TOIXEION TPITON. 

I cgot. 

SOI kukAoi cc< l<n'pj<ro«,H opcd Iu ed^, 

Diffinitmes 

E quales circuli funt, quorum dimetie tes funt aequales: 
vel quorum quae ex centris funt sequales. 

coales tibi reprsefentant fiibfcripti a/ & b/circuli. Hinc patet circiu 
iorum non asqualium diffinitio. Quorum enim dimetietes, vel quse ex 
centris fuerint inaequales:& ipfi quoque inaequales erunt circuli. Maior 
autem erit, cuius 
^ dimetiens , vel 






quae ex centro maiorrmmor vero,cu« 
ius dimetiens,vel quae ex centro mi« 
nor cxtiterit. veluti fimt c/& d/cir# 
culi-.quorum c ,maior eft ipfo d. 

CEi»ea« «uxAzi 'hkyvroa^Hm^ •B uj (icQix2iKoju!^Hjdv Tepij rrop kiIkAop. 

Reda linea circulum tangere dicitur : qu^ circulum tangens dc eieda, 
circulum non (ccat. e r 

Hanc tibi repraefentat e/f, tangens circulum g/h , in pun^lo 
quidem g.Quae igitur cadit intra circulum: eieda, circulum fa 
care perhibetur, v eluti re£ta k/ 1, quae datum k/1/ m/jcirculum 
interfecat. 

CkukAoi iqxidfiSda «^^HAopTvtyoBTOKjojmytfaTrfo/tti^voi «2i^HA«ll,ou Ttjuvoutnp 

Circuli fefe tangere adinuicem dicuntur:qui fefe adinuicem tangentek, 
fe non inuicem fecant. 

Quales ede videtur n/o/Sc o/p/circuli,in o/pundo fefe inuicem contingentes. Chm por# 

rb vnius circunferentia , alterius ingres _ _ 

ditur aream: tunc huiufcemodi circuli, ^ N. 
fefe dicuntur interfecare. Velati circuli '•'[ «>Y 




q/r/s,8c r/s/t, in pundis quidem r/8c s/ V y\ J 

fe mutuo interfecantes. ^ -^ 

kJxTvg VoDp «wtxtjp ivQeoa~KiyQvvo&(,Q>m^ ou a^ro tS W au^s Ka0£TO< a', 

yoix^^oa iiaoa oai. oiTrixi^ T\.kyi‘Tiil(^ (uf KaGtTOc 

In circulo aequaliter diftare a centro redae lineae dicuntur: cum a cen^ 
tro in eas penpendiculares dudse funt sequales.Magis autem diftare di=^ 
citur:in quam maior perpendicularis cadit. 

Queadmodiim in a/b/c/d/circulo,cuius centrum e,exiftentes 
linex redae a/b/& c/d,aequaliter ab eode centro e/ diftare cens , 
fentur:propterea ^ e/f/& e/g/perpediculares,funt inuice aequa i 
les.In circulo porro h/k/l/m,cuius centru n,plus diftare dicitur ' 
h/k/a cetro n,q l/hi:quonia perpendicularis n/p,maior eft n/p. 



CirculoYu in- 
aqualiit con¬ 
traria diffini* 
tio. 


Qtt<« circulu 
fecat 


circuli fefe 
mterjecanteg. 
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ni 7ii^i£);;6/^ojj(rxH/^«j'V2:rDT^ tuGecdo" HgdniK7\^ri nr^Kpi^eoio^, 

Sediio drculiieft figura coprehefa fub red:aliiied,& circuli circufcretia. 

se^io: m 4 iorf exemplum habes a/b/c/& d/e/f/ circulorum fedtionesrliib 
minor, reftis a/c/Sc d/f, Sc a/b/c/ atque d/e/f/circunferentijs compres 
henfas.Quarum a/b/c/centrum includens^maior eft ipfa d/e/f/ 
extra centrum conftituta. 

„€r TftHjuaTO? d^iy^vioi 15^,« 'zr^tx^^iinvn vnro t£ tuGdoto'; Kgd 

Sedionis angulusreft.qui fub reda linea, dc circuli circunferentia com^ 
prehenditur. 

Cuiufeiodi eft angulus b/a/c, antecedetis deftriptionisrftib a/c/re£la,& a/b/circuferens 
tia comprehenftis . aut e/d/f/angulus,(qui fub retfta d/f, & d/e/circunferentia continetur. 
Anguli mixti. Quos quidem angulos mixtos vocitare folemustid eft,fub re£ta &curua linea coprehefos. 

C[EpTjUHp«m 'ycovioi Bb', oTwp twH nng ni^pKpi^&cng nS TjUHjLtajfo?jAfi^0§ m «'Zff’ ocuiS 

iWH noc ns^i^xnvc nbf (ueacccf^jumf fiaaif 75 T/^Nju«:7Cf,t7r(^^;>(G5<np ivd&oci: u }>covi'x 

f\szsi 7^ iTTl^ib^G^O' i2v tU0i|£i^. 

' In (edione autem angulus eftrcum in circunferentia fedionis cotingit 
aliquod pundum,& ab eo in red^ lineae fines, qu^ bafis eft fedionis, 
red^e lineae coiunguntunContetus angulus, fub coniudis redis lineis. 

Quemadmodum ex lubie£tx defcriptionis angulis g/h/k, & 
l/m/n^deprchendere licet. A pundo enim h, in fines ipfius re« 
drze g/k (fquze bafis diciturj) reftse linese h g/&: h/k/coniunilae: 
angulum ipfum g/h/k/in data fe(ftione,&ad pun<ftum h/conftii 
tuunt.Idem cenfeto de 1/ m/n/alterius fe£tionis angulo. 
flOTap c/^i od liw oi^mMji^divcoai havtffM}>ifoa J&£- 

. Cnu^vm h x^vfci, 8 

Cum vero comprehendentes angulum red^ line^,aliquam fuftipiunt 
circunferentiamiin illa angulus effe dicitur. 

Veluti fiint o/p/& p/q/line^e reft 2 e,angulu qui ad’pu(ftu p/com 
prehendetes,& o/p/q/fufcipientes circuferetiam.In ipfa igitur 
Angulus in circunferetia o/p/q,comprehenfus angulus efie dicitur.Q^od fi 
centro. re<ftg line? angulum c6ftituentes,ad centru conueniant circuli: 

comprehefiis tuc angulus in cetro dicetur cfTe circuli,veluti am 
gulus r/s/t,fub reiftis r/s/&: s/t/ex centro s/prodeuntibus comprehendis. 

^To/i£u$ cf4 KVitT^ii Bki 5 onotfi KQvf&) «utS 'B kvxT^^ socGh u ycovix no nr^iixop^oji 

KjSTDTt 7^ Tdu yoivix}} 7rSpiiX^<rS^iu9^Sp,[(gd nue ccnntAxi^fixvo/d^Hfjuns-^ XO'^ 

Sedor autem circuli eftrcum ad centrum circuli fteterit angulus,coma 
prehenfa figura fub angulum comprehedentibus redis lineis, & affuma 
pta fub eis circunferentia. 

Cuiufmodi effe videtur figura r/s/t/anteccdentis defcriptionis,fub re6Vis lineis r/s/&r s/t/ 
angulum qui ad centrum s/conftituentibus,&: circunferentia r/t/comprehenfa.Differt igb 

tur fe<ftor,a feftione circuli. 




C[o/^oT« 'TjjLH^xnxKmh^ BkijTzx od ymioa 'iffoa a2^HAc«? aoip. 

Similes fediones circuli funtiqu^ angulos sequos fufcipiut,vel in qub 
bus anguli fibi inuicem funttequales. 

Vti fubiedrae circuli fe£l:iones a/b/c/& d/e/f:in quibus anguli 

qui ad b/& e,funt inuice aequales.Quauis itaq^ circuli fed:ioncs __ 

fuerint inaequales,poflunt nihilominus effe fimiles.Nam fimilis * ^ 
tudo feiftionu refpicit tantummodo flifceptoru anguloru squalitatemon aute datarum fe* 
itionum magnitudinem.qucmadmodum angulorum magnitudo, no lineatu angulos ipfbs 
comprehendentium quantitatem;fed earundem linearum folam refpicit inclinationem. 


Io 
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OU^ 06 avT®- kVlO^a ^ KOVT^OJ) ll/^Q^. 

Problema i, Pro^ojttio i* 

Ati circuli, centrum inuenire. 

ORONTIVS. CEfto datus a/b/c/circulus: cuius oporteat iniienire cen* 
trum. Ducatur in ipfo a/b/c/ circulo, re£ta quaedam linea b/c: quze bifariam fe« 

__ cetur in d,per decimam primi. Et a pun6tp d,datae redae lineae b/c,ad angulos 

redos excitetur d/a,per vndecimam eiufdem primi: producatdrque in redum vfque ad e, 
per fecudum poftulatum.Secetur tandem a/e/bifariam in pundo f,per ipfam decimam prb 
mi.Dico,qu6d f/pundum,centrum eftipfius dati a/b/c/circuli.Si enim non fuerit in a/e/li 
nea reda,erit igitur extra eam.eftoCfi polTibile fit)in g:& connedantur g/b,g/d,& g/c/re# 
dae,per primum poftulatum.Et quoniamb/d,ipfi d/c/eft aequalis,& vtri(j communis d/g: 

binae igitur b/d/& d/g/triaguli b/d/g,duabus g/d/& d/c/trian« iin^oJJihiU 

guli g/d/c,iunt altera alteri aequales. Bafis quo^ b/g, bafi g/c 
Cfi g/foret centrum circulijiper decimamquintam primi diffinis 
tionem effet aequalis. Per odauam igitur ipfms primi, angulus 
b/d/g,angulo g/d/c/fub aequis lateribus comprehenfo,refpons 
dentcr aquaretur.Reda ita^ linea g/d, incidens in redam b/ 
c,efFiceret vtrobiq^ angulos aequales:ergo redos,per decimam 
primi diffinitionem.Redus igitur effet b/d/g/angulus . Atqui 
b/d/a/redus eft,per conftrudionem: fii nt<^ redi omnes aequa* 
les adinuicem,per quartu poftulatum. Et b/d/g/itaq^ angulus, 
aequus effet angulo b/d/a: totus videlicet fiiae parti, contra no* 
nam communem fententiam.Reda enim,d/a/cadit inter b/d/& d/g: diuidftque propterea 
angulum b/d/g.Non eft igitur centrum a/b/c//circuli in g.Haud diffimiUter oftendemus, 
quod nec alibi quam in pundo f. Igitur f/centrum eft dati circuli a/b/c. Quod inuenien* 
dum fuerat. ^ dCorolUmm. 

CSi igitur in circulo reda linea,aliam quadam redam lineam bifariam,& ad redos fecue* 
ritangulos:in ipfa diuidente erit centrum dati circuli. 



E 


Otta^Hy.0£ «y Pg60£OT$ 

Ap ki/rAj# TH? A>«p0H 7^vo <yny,&«)h tTrh ros chj^&x iiri^Sbynu' 

fjd^H iu0Q«,cy7i55 'zsKT&roa tS 

Theorema i, Profojitio 2. 

I in circuli cercunferentia duo fuerint pund:a vtcunquc contin=: 
gentia:adeapunda applicata reda linea, intra ipfum circulum 
cadit. 



ORONTIVS. CSita/b/c/circulus:in cuius circunferentia fint b/& c/vtcunque con* 
tingentia punda. Aio qu6d connexa ex b/in c/reda linea , cadit intra circulum a/b/c. Si 
enim non cadit intra : coincidit igitur in comprehenfam circunferentiam , vel cadit extra 
circulum. Atqui reda ipfa, cum ipfius circuli circunferentia minime poteft conuenire:non 

differret enim redum i curuo. Cadat igitur , fi poffibile fit,ex* oflenjto rur- 
tra circulum a/b/c. & inuento ipfius circuli centro d,per primam fum per im- 
huius, fufceptoque pundo e/ in b/c/circunferentia:cpnnedan* pojjibile, 
tur d/b,d/e,& d/c/redas lineae , per primum poftulatum : pro* 
ducatdrque per fecundum poftulatum , reda d/e/ in diredum 
vfque ad f,hoc eft, in eam quae extra cadere concella eft.Erunc 
igitur d/b,d/e,&: d/c,adinuicem 2 equales,per decimamquintam 
diffinitionem primi: & d/f/ infiiper maior ipfa d/e, per nonam 
communem fententiam. Triangulum itaque erit d/b/f/c,arque 
ifofceles:quoniam d/b/aequalis eft ipfi d/c . Vnde per quintam 
primi,anguii d/b/c/& d/c/b,qui ad bafin b/f/c:erunt adinuicem 
jequales^Triangulum infiiper erit d/b/f,& ipfum b/f/latus,proa 
dudum in c: exterior igitur angulus d/f/ c , maior erit interiore ex oppofito d/b/f,per 

e.iij. 
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decimamfextam ipfius primi. Ipfi porro d/b/f/angulo, oftenflis eft sequalis d/c/f:& d/f/c/ 
igitur angulus, ipfo d/c/f/angulo maior erit.qua: enim funt 2 equalia,ciufdem funr a:que mU 
nora,per feptimae communis fententia: couerfionem. In triangulo igitur d/c/f,angulus qui 
ad f/maior erit angulo qui ad c.Omnis porro trianguli maius latus, fiib maiori angulo fuba 
tenditur,per decimamo6lauameiufde primi.maius igitur erit latus d/c,ipfo d/f.Ipfi autem 
d/G, 2 equalis eft d/e,vti nuper oftendimus.Et d/e/igitur,maior eritipla d/f,minor videlicet 
maiore,feu pars totocquod per nonam communem fentetiam eft impoffibile.Non cadit igi« 
tur connexa ex b/in c/re<fta,extra circulum a/b/c,ne <5 in circunferentiam b/e/c: igitur in» 
tra.Quod oftendendum fuerat. 

Qta^HjjLoi JS.J Pgoeecj^ y. 

E Af) at uviiha iuBQflj 01 $ mva ^ ogBa? 

ocviiw Tiji&i Kad iocff ocutIuj aviicu 

Theorema z, Proj^oJttio 5. 

I in circulo redta linea qusedam per centrum extenia, quans 3 
dam non per centrum extenfam redam lineam bifariam fe^* 
cuerit: & ad angulos redos iplam difpelcet. Et fi ad angulos 
redos ipfam difpelcatibifariam quoqj ipfam fecabit. 

O R O N T I V S.CSit datus a/b/c / circulus , & illius centrum d : redra vero linea per 
idem centrum extenfa fit a/f,qua: aliam quandam reftam lineam b/c/non dudtam percens 
trum,bifariam imprimis fecet,inpun<fto e.Aio quod Bc adre£tos eam fimul difpefcit angu 
los.Conne<ftatur enim d/b/& d/c/re(ftx,per primum pofhilatum.Ciim igitur ex hypothefi 
re<fta b/e/fit a:qualis e/c,& c/d/vtrique communistbinse igitur b/e/8c e/d/trianguli b/e/d, 
duabus d/e/& e/c/trianguli d/e/c/fiint aequales altera alteri, bafis quoque b/d,bafi d/c/eft 
3equalis,per decimamquintam diffinitionem primi. Angulus ergo b/e/d,angulo d/e/c/fiib 
Jtquis lateribus comprehenfo,per odtauamipfius primi, eft «qualis.Redta itaque d/e/con« 
fiftens fiiperredtam b/c,efficit vtrobique angulos adinuicem «quales: ergo redtos,per de« 
cimam eiufdem primi diffinitionem.Redtus eft igitur vterque angulorum qui fiib b/e/d/& 

d/e/c. eSecetrurfum eadem a/f,datam ipfam b/c/ad reftos am 
gulos. Dico,qu6d & bifariam eande verfa vice diuidet. Eadem 
nanq^ figur« manente difpofitione,quoniam «qualis eft d/b,ipfi 
d/c,pcr circuli diffinitionem:«quus eft proinde angulus d/b/c, 
angulo d/c/b,per quintam primi.R edus infiiper d/e/b,redo d/ 
e/c/itidem «qualis eft,per quartum poftulatum.Reliquus igitur 
angulus b/d/e,reliquo e/d/c,per corollarium trigefim«fecund« 
primi,& tertiam communem fententiam eft «qualis.Bina itaque 
triangula b/d/e/& e/d/c,habent duo latera b/d/& d/e,binis la« 
teribus e/d/& d/c/«qualia alterum alteri Cnam b/d/ipfi d/c/eft 
«quale,& d/e/vtrique commune,) & angulum angulo «qualem 
fub «quis lateribus contentum. Bafis igitur b/e,bafi e/c, per quartam eiufdem primi eft «# 
qualis. CPoteft & h«c fecunda pars ita demonftrari: quoniam vterque angulorum qui circa 
c/redus eft,per hypothefm: redangula igitur funtb/e/d/& d/e/c/triangula.Qu? igitur ex 
b/e/& e/d/vtraque fiunt quadrata,«qua fiint ei quod ex b/d: fimiliter & qu« ex d/e/Bc e/ 
c,ei quod fit ex d/c, per quadragefimamfeptimam primi. Quadrata porro qu« fiunt ex b/ 
d/Bc d/c , «qualia fiint adinuicem, per quadragefim«fext« primi libri corollarium: reda 
enim b/d,ipfi d/c/eft «qualis,per decimamquintam ipfius primi diffinirionem.Qy« autem 
«qualibus «qualia fimtrea funt inuicem «qualia,per primam communem fententiam.Qu« 
igitur exb/e/& e/d/fiunt quadrata,«qua funt eis,qu« ex d/e/& e/c. Tollatur comune qua# 
dratum quod fit ex e/d:reliquum ergo quadratum quod ex b/e,reliquo quod fit ex e/c,per 
tertiam communem fentetiam eft «quale. Aequalia porrb quadrata funt,qu« ab «qualibus 
redis defcribuntunper idem corollarium quadragefim«fext« primi libri. Aequalis eftigi# 
tur b/e/ipfi/e/c.Itaque fi in circulo reda linea qu«da: & qu« fequuntur reliqua. Qttod des 
monftrare oportebat. 
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' y>^ Fg60i<ng 

A|i cv icu<cA(a (/^uo luOaou Tijj.woip ^^liAcdo^^jLiH tS kg^t^ou ovcrac^j Su «^AhAoJo* 

Theorema 3, Proj^ojttio 4. 

I in circulo binae rcd:sB linc^ (ele inuicem fecuerintjno per cen^ 
trum extenferfele inuicem bifariam non fecabunt. 

O R O N TI V S.CEfto datus a/b/c/d/circulus:in quo binae reftjE lineze a/c/ 
& h/d, non per centrum extenfe, fefe inuicem fecent in pun6Vo e. Aio quod 
altera alteram bifariam non fecat in eodem punfto e:Ytpote,fi a/c/fecuerit bifariam ipfam' 
b/d,eadem nihilominus a/Cjab ipfa b/d/bifariam non diuidetur.Inueniatlir enim centrum 
dati circuli a/b/c/d,fitque illud f, perprimam huius:& conne<5Vatur e/f/red:a^per primum 
poftulatum. Si igitur a/e/ipfi e/c/fuerit aequalis:re<3:a e/f/per Centrum extefa,eandem a/c/ 
non dudam per centrum bifariam fecabit, & ad redros igitur angulos, per tertiam huius. 

Redus erit itaque a/e/f / anguluS. 
Haud diflimiliter fi b/e/ fit aequalis 
ipfi e/d:eadcm e/f/per cetrum edu# 
da, ipfam b/d/non per centrum cx« 
tenfam,bifariam & ad redos quo<^ 
fecabit angulos,per eadem tertiam 
huius.Redtus erit igitur angulus b/ 
e/f. At qui redum itidem fore mon« 
ftrauimus a/e/f/angulu*. redi 
omnes inuice jequales, per quartum 

poftulatum. Aequus erit igitur b/e/f/angulus,ipfi angulo a/e/f. Angulus porro a/e/f,eft pars 
ipfius b/e/f/anguli: redafiquidem e/a,cadit inter b/e/Sc e/f/ redas, diuiditque propterea 
ipfum angulum b/e/f. Totus itaque b/e/f/angulus,fiiae parti a/c/f/erit JEquaUs:quod per no 
nam communem fententiam eft impofllbile. Si in circulo igitur a/b/c/d/ redae linejE 
a/c/& b/d,£efe inuicem fecuerint, non per centrum extenfe: fefe inuicem bifariam non fe« 
cabunt. Quod oftendere fuerat operaeprecium. 

E Qta^Hjjiot Sy Fgo6£<Ti$ 

Ap (Pvo kukAoi «^hAj^SjOuk tsoct ^ oiuro 

Theorema 4, Vro^ojitio 

I bini circuli fele inuicem fecuerint:non erit eorum idem cen^ 
trum. \ 

o R o N T I V S.CBini enirti circuli a/b/c/ & d/b/e, fefe inuicem fecent in 
duobus pundis,quorum alterum fit b. Dico quod ipforurh circulorum non eft 
idem centrum.Si enim fueritpoflibile,vt idem habeant centrumtefto illud f.&r connedan# 
u tur f/b/& f/c, per primum poftulatum: extendantdrque per fc# 

eundum poftulatum, eadem f/c/in redum vfque ad e. Si igitur 
f/pundu,fuerit centrum circuli a/b/c, erit f/c,ipfi f/b/jequalis, 
per decimamquinta diffinitione primi. Si idem quoq^ pundum 
f,centrum extiterit ipfius d/b/c/circuliraequalis rurfum eritf/e/ 
eidem f/b,per eande decimamquinta diffinitione: producetur 
enim f/b/ ex communi centro in vtriufque circuli circiinferen* 
tiam.Binae igitur f/c/& f/e,eidem f/b/erunt aequales: & aequa# 
les propterea adinuicem,per primam communem fententiam. 
Aequalis igitur erit f/e/ipfi f/c. atqui f/c,pars eft ipfius f/e: totum igitur eflet aequale fux 
parti.Omne porrb totum eft fua parte maius,per nonam communem fententiam:igitur pun 
dum f non eft commune centrum datorum a/b/c,& d/b/e/circulorum . Si bini itaque cir# 
culi:S£’qus fequuntur reliqua.Quod receperamus oftendendum. 
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Theorema f, Profoftio 6. 
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GEOMET. ELEMENT. 

1 duo circuli fe adinuiceui intus tetigerint:eorum n6 eft idem 6 
centrum* 

ORONTIVS. CDe circulis potiflimum intelligit Euclides^quorum vnus 
intra alium collocatur.Tangat igitur fe bini circuli a/b/c/& d/b/e^in pudo b. 
ide qui plus Dico rurfum,qu6d ipforum circulorum non eft idem commune centrum. Si id enim fuerit 
arguendi mo* poftibilerefto illud f.&: eonnedatur f/b/& f/e,per primum poftulatumcSc per fecundum po 
dus ah mpf ftulatum extedatur in redum f/e/in pundum c.Si f/igitur pum 

fibili. dum,fit cetrum a/b/c/circuli: aequalis erit f/e/ipfi f/b,per deci« 

mamquintam diffinitionem primi.Item fi idem pundum f,cens 
trum fuerit circuli d/b/e: aequalis rurfum erit f/e/eidem f/b,per 
eandem decimamquinta ipfius primi diffinitionemmam f/b/ex 
communi centro, in vtriufi]^ circuli producetur circunferetiam. 
Bing igiturif/c/&f/e,eide f/b/erunt aequales: 8c propterea ?qua« 
les adinuicem,perprima commune fententiam.Ergo f/c,aequafl 
lis erit ipfi f/e.eft aute f/e,pars ipfius f/c:tota igitur f/c,fuf par« 
ti f/e/coaequabitur.quod per nonam communem fentetiam non 
videtur efle poftibile.Ergo pundum f,non eft idem commune centrum eorundem circulos 
rum a/b/c/& d/b/e,intus fe adinuicem tangentium (nam de ijs qui fe tangunt extra,per fe 
fit manifeftum^Si duo igitur circuli:&c.vt in theoremate.Quod oportuit oftendiffe, 

Qi6Qiiy,oc ff, pgoesen? 
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Theorema 6, Pro^ojttio 7. 

I in diametro circuli aliquod contingat pundum quodmini^» 
me circuli centrum fit^ab edque pundo in circulum qusedam 
red^ line^ procidant: maxima erit in qua centrum, minima 
vero reliqua. Aliarum verb,femper propinquior ei qu? per centrum ex^ 
tenditur,remotiore maior eft. Du^ autem folum redje linecB aequales, 
ab eodem pundo in circulum caduntjad vtrafque partes minima. 

O R O N T I V S.CEfto datus circulus a/c/e/h,cuius centrum f,dimetiens vero a/f/e,& 
contingens in eo pundum g,quod non eft circuli centrum : procidentes autem ex eodem 
pundo g/in ipfius circuli circunferentiam lineae redae, fint g/b,g/c, & g/d. Aio primhm, 
quod g/a/eft omnium maxima,& g/e/minima:aliaru porr6,g/b/ipfi g/a/propinquior,maior 
ipfa g/c,at (5 g/c, remotiore g/d/maior. Connedatur enim f/b,f/c,& f/d/redae,per primu 
Pars prma poftulatum.Cum igitur f/a,ipfi f/b, per decimamquintam diffinitionem primi,fit aequalis, 
theorematis. 8c vtrique communis f/g:binae igitur g/f/8<: f/a,duabus g/f/Sc f/b/funt aequales.Porro g/f/ 

6c f/b,maiores fiint ipfa g/b:omnis fiquidem trianguli bina latera,reliquo funt maiora quos 
modocunque aflumpta, per vigefimam primi. Et g/a/igitur, ipfa g/b/maior eftequae enim 
funt aequalia, eiufdem funt aeque maiora , per ipfius fextae communis fententix conuerfios 
nem.Item quoniam aequalis eft f/b/ipfi f/c,&r g/f/rurfum vtrique communisrbin^igitur g/ 

f/8c f/b/trianguli g/f/b, duabus g/f/& f/c/trianguli g/t/c,funt 
aequales altera alteri. Atqui g/f/b/angulus, maior eft ipfo g/f/ 
c/fub aequis lateribus comprchenfo: reda enim f/c,cadir inter 
f/b/& f/g>& diuiditpropterea ipflim angulum g/f/b.Bafis itac^ 
g/b, bafi g/ c/ maior eft, per vigefimamquartam primi. Simili 
difcurfu,g/c/ipfa g/d/fnaior oftendetur. Infuper quoniam f/g/ 

& g/d/maiores funt ipfa f/d,per ipfam vigefimam primi, 8c aes 
qualis eft f/e/ipfi f/d,per decimamquintam eiufdem primi difti 
nitionem:igitur f/g/& g/d,maiores funt eadem f/e. quae enim 
funt aqualia, eiufde funt aeque minora,per feptim^ communis 














fententise conuerfionem. Tollatur communis f/g:ergo reliqua g/d/reliqua g/e^per quintam 
communem fententiam erit maior. Omnium itaque maxima eft g/a, minima vero reliqua 
g/e:aliarum porr6jg/b/maior ipfag/c,& eadem g/c/ipfa g/d/itidemmaior. CDicopraetes 
rea,quod ab eodem pundro g ^ duae redtae lineae coincidunt squales , ad vtrafque partes 
ipfius g/e/minims:vtpote ipfi g/c, squalis verius h. Ad datam enim redtam lineam g/f, 
datumque in ea pundtum f,dato angulo redtilineo g/f/c:squalis angulus redlilineus conftis 
tuatur g/f/ h, per vigefimamtertiam primi. connedtatur deinde g/ h, per primum poftula? 
tum. Cum igitur f/c,ipfi f/h/fit squalis,per decimamquintam ipfius primi diffinitionem,& 
g/f/vtrique communiscbins ergo g/f/& f/c/trianguli g/f/c , duabus g/f / 8c f/h/trianguli 
g/f/h/funt altera alteri squales:& squos inuicem comprehendunt angulos,perc6ftrudtios 
nem.Bafis igitur g/c,bafi g/h,per quartam eiufdem primi eftsqualis. €tAiotandem,qu6d 
ipfi g/c,ab eodem pundfo g,alia quam g/h/non cadet squalis. Si enim id poffibile fuerit: 
aut illa cadet fupra pundfum h,vel infra. Si ceciderit fupra,verfus a:tunc ipfa erit propins 
quior ei qus per cenrrum,vtpote ipfi g/a,ergo maior ipfa g/h/remotiore, per primam pars 
tem iam demonffratam: & maior confequenter ipfa g/c.Quod fi detur incidere infra puns 
«dtum h,verfus e:tunc ipfa linea,remotior erit ab eadem g/a/qus per centrum, ergo minor 
ipfa g/h/propinquiore,per eandem prsoftenfam primam partem: & minor igitur ipfa g/c. 
Similiter offendemus,quod nec ipfi g/h/alia quam g/c/dabitur squalis, ab eodem pundto 
g,8(: ad partes b/d. De csteris quibufcunque,idem refpondenter fubfequetur.Igitur fi in 
diametro circuli aliquod contingat pundfum:6c qus fequuotur reliqua.Quod demonftrans 
dum fuerat. 
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Theorema 7 , Vropjltio $. 

I extra circulum fufcipiatur aliquod pundum,ab edque pun- 
do ad circulum deducantur redas lineae aliquas, quarum qui¬ 
dem vna per centrum extendatur,reliquas verb vtcunque: In 
concauam circunferentiam cadentium, redarum linearum,maxima e^, 
quas per centrum duda eft: Aliarum autem femper ei qu^ per centrnm 
tranfit propinquior,remotiore maior eft. In curuam vero circunferen^ 
tiam cade tium redarum linearum,minima eft,qu9 inter pundum & du 
metiente iacettminimas vero propinquior,{emper remotiore minor eft. 
Du^ autem tatum red^ line^, ab eo pundo in ipfum circulum cadunt 
jequales, ad vtrafque partes minimas. 

CEO R O N T I V S.CEflo circulus a/b/c,datum vero pundum extra circulum d:a quo in 
ipfum circulum procidant reds lines d/a,d/e,d/f,& d/b,curuam eiufdem circuli circunfe^ 
retiam in pundis g,h,k,c,difpefcentes:quarum d/a/per ipfius circuli centrum fquod fit 0 
extedatur.Dico primiim, quod in a/b/concauam circunferetiam,hoc ell intra circulum,ca^ 
dentium redarum linearum,maxima eft d/a,per 1/centrum eduda:&: qus illi vicinior, d/e, 
remotiore d/f/maior, eadem^ d/f/maior ipfa d/b. Connedantur enim l/e,l/f,& 1/b/reds 
lines, per primum poftulatum. Et quoniam squalis eft 1/a/ ipfi 1/ e, per decimamquintam 
diffinitionem primi, & vtrique communis d/l:tota igitur d/a,ipfis d/l/& l/e,per fecundam 
communem fententiam eft squalis. Atqui d/ 1, dc 1/ e/ bina ipfius d/1/ e/ trianguli latera, 
fiint maiora reliquo d/e, per vigefimam primi: &: ipfa igitur d/a, maior eft ipfa d/e. squalia 
enimeiufde funt sque maiora, per fexts comunis fentetis couerfionem. Infuper,quoniam 
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1/e/ ipfi I/f, per eandem decimamquintam difFinitionem primi 
eft 2 equaliSj&: vtrique communis d/l:bin2e igitur d/1/ & l/e/tri« 
anguli d/l/e,duabus d/l/& 1/f/ trianguli d/l/f, fiint sequales al» 
rera alteri;,per eandem fecundam comunem fentenriam. Angu« 
Ius porro d/I/e,maior eft ipfo d/1/f/ftib icquis lateribus compre# 
hcnforrefta fiquidem l/f,cadit inter d/l/& l/e, diuiditque pro» 
pterea ipfum angulum d/l/e.Bafis igitur d/e,bafi d/f/maior eft, 
per vigefimamquarta primi. Et proinde d/f, maior eft ipfa d/K 
Igitur d/a/maxima eft:& d/e/ipfa d/f, atq^ d/f/ipfa d/b/maior. 
C Dico praeterea , quod incidentium in curuam feu conuexam 
circunferentiam g/c,hoc eft extra circulum, minima eftd/c: 8c 
quae ipfi d/c/minimae propinquior femper remotiore minor,hoc 
eft,d/k/ipfa d/h,&: d/h/ipfa d/g.Connectanturenim l/g,l/h,& 
l/k/re<ftae, per primum poftulatum.Et quoniam trianguli d/k/I, 
bina latera d/k/& k/l,reIiquo d/1, per vigefima primi funt ma^ 
iora,toIIantur I/c/ &: k/I, qux per dccimamquinta ipfius primi diffinitionem funt aquales. 
Reliqua igitur d/c,reliqua d/k,per quinta communem fentetiam erit minor. Item,quoniam 
trianguli d/h/1,a limitibus lateris d/I,duae redae lineae d/k/& k/l/introrfum conftituuntur: 
ipfae igitur conftitutae, reliquis ipfius trianguli lateribus d/h/& Ii/l,per vigefimamprimam 
ipfius primi,funt minores. Auferantur l/h/&l/k,per ipfam decimamquintam diffinitionem 
primi,adinuicem aequales.Reliqua igitur d/k,reliqua d/h/minor erit,per eandem quintam 
communem fententiam.Et d/h/ptopterea minor erit ipfa d/g.Minima igitur eft d/c:& quae 
illi propinquior d/k/minor ipfa d/ h., eademque d/h/remotiore d/g/itidem minor. CAio 
tandem,qu6d binae tantfim aequales,a pudo d,in circulum ipfiim a/b/c/cadunt, ad vtrafq^ 
partes ipfius d/c/minimae,fiue in concauam, fiue in curuam inciderint circunferentiam:vt« 
pote,ipfi d/h/vna tantiimin primis xqualis,ad alteram partem ipfius d/c,Yerfus m.Ad re^ 
dam enim d/1,atque ad datum in ea punduml,dato angulo redilineo d/l/h: aequalis an? 
gulus redilineus conftituatur d/l/m,pcr vigefimamtertiam primi. & connedatur d/m,per 
primum poftulatum. Ciim igitur l/h/ipfi 1/m/fit aequalis,per decimamquintam ipfius primi 
diffinitionem,& vtrique communis d/1: binae igitur d/l/& 1/h/trianguIi d/l/h,duabus d/1/ 
& I/m/trianguli d/l/m,funt aequales altera alteri: & a;quos inuicem comprehendunt angu^ 
los,per conftrudionem.Bafis igitur d/h/bafi d/m,per quartam primi eft aequalis. Neque ipfi 
d/h/alia cadit fqualis,pr?ter d/m:& ediuerfo. Aut enim caderet inter h/& m/punda:rfinc? 
que minor effet vtraque & d/h/& d/m,nempe vicinior ipfi d/c/minimae. vel caderet extra 
punda h/ & m/verfus a: &tunc remotior effet ab eadem minima , & proptcrea maior ipfa 
d/h/vel d/m,per primam partem iam demonftratam.Haud aliter,fi angulo redilineo d/l/e, 
aequalis augulus conftituatur d/l/n , per eandem vigefimamtertiam primi, &c connedatur 
reda d/n/ per primum poftulatum:ipfa d/n,ipfi d/e/concludetur aequalis. Nec poterit ip? 
fis d/e/&: d/n/alia dari aequalis.quoniam vel ea erit vicinior ei quae per centrum,vel ab ea? 
dem remotior,quam fint ipfae d/e/& d/n, 8c proinde vtraque maior aut minor,per primam 
hliiufce demonftrationis partem:quae fimul impoffibilia funt.Non cadunt igitur ab eodem 
pundo d,in circulum ipfum a/b/c, plurcs duabus redis lineis aequales , ad vtrafque partes 
ipfius d/c/minimae,aut d/a/maximae.Si extraigitur circulum:&c,vtin theoremate . Qudd 
tandem erat o'ftendendum. iLcorolUrim. 

CQuae igitur a pundo extra circulum dato, in circulum ipfum cadunt reda: line3e,ab ipfa 
minima,vel maximaCquaeper centrumj) 2 eque diftantes:aequales funt adinuicem, 8c e diuer? 
fo,fiue in concauam,fiue in curuam aut couexam inciderint eiufdem circuli circuferentiam. 

Hy 0 . 
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Theorema 8, Proj^oJitio 9. 

I in circulo iufcipiarur pundum aliquod, Sc ab eo pundo ad 
|Circuluni cadant plures quam du^ red^ lineae ^quales;fufce= 
ptum pundum,centrum ipfius eft circuli. 
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ORONTIVS. €E Sit intra circulum a/b/c/llifceptum pundum d: a quo in eundem 
circulum cadant plures quam duae reftae lineae inuicem aequales ^ d/ a, d/ b, & d/ c. Aio 
quod pundum d, eft centrum ipfius circuli a/b/c . Connedantur enim a/b/& b/c/ redae, 
per primum poftulatumcfecetiirque bifariam a/b/in pundo e,& b/c/in pundo f, per deci* 
mam primi.connedantur rurllim d/ejbc d/f,per idem primum poftulatum: & per fecundum 

poftulatu, producatur in diredum vtrobicp ad punda quid^em 
g,h/& k,l. Cum igitur a/e/fit aequalis, e/b,& vtri^ communis 
e/d;binae igitur a/e/&: e/d/trianguli a/e/d, duabus b/e/& e/d/ 
trianguli b/e/d,funt aequales altera alteri:bafis quoque d/a,ba^ 
fi d/b, per hypothefin eft aequalis. Angulus igitur a/e/d,3equus 
eft per odauam primi,angulo b/e/d:& proinde vterque redus, 
per decimam ipfius primi diffinitionem . Reda igitur g/h, res 
dam a/b,bifariam & ad redos angulos interfecatrin difpefcen» 
te itaque g/h,erit centrum ipfius a/b/c/circuli,per corollarium 
prirn^ huius tertij. Haud diftimili via oftenderur,eiufdem cirs 
culi centrum fore in reda k/1. In vtraque igitur 8c g/h/& k/1, 
eft centrum dati circuli a/b/c:8c in pundo propterea vtrique communi. Atqui nullum alis 
ud pundum habent commune,praeter ipfum drpundum igitur d,centrum eft ipfius a/b/c/ 
circuh. Si ergo intra circulum fufcipiatur pildum aliquod;& quae fequuntur reliqua.Quod 
oportuit demonftrafTe. ^ ^ 

XK?^0g'oU TijUVcj KllldAop KX'7SC 'ZffX&OVX ffHjaaiX H (Pvo. 

Theorema f Pro^ojttio lo. ^ 

Irculus,circulum in pluribus duobus pundtis non fecat. 

O R O N T I V S.CSecet cnimffi poffibile fit^circulus a/b/c,circulum d/e/f, 
in pluribus duobus pundis , hoc eft in pundis b,c,e,f.Et fufcipiatur centrum 
ipfius circuli a/b/c,perprimam huius, fftque illud g:& connedantur g/b,g/c, 
g/e,& g/f/redae, per primum poftulatum . Chm igitur pundum g,fit centrum 
circuli a/b/c:erunt g/b,g/c,g/e,&: g/f/adinuicem aequales, per 
decimamquintam primi libri diffinitionem. Et quoniam b,c,e, 
f,funt communes vtriufque circuli fediones , per hypothefin: 
erit pundum g, vtcunque fufceptum intra circulum d/e/f. Ab 
ipfb itaque pundo g,in eundem circulum d/e/f,cadunt plures 
quam duae redae lineae inuicem aequales:vtpote g/b, g/c, g/e, 
& g/f.Erit ergo pundum g,centrum eiufdem circuli d/e/f,per 
antecedentem nonam propofitionem. Atqui idem pundum g, 
centrum eft ipfius a/b/c/circuli. Duorum itacj circuloru a/b/c, 
& d/e/f/ fefe inuicem fecantium,idem erit centrum : quod per 
quintam huius tertij, non eft poffibile. Circulus ergo,circulum in pluribus duobus pundis 
non fecat. Quod oftendere fuerat operaeprctium. 
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Theorema lo, Proj^oJttio ii. 

I bini orbes fe introrfiim adinuicem tetigerint, fuicipiantur^ 
que eorum centra: ad eorum centra applicata reda linea Sc 
eieda,in contadum circulorum cadit. 

o R ON TIV S.CDuo enim circulia/b/c/& a/d/e,fe intrqrfumadinuicem 
tangant,in pundo quidem a; fitque ipfius a/b/c/circuli centrum f, ipfius vero a/d/e/cen# 
trum g.Dico quod ad centra f/g,applicata reda linea,& eiedatid eft,in diredum vtrinque 
produda;cadit incotadum a.Si enim non ceciderit in pundum a:cadct igitur alio.Cadat 
ergoCfi poffibile fit^vt eieda verfiis g,in d/6c b/punda,Ytran^ dirimens circunferentiam. 
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& conne£tatur a/f,&: a/g-/re£ta,pcr primum poftuIatum.Trian 
gulum erit igitur a/g/ f: & duo propterea latera a/ g/ & g/f, 
runt maiora reliquo a/ f, per vigefimam primi. Atqui ipfi a/ 
aequalis eft f/ b C vtraque enim a centro f, in circunferentiam 
circuli a/ b/ c) & a/ g/ igitur & g/ f, maiores ftmt eadem f/ b. 
Tollatur f/ g , vtrifque insequalibus communis : reliqua igitur 
a/g,reliqua g/b / maior erit, per quintam communem fentens 
tiam. Ipfi porro a/g,asqualis eft g/dCvtraque enim a centro g, 
in circunferentiam ipfius a/d/e/circuli)&: g/d/igitur maior erit 
ipla g/b.quae enim fimt aequalia, eiufdem fiint aequ& maiorarper 
fextae communis fententiae conuerfionem. Ipfa porro g/d,pars 
eft ipfius g/b : pars igitur erit maiot toto , contra nonam communem fententiam . Cadit 
igitur f/g/eiecfta,in contactum a.CCogimur in hac demonftratione,centrum interioris cir« 
culi extra proprium locum f vt oculari fatilFaciamus infpe<ftioni)vel inuiti collocare:quan< 
quam id videatur abfurdum.Nam ex hypothefijnecefllim eft lineam f/g/b/trafire per cem 

tra fjg. non poterit itaque re(fta f/ g/b/ ad aliud pundum quam 
ada/peruenire,& fimul tranfire per g,quin ipfum g/ centrum a 
fiio loco dimoueatur: aut connexa a/f/linea,tanquam reda ima 
ginetur. Non erunt enim / per aduerfarium f/g/& g/a/in dire« 
dum conftitutae falias enim fequeretur propofitionis intentio) 

& proinde inclinabuntur adinuicem ; &: vna cum a/f, triangu# 
lu a/g/f/de neceffitate conftituent.Qu^e enim impoftibilia fimt, 
depingi minime pofliint: fed folo intelleduali diicurfii concis 
pienda fimt.Intelligendum eft itaqp centrum gCquanuis dimos 
ueatur)a proprio no recedere loco-.aut linea a/f,ac fi reda foret 
imaginanda eft. Vt in hac fecunda figuratin qua rurfum duo latera a/g/& g/f,iunt maiora 
tertio a/f,per vigefimam primi,& proinde maiora ipfa f/g/b,qu3e per circuli diffinitionem 
ipfi a/f/eft aequalis . Sublata porro communi parte g/f:relinquetur a/g/maior ipfa g/d,per 
tertiam communem fententiam. In circulo itaque a/ d/ e, quae a centro g/ in circunferen# 
tiam prodeunt line:E redae g/a,& g/ d , non erunt inuicem xqualesxontra decimamquin* 
tam diffinitionem primi. Cadit igitur f/g/eieda,in contadum a.Ergo fi bini orbes fe ina 
trorfiim:&c.vt in theoremate.Qftod oftendendum fuerat. 

1«, Pg60£<n? <JS. 

E Ap kvkIKci ocTffcovrou Itti nte deu^ Imldlyvv/^hf ^ ‘tkj ime- 

iKiuffiTca. 

Theorema ii, Vroj^oJttio 12. 

I duo circuli (eie adinuicem exterius tetigerintrad centra eo=^ 12 
rum applicata redfa linea,per contadum tranfibit. 

ORONTIV S. C Tangant fe exterius bini circuli a/b/c/& d/b/e,in pundo 
quidem b:fitque ipfius a/b/c/circuli centrum f,& ipfius d/b/c/centrum g.Aio 
quod connexa f/g/reda linea, tranfibit per contadum b. Si enim non tranfierit per pun* 
dum b,tranfeatCfi pofTibile fit)per c/8c e/pundaiSt connedantur b/f/ 8c b/g/redae lineae, 
per primum poftulatum.Et quoniam pundum f,centrum eft circuli a/b/c:aequalis erit f/b/ 
ipfi f/c/,per decimamquintam diffinitionem primi. Rurfum quoniam g,centrum eft circuli 

d/b/eraequalis erit per eandem decimamquintam primi diffinis 
tionem g/bjipfi g/c. Binae igitur f/b/Sc b/g,duabus f/c/& e/g, 
per fecundam communem fententiam erunt aequales . Tota 
porro f/g,ipfis f/c/Se e/g/maior eft ( nempe c/e/extra circulos 
incidente particula) Et tota igitur f/g,maior eft eifdem f/b/& 
b/g.In triangulo itaque f/b/g,bina latera fyb/& b/g,erunr mis 
nora reliquo f/g:fimt autem maiora,per vigefimam primi.quae 
fimul impoflibilia fimt.Igitur a centro f/ad centrum g/adplicas 
ta reda linea f/g,tranfit per contadum b.Si duo igitur circuli: Sc quae fequuntur reliqua. 
Quod demoftrare oportebat.CIn hac igitur,veluti proxima propofitione,aut intelleduali 
difcurfii,aut oculari infpedione demonftrationi fiiccurrendum eft. Cum non pofTit igitur 
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f/g/linea rc£Va alibi tranfifc,qu^m per contactum b:efunt cetra 
f,g,afuis veris fedibusCoftenfionis gratia^dimouenda;autpros 
duita f/c/e/g/Iinea, & fi obliqua videatur, recta tamen imagis 
nanda efl:,& cum duabus f/ b/ & b/g Cquac per aducrfarium in* 
clinabuntur adinuicem, Bc non erunt in dire£tum conftitutae ) 
triangulum efficient b/f/g.Vt ex hac potes elicere figuraiquae 
te ad priitinum deducet inconuenkns. 

-- Oiagifficc ijht Fgd&toig iy» 

ki/xA» oux 

Theorema 12 , Pro^ojttio 13 . 
irculus circulum non tangit in pluribus pundis vno;3c fi ex^ 
tra,& fi intus tangat. 

O R O N T I V S* CTangat in primis circulus a/b/c/d,circulum b/e/d/f,in# 
trorfumCfi fueritpofllbileJ)in punftis h>d:fitque ipfius a/b/c/d/circuli centrum 
gjcirculi autem b/e/d/f,Gentrum h. Adplicata igitur ex g/in h/ 
redta linea,& eiedtaxadet in punita contaituum b, d, per vn« 
decimam huius fecundi libri.Et quoniam g/centrum eft circuli 
a/b/c/d:erit g/b, ipfi g / d , per circuli diffinitionem sequalis. 
Tollatur g/h,ab ipfa g/d: eadem ergo g/b , reliqua h/d/maior 
erit. Rurfiim quoniam h/centrum eil circuli b/e/d/f: jcqualis 
erit h/b,ipfi h/d , per eandem circuli diffinitionem . Tollatur 
rurfiim g/h,ab ipfa h/b:reliqua igitur g/b , minor erit ipfa h/d. 
Oftenfiim eft autem,qu6d & multo maior: quod non eft poffia 
bile . Non tangit igitur circulus a/b/c/d/ circulum b/e/d/f/in« 
trorfiim,in pluribus pun£tis vno.CSecet rurfiim circulus a/b/c, 
circulum a/c/d/exterius in pundtis a/Sc c/ C fi id fuerit poflibile^ & conneitatur recta a/c/ 
per primum poftulatum.Et quoniam in circunfereria circuli a/b/c,-duo fimt accepta pu£ta 

a/& c: adplicata igitur re<fta linea a/c,intra ipfiim circulum ca« 
det, per fecudam huius terti;:ergo extra circulu a/d/c.Rurfiim 
quoniam eadem a/ & c / pundta in circunferentia ipfius a/d/c/ 
circuli coaflumpta fimt C vtpote vtrique circulo communia^eae 
dem igitur reda a/c, cadet intra circulum a/d/C, per eandem 
fecundam huius : & extra igitur circulum a/b/c. Patuit autem^ 
quod & intra ipfiim a/b/c/circulum cadit eadem a/c,atque ex« 
tra ipfum a/d/c/circulum. Cadet igitur intra & extra vtrumque 
datorum circulorum : quod eft impoflibile . Non tangit ergo 
circulus a/b/c/ circulum a/d/c / exterius in pluribus pundfs 
vno.Patuitj quod nec introrfiim.Quod oftendere fuerat opersepretium. 

QioQUjJLOt lyy PgoGfcoi? icA, 

N rukAo oa 'iffoa tuSSoiejTcrap octto tS od lacjp o£mx^(Toa k^jtotS 

Theorema 13 , Propoittio 14 . 

N circulo redselincjefuntsequales, quse sequaliter diftant a 
cetro:8c fi ^qualiter diftant a centroj^quales adinuicem (unt. 

ORONTIVS. esint in circulo a/b/c/d , cuius centrum e, binx redae lif 
neae a/b/& c/d/inuicem primiim aequales. Aio quod & aequaliter diftant a cen« 
tro e.Diuidatur enim a/b/bifariam in pundo f,& c/d/in pundo g, per decimam primi:& 
connedantur e/a,e/b,e/c,e/d,e/f, & e/g/lincie redae,per primum poftulatum . Redi fimt 
itat^ anguli qui circa f/& g/punda c5fiftunt:& ipfe e/f/& e/g,in eafde a/b/& c/d>perpem 
diculares,per tertiam huius tertij. Et quonia a/b/reda,aequalis cftper hypothefm ipfi c/d, 
& a/e/ipfi e/d/aequalis: duo ita(]^ latera b/a/& a/e/trianguli b/a/e, duobus lateribus e/d/St. 
d/c/trianguli e/d/c/funt aequalia alterum alteri, bafis quo^ b/e,bafi e/c/itidem aqualis eft. 
Angulus igitur qui ad a,angulo qui ad d/per odauam primi eft aequalis. Redus prsterea 

F.j. 



E 



De circulis fe 
introrfum tm 
gerMhus, 


De circulis 

quifitangiit 

extra» 


P4ys frima 
theorematis» 













6z GEOMET. ELEMENT. 

a/f/ e, redo e/ g/ d/ per quartum «quatur poftulatum. Bina ergo 
triangula a/f/e/& d/e/g,habet duos angulos duobus angulis zequa« 
les alterum alteri: & vnum latus vni lateri jequale , quod fub vno 
aequalium fiibtenditur anguloru,vtpote a/e/ipfi e/d.Reliqua igitur 
latera reliquis lateribus habebut aequalia alterum alteri,pervigefi# 
mamfexta primi.fed a/f/ipfi d/g/sequalis eft Cliint enim ipfaru a/b/ 

& c/d/inuice sequalium dimidiumj) reliqua igitur e/f, reliquae e/g/ 
eft aequalis. Quae igitur in a/b,&d/c/redas 5 ex centro e/deducutur 
perpendiculares e/f/& e/g,arquales funt adinuicerdiftant ergo a/b/ 

& d/c/redae aequali ter ab eode centro e/ipfius a/b/c/d/circuli,per 
quartam huius tertij diffinitione.CEfto aute e/f,ipfi e/g/ 2 equalis,hoc eft^diftet a/b/8c d/c/ 
aequaliter ab eode cetro e.Dico qu6d a/b/aequalis eft ipfi c/diEifde nanq^ Conftrudis,quo« 
conuerjd pree niam triagula a/e/f/& d/e/g/fiint redagula,&qui ad f/3c g/cofiftunt angiili redirquae igis 
cedentis, tur ex a/f/& f/e/defeributur quadrata, aequalia funt ei quod ex a/e,rimiliter 8c ea quae fiunt 
ex d/g/& g/c,ei quod ex d/e/aequalia,per penultima primi.Porro a/e,ipfi d/e/eft aequalis: 

& ex ipfis igitur deferipta quadrata inuice aequalia,pcr corollariu 4^.ipfius primi.Quae aute 
aequalibus fiint 3equalia,ea fimt aequalia adinuice,per prima comune fentetiam.Quae igitur 
ex a/f/& f/e/fiunt quadrata,gqua funt eis quae ex d/g/& g/e.quoru id quod ex f/e^i quod 
fit ex g/e/per idem corollarium eft aequale.His ita.(^ fubtradis,reliquu quod ex a/f/reliquo 
quod ex d/g/fit quadrato per tertia comune fententia eft aequale.Et proinde latus a/f,late# 
ri d/g,re{pondetcr aequale.Ipfius porro a/f/dupla eft a/b,&c/d/ipfius d/g/itide dupla.qug 
aute sequalium duplicia funt, aequalia fiint adinuice, per fexta commune fenteriam. Aequa# 
lis eft igitur a/b/ipfi c/d.In circulo itaq^ redx lineae funt aequales, quae aequaliter diftant k 
centro:& fi aequaliter diftat a cetro,aequales adinuice fiint.Quod receperamus oftedendii. 

kP') P^66£<ji5 it, 

fivyisH h cfcd h 'iyyio^ t»K ovf XTraiSpoi) 

Theorema 14, Vroi^ojitio ly. 

N circulo, maximus quidem eft dimetiens: aliarum autem is 
(emper propinquior centro,remotiore maior. 

R O N T I V S.CSitin circulo a/b/c/d, cuius cerrum e,dimetiens a/d:& 
Conjirmtw ipfi centro vicinior b/c,remotior aute f/g. Aio quod a/d/quae per centru, maxi# 

figura, nia eft:b/c/ver6,maior ipfa f/g.Diuidatur enim b/c/bifariam in pundro h,& f/g/in punfto 
k,per decima primi;& conneftatur e/h/& e/k,per primu poftulatum.Perpendicularis erit 
igitur e/h/fiiper b/c,at <5 e/k/fiiper f/g:per tertiam huius tertij.Maior erit itaq^ perpendi# 
cularis e/k,ipla e/h,per quarta huius diffinitionem.Secetur itaij a maiori e/k,ipfi e/h/mi# 
nori a:qualis,per tertiam primirfitq^ e/l.& per datu pundum l,dat 2 e reiftx lineae f/g,paral# 

^ lela ducatur m/n : per trigefimamprimam primi.cadet igitur c/I/ad 

perpendiculum fuper m/n:per corollarium vigefimsenonce ipfius pri# 
mi.Et quonia e/h/eft aequalis ipfi e/l:diftat igitur b/c/& m/n/aequa# 
liter a centro e,per quartam huius tertij diffinitionem; fiintque,per 
Jr \ decimamquarta ipfius tertij,inuic5 aequales.Conneftantur demum, 
per primum poftulatum,e/f,e/g,e/m,&: e/n: quae per circuli diffini# 
tionem,aequales funt adinuicem.Cum igitur e/a/ipfi e/m,&: e/d/ipfi 
Bemojhatur \ \ e/Ujper circuli diffinitionem fit aequalis: tota a/d, binis ra/e/8f e/n, 

theorema, ^ per fecundam communem fententiam aequabitur.Binse porro m/e/8c 

e/n/trianguli m/e/n,funt maiores reliqua m/n,per vigefimam primi. 

Sc a/d/igitur, maior eft eade m/n:& ipfa confequenter b/c/maior,per couerfam fexcx at^ 
feptimx communis fententiae interpretationem.Rurfum quoniam aequalis eft e/m/ipfi e/f, 

8c e/n/ipfi c/g:bina igitur latera m/e/& e/n/triaguli m/e/n,binis lateribus f/e/& e/g/trian 
guli f/e/g,funt aequalia alterum alteri: 8c qui fiib m/e/n/angulus,eo qui fub f/e/g/maiorfre 
ftae fiquidem. e/f/& e/g,coincidunr inter e/m/Sc e/n,ipfum angulu m/e/n/diuidetesj) bafis 
igitur m/n,per vigefimamquarta primi, bafi f/g/maior eft. Ipfi porro m/n/^qualis eft b/c. 
&b/c/igitur,eft eadem f/g/maior:quae enim funt aequalia,eiufdem fiint ^que maiora.often# 
fum eft autem,qu6d 8c a/d,ipfa b/c/maior eft.Dimetiens itaque a/d, eft omnium maxima: - 
Sc b/c/centro vicinior,ipfa f/g/remotiore maior. Quod oportuit oftendiffe. 
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Fg6e£<ne iff. 


H n^ tS KUicAii 0^6«$ «tt’ Qt,yoii$li^mnl^'zsi<T&roa uunTiHjtwd e? ‘Tiji 

y.l'Taiu Tsip TE fcueacco^ ig 'ni ^«pEgac^, iue§« 6v '^e^TrecraTCCCRga k /4 
6i&oca‘ yaviout^ ptwp Aoitih, iAaTfc»;^). 

Theorema i/, Pro^ofitio i(5. 
iVie ^ diametri circuli extremitatead angulos redos ducitur, 
Jextra ipfum circulum cadit: & in locum inter ipfam redam lis 
neam & drcunferentiamjaltera reda linea non cadet:& femis 
circuli angulus, omni angulo acuto redilineo maior eft: reliquus aus 
tem,minor. 

ORONTIVS. CEfto circulus a/b /c, & illius centrum d^dimetiens vero a/c:& ab a/ 
dimetientis extremitate^ad angulos re(5tos excitetur a/e^per vndecimam primi. Dico prb 
mtjm , quod a/ e/re£ta extra ipfum cadit circulum . Sufeipiatur enim in ipfa e/ a^ contin^ 
gens aHquod pundum; fitque illud e. & connedatur e/d,per primum poftulatum. Triam 
gulum erit igitur e/a/d.omnis porro trianguli tres interiores anguli;,binis redis funt aequa* 
lesrper trigefimamfecundam primi, redus eft autem qui ad a > per conftrudionem . Relis 
qui igitur qui ad e/& d / funt angulijvni redo funt xquales: & eorum propterea quilibet, 
ipfo redo qui ad a/minor. In triangulo autem maior angulus, fub maiori latere fubtendi? 
tur,per decimamnonam primi: maior eft igitur d/e, ipfa a/d, quae eft ipfius dati circuli 
midianieter.Egreditur ergo d/e, circunferentiam ipfius a/b/c/circuli:caditque puntftum e/ 

extra eundem circulum a/b/c. Haud difiimilis erit, caeterorum 
pundorum ipfius a/e/ demonftratio . Cadit ergo tota a/e,cxtra 
datum circulum a/b/c. CAio rurfum,qu6d inter redam a/e,& 
circunferentiam a/b,non cadit altera reda linea.Si enim id fue 
rit pofiibile : efto a/ f. & ad datam redam lineam a/ d, ad da^ 
tiimque in ea pundum d,daro angulo redilineo e/a/ f, xqualis 
angulus redilineus conftituatur a/ d/ g; per vigefimamtertiam 
primi.Vterque igitur a/d/g,& g/a/d,pars erit ipfius e/a/d:& re 
do propterea mmor. In redas itaque a/f/Sc d/g, reda incidit 
a/d, efficiens interiores & in eadem parte angulos binis redis 
minores:ipfie igitur a/f/& infinitum produd^,tandem concurrent,per quintum po? 
ftulatum: conueniant ergo a4 pundum g. Triangulum eft itaque a/g/d:cuius tres interio» 
res anguli binis redis,per ea^lcm trigefimamlecunda primi,funt aquales.qui fiib g/a/<^/ 
8c a/d/g/anguli, vni redo , hoc eft, ipfi e/a/d/coaequantur (" datus eft enim a/d/g, aequa^lis 
ipfi e/a/fj)Reliquus igitur a/g/^l^^cdus eft..& maior propterea vtroque, & g/a/d/& a/d/g. 
Vnde rurfiim a/ d/femidiametcr,maior eft ipfa d/g,per eandem decimamnonam primi.Ca 
dit igitur pudum g,intracirculua/b/c:ergo & a/t/redaCin qua pudum g^itculum ipfiim 
interfecat, vtpote in f. Non cadit itac]^ a/f/reda, inter redam a/e,& circunferentiam a/b. 
CDico tandem, quod angulus b/a/d/ipfius a/b/c/femicirculi, omni acuto dc redilineo an^ 
gulo maior eftrreliquus autem C Ytpote,b/a/e_) minor. Cum enim angulus e/a/d/fit redus, 
8c diuifiis a fola circunferentia a/b, inter quam & redam a/ e/non cadit altera reda linea 
f vti nunc oftenfiim eft^ non potcft ipfc angulus b/a/e/bipartiri: & proinde non minuetur 
neque augebitur confequenter ipfc b/a/d.Igitur angulus b/a/d,lub a/b/circunferentia, 6c 
a/d/reda comprchenfiis,omni acuto redilineo maior eft angulo;b/a/e/ver6,qui fiib eadem 
circunferentia, & a/e/reda continetur ( quem angulum contingendae nominare confiieui» 
mus^omni itidem acuto & redilineo angulo minor eft.Quge omnia fuere demonftranda. 

€LcorollaYium. 

CQuae igitur ab extremitare dimetientis dati circuli,ad redos ducitur angulos,ipfum cir* 
culum tangit, idque in vno tantummodo pundo : ad duo enim punda adplicata reda li* 
nea,per fecundam huius tertij,cadit intra datum circulum. 
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GEO MET. ELEMENT. 

Prohlema %, Propojttio 17 . 

Dato pudojdato circulo, contingente fedtam lineam ducere. 17 

'O R O N T I y S.CSit a/pun£tum datumra quo oporteat in datum circulum ‘ 
b/c/d/ contingentem redam lineam ducere. Inueniatur ipfius b/c/ d / circuli 
:Centrumjper primam huius tertij, fitque illud e:& connedatur a/e/reda , per 
primum poftulatum.quae chm ab interiore pundo e, ad exterius pundum a/deducatur,fe« 
cabit b/c/d/circunferentiam:fecet igitur in pundo b.& centro e,interuallo autem e/a,cirs 
culus defcribatur a/f/g,per tertium poftulatum. Poftmodhm a pundo b,dat3e redae linese 
a/e,ad redos angulos excitetur b/f:pervndecimam primi, dc connedatur e/f,per primum 

poftulatum ; quae eandem circunferentiam b/c/d, fecet rurfum 
in pundo c. Connedatur demum a/c,per idem primum poftu< 
latum. Dico qubd a/c , contingit circulum/b/c/d . Cum enim 
per circuli diffinitionem,aequalis fit a/e/ipfi e/f,&b/e/ipfi e/c: 
erunt bina latera a/e/& e/c/triaguli a/e/c,aequalia duobus f/e/ 

& e/b/trianguli f/e/b:& communem comprehendunt angulum 
qui ad e.Bafis igitur a/c/bafi f/b,& triangulum a/e/c/triangulo 
f/e/^,& reliqui anguli reliquis angulisCfub quibus aequalia fub« 
tenduntur latera ^ per quarum primi coaequantur . aequalis eft 
igitur angulus a/c/e,angulo e/b/f. Angulus porrb e/b/f,redus 
eft: igitur & qui fiib a/c/e/redus. Et quoniam e/c/femidiameter eft ipfius b/c/d/circuli,& 
ab illius dimetientis extremitate c,eade a/c/ad redos excitata eft angulos: ipfa ergo a/c/ 
tangit circulum b/c/ d, per corollarium decimaefextae huius tertij. Igitur a dato pundo 
a,dato b/c/d/circulo,contingentem redam lineam duximus. Quod facere oportebat. 

<5-, pgoGtaig if), 

E Ap IcpdcnrfHrod iv^QXydcTrd tS «^iip ?u60 <S!: h t-Tti- 

Theorema 16 Pro^ojitio 18. 

I circulum tetigerit aliqua redl:a linea,a centro autem in con 18 
tadtum coniund:a fuerit aliqua reda linea:coniunda,perpen 
dicularis erit in contingente. 

ORONTIVS. eSit datus circulus a/b/c,quem tangat reda linea d/e,in pundo qui« 
dem crfitquc centrum ipfius circuli f,& connedatur f/c/reda,perprimil poftulatum.Dico 
quod f/c,perpendicularis eft ipfi d/e.Si enim f/c,non fuerit perpendicularis ipfi d/e:erunt 

d/c/f/& f/c/e/anguli, per decimae diffinitionis primi libri com 
iierfionem, inaequales, 8c proinde alter redo maior, alter vero 
minor.nam d/c/f/& f/c/e/anguli,per decimamtertiam primi bi 
nis redis fiint aequales. Efto maior ffi fuerit poffibile^ & obtu# 

Ius f/c/e:erit itaque d/c/f/acutus.Et quoniam reda d/e, tangit 
circulum a/b/c,perhypothefin;ipfum igitur no fecat circulum. 
Cadit itaque circunferentia b/c, inter d/c/ & c/f/lineas redas: 

& proinde acutus & redilineus angulus d/c/f,maior erit angu« 
lo femicirculi b/c/f/ex circunferentia b/c/&r reda c/f/compres 
henfo. Dabitur itaque redilineus & acutus angulus, maior an« 
gulo femicirculi: contra decimamfextam huius tertij propofi? 
tionem. Angulus ergo d/c/fjUon eft redo minor: fimiliteroftendetur, quod nec redo mas 
ior.eft igitur redus:& qui fub f/c/e/c6tinetur angulus,itidem redus. & proinde reda f/c, 
in ipfam d/ e/ perpendicularis eft, per decimam primi diffinitionem. Si circulum itaque 
tetigerit aliqua reda linea: Sfc.vt in theoremate.Quod demonftrandum fuerat. 

E ©£Ci§KjU« F^oGeoi? 10. 

Ap kiJkXs ^(pdtiffhTod m? luGeo;, cucro 4 oc<pHi 'ip ogGa*? ywvi»? tuGaa 'yfxnjin 

'jfig isoet nh Kcv-T^op 

Theorema 17, Pro^ojltio ip. 
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circulum tetigerit aliqua reda linea, a contadu autem ipfi 

^ tangenti ad angulos redos reda linea qusedam excitetur: in 

excitata erit centrum circuli. 

ORONTIVS. CEfto circulus a/b/c:que rurfum. tangat reda d/e,in pundo c. & a dato 
pundo c/dat2e redie lines d/e,ad redos cxdtetur angulos c/a:per vndecimam primi.Db 
co quod in c/a^eft centrum ipfius dati circuli a/b/c.Si enim non fuerit in reda c/a;erit ali* 
cubi.Efto Cfi poffibile fiO in pundo f:& cpnnedatur f/c/reda,per primum poftulatum.Et 
quoniam reda qusdam linea d/e^tangit per hypothefini circulum a/b/c^a centro autem f, 
in contadum c,coniunda erit f/c/reda linea; coniunda igitur f/c_, perpendicularis erit in 
contingente d/e^per antecedentem decimamodauam huius tertij propofitionem. Redus 

erit igitur vterque angulorum d/c/f^&f/c/e. Atqui per conftru 
dionem/angulus d/c/a/redus^ eft:fiintque redi omnes inuicem 
sequales, per quartum poftulatum. Aequus erit igitur angulus 
d/c/a,ipfi angulo d/c/f.Eft aute d/c/fj pars ipfius anguli d/c/a; 
reda fiquidem f/c,cadit intra circulum,ac inter d/c/ & c/a/re* 
das, diuiditque propterea ipfum angulum d/c/a. Totus igitur 
angulus d/c/a,lus parti d/c/f,squabitur:quod per nonam com 
munem fententiam eft impoflibilc.Centrum itai^ circuli a/b/c, 
non eft in pundo f.haud difllmiliter oftcndemus,qu 6 d hec ali* 
bi; prster quam in a/c. Si circulum ergo tetigerit aliqua reda 
linea;& qusfequuntur reliqua.Quod oportuit demonftrafle. 

<N> Pgoetojj ic. 

N KujcXa H ' 3 ^$ T9 «ov-rg’?) 'yot)viXj<Pi' 2 S^(X(jie<)ii 71^5 7? , otwji Thu olVTiw 

ou 'ycovioa. 

Theorema 18, Fro^ojitio 20. 

N circulo angulus qui ad centru,duplus eft eius qui ad circun^ 
ferendam: quando anguli eandem circunferendam habuerint. 

__R O N TIV S.CSit a/b/c/d/circulus;ad cuius centrum e, fit angulus c/e/d, 

ad circunferendam autem c/a/d, & vtriufq^ bafis eadem circunferentia c/d. Aio quod an* 
gulus c/e/d, ipfius anguli c/a/d/duplus eft. Conedatur enim a/e,per primum poftulatum: 
& per fecundum poftulatum,direde producatur in f.C^m igitur per circuli diffinitionem, 
a/e/fit squalis e/c: squus eft angulus c/a/c, ipfi angulo e/c/a, per quintam primi. Angtili 
itaque e/a/c/& e/c/a/fimul fumpti,alterutrius eorum dupli fimtrvtpote ipfius e/a/c. Extb* 

rior porro angulus c/e/f,binis iterioribus & ex oppofito e/a/c/ 
dc e/c/a,per trigefimamfecunftam primi eft squalis.qus autem 
funt squalia, eiufdem duplicia funt:per coniierfam fexts com* 
munis fententis. Duplus eft igitur c/e/f/angulus, ipfius e/a/c. 
Et proinde angulus f/e/d,ipfius 'e/a/d/ahguli duplus eft. Totus 
itaque angulus c/e/d, totius anguli c/a/d/confequenter eft du* 
plus. Si enim sque multiplicibus , addantur aeque multiplicia: 
* sque itidem multiplicia refultabunt. CQuod fi angulus qui ad 
circunferetiam,fuerit extra cetrum ipfius circuli, veluti c/b/d: 
idem nihilominus fubfequetur.conncxa enim reda b/e,per pri 
mum poftulatum, Se direde produda in g/per fecundum: con* 
eludemus veluti fupra,ex eadem quinta dc trigefimafecunda primi,angulum c/c/g,duplum 
fore ipfius anguli c/b/e. quorum d/e/g/ pars ipfius anguli c/e/ g, duplus rurliim eft partis 
ipfius c/b/e,vtpote anguli e/b/d:reliquus igitur angulus c/e/d/qui ad centrum,duplus iti* 
dem eft reliqui c/ b/ d/ qui ad circunferentiam dati conftituitur circuli. In circulo itaque 
angulus qui ad centrum, dUplus eft eius qui ad circunferentiam : quando ipfi anguli com* 
munem bafin eandem circunferentiam habuerint. Quod fuerat oftendendum. 

E eiOQHpot 10, PgoOeoi^ MC, 

N KUfcA9 od oi r? «UT9 yrnoa^hoa 

Theorema FroMtio 21. 
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GEOMET. ELEMENT. 

N circulo qui in eodemTegmento funt anguli: fibi inuicem %i 
funt aquales. 

O R O N T IV S.CSint priiiiuni in fegrriento femidrculo maioti e/a/d 3 dati 
a/b/c/d/circuli:anguli c/a/d, Sc d/h/c/ . Dico eofdem angulos c/a/d/& d/b/c, 
fore adinuicem aequales . Inueniatur enim centrum ipiius a/b/c/d/circiiii, per primam hiu 
ius terrijjfitque illud e:& conned‘atupe/G/&,e/d, per primum poftulatum.Ciim igitur an« 

gulus c 7 e/d/ad centrum exiftat circuli, c/a/d/verb anguTus ad 
circUnferehtiamjHabedntque bafin eandem,& communem cir« 
cunferentiani c/d : angulus proptereau/e/d,duplus efl:,per an« 
teCedeiitem vigefimam propofitionem,anguli c/a/d . Angulus 
itaqUe c/a/d,dimidius eft ipfius anguli c/e/dl Et proinde praes 
fatus angulus c/e/d, duplus eft ipftus anguli d/b/c;atque idem 
arigulus d/b/c,eiufd'em c/e/d/anguli dimidius.Quee autem eiuis 
dem funt dimidium > ea fiint adinuicem aequalia:per feptimam 
cbmmUnem feiitentiam . Aequus eft igitur angulus c/a/d , an« 
gulo d/b/c . CSint rurftim in fegmento b/a/d / femicirculo mis 
liorijipfius a/b/c/d/circuli5b/a/d/& d/e/b/anguli.Hcis <iico fo« 
re fimiliter aequales . Gonne< 5 tatur enim re<fta a/e, per primum poftulatumtfitque ipfarum 
a/d/& b/e/fe(ftib f. Erit igitUr a/c/e , fegmentum maius:&r qui in eodem fegmento maiori 
‘ funt anguli a/b/e/& e/d/a,per primam partem iam demonftras 

tam^adinuicem aequales;Et quoniam trianguli a/b/f,interiores 
& qui ex oppbfito funt anguli a/b/f/& f/a/h, extrinfeco b/f/d/ 
coaequantur angulotnecnon duo anguli e/d/f/& f/e/d/ipfms 
d/e/f/trianguli, eidem extrinfeco b/f/d / funt itidem aequales, 
per trigefimamfecunda primi,Duo igitur anguli a/b/f/& f/a/b, 
duobus angulis e/d/f/& f/e/d,funt per primam communem fen 
tentiam asquales . Aquibus fi demantur aequales anguli a/ b/ f/ 

& e/d/f: reliquus b/a/f,reliquo d/e/f,hoc eft, b/a/d/ipfi d/e/b, 
per, tertiam communern.fententiam erit aequalis . Idem quos 
qUe demonftrare licebit de angulis in femicirculo conftitutis. 

In circulo igitur,qui in eodem fegmento fiint anguli,fibi inuicem funt aequales . Quod res 
ceperamus oftendendum. • 

©eogKjUft K, P0o0£<ng 

av TdTf KVKT^oig eai^. 

r ' Thedrema zo, Vrofiojltw zz, 

N circulis quadrilaterorum exiftentium anguli,qui ex oppo^ zz 
fitorduobus redis funt asquales. 

ORONTI V S.CSit ina/b/c/d/circulo, quadrilateruma/b/c/d.dico angus 

__ los qui ad a/& c, fimiliter qui ad b/& d/ex oppofito conftituuutur,duobus res 

ftis coaequari.Conneftantur enim a/c/& b/d/re(ftae,per primum poftulatum. Triangulum 
eft igitur a/b/c.Et quoniam angulo b/a/c,aequus eft angulus c/d/b , per antecedentem vis 
gefimamprimam huius tertijifunt enim in eodem fegmento b/a/d/c. Angulo rurfum a/c/b, 

aequalis eft angulus b/d/ a, pef eandem vigefimamprimam hus 
ius terti) : in eodem nanque fegmento confiftunt a/ d/c/b. 
Tbtus igitur qui fub a/d/c / continetur angulus , binis angulis 
b/a/c/& a/c/b C nempe fiiis partibus integralibus ) coaequatur. 
Adijeiatur vtri% aequalibus,communis angulus a/b/c.duo igis 
tur anguli a/b/c/ & c/d/a, tribus angulis b/a/c,a/c/b, & c/b/a, 
ipfius a/ b/ c/ trianguli, funt per fecundam communem fentens 
tiam sequales.Eifdem porrb tribus angulis eiufdem a/b/c/trians 
guli, duo redi funt aequales anguli: omnis fiquidem trianguli, 
tres interiores anguU binis funt redis squales,per trigefimams 
fecundam primi.Qui igitur ex oppofito funt anguli a/b/c, 8 c c/ 
d/a, perprimam communem fententiam , funt aequales duobus redis . Nec diflimiliter 























LIBER III. 


^7 


2.5 




T 


oftendemus^qubd anguli b/a/d/Sc d/c/b , duobus itidem redis coaequantur. Igitur in cir* 
culis quadrilaterorum exiftentium anguli, qui ex oppofitio : duobus redis funt jeqnales. 

Quod demonftrare oportebat. 

E ©£togNju« noty Pfo6t<7J$ . ny, 

pl''T«5 auTSfiufiQWg cPiio jtuxA&p o^oiot ly ^viQity ou <ruff« 0 HcrsvTow 'Ja &u'nit 

Theorema 21 , PropJjtio 23 . 

Vpcr eadem refta linea,duse fed:ione$ circulorum fimiles, Sc 
inasquales non conftituentur ad eafdern partes. 

O R O N T r V S.CSuper eadem nanqiie redalineala/c ,'binx & insequales 
circulorum fediones,a/b/c/quidem maior,minor autem a/d/G,ad eafdern par? 
tes b,d/conftituantur . Dico quod ipfse fediones non funt fimiles y 8c fimul inaequales . Si 

enim id fuerit pofllbile: extendatur re da quaedam linea a/d/b, 
quae fecet vtranque fedioneni, maiorem quidem in b^Sc ipfam 
minorem in d: 6 t Connedantur b/c,& c/d / redae , per primum 
poftuiatum.TrianguIu erit igitfir b/c,d: cuius vnum latus b/d, 
producitur in a. exterior igitur angulus a/ d/ c, interiore &: ex 
oppofito c/b/d/maior eft, per decimamfextam primi. Qubd fi 
fegmentum a/d/c/,fuerit ipfi a/b/c / fimile: aequus erit angulus 
a/d/c,eidem angulo c/b/d , per vltimam huius tertij diffinitionem, fimiles nanque fedio« 

Pes circuli fimt,qu 3 e angulos aequos fufcipiunt.Eflet igitur angulus a/d/c, maior angulo c/ 
b/d, atque eidem aequalis: quod eft impofllbile. Super eadem itaque reda linea, duae fe« 
dioncs circulorum fimiles,^ inaequales non conftituentur ad eafdern partes. Quod oftcm 
dere fuerat operaepretium. 

QiaQDfiOi Kpiy PgoGeOIg 

A iTTi Vcr&p oji^oia 0€i[/p. 

Theorema zz, Propojttio 24 . 

Vper aequalibus redis lineis fimiles circulorum fediones c6« 
fl:itut2B,fibiihuicem funt aquales. 

o R o N T I V S. c Corilftituantur enim fuper aequalibus redis lineis a/ b, 

8c c/d,fimiles circulorum fediones a/e/b,& c/f/d.Dico qubd fedio a/e/b,fei: 
dioni c/f/d/eft aequalis.Comparatis nanque adinuicem ipfis a/e/b/& c/f/d/fedionibus,&: 
pundo c/fupra pundum a/collocato,extenfaque reda linea c/d/in diredum ipfius a/b:c 6 
gruet pundum d,ipfi pundo b.quae enim flint aeqUalia,fibimetipfis c 6 ueniunt,per odauae 
communis fententiae conuerfionem.Conueniente aute reda c/d/ipfi a/b,c 6 ueniet 8c c/f/d/ 
Gircunferentia,ipfi a/e/b:& illi confequentcr erit aequalis.Tune enim fuper eadem reda 8c 
communi linea a/b/vel c/d,duae circulorum fediones cpnftituentur fimiles figitur & aequa# 
les,per vigefimamtertiam huius. Aequalis eft.igitur a/e/b/ipfi c/f/d. C Qubd fi non fueris Aliieiufiem 

contentus hac demonftrationc,& dixeris forfan circunfe# theorematis 
rentiam c/f/d,ipfi a/c/b/ minime conuenire : tunc vel al# ojletifo, 
tera alteram fecabit,vel yna cadet intra reliquam. Secent 
fe primum (fi poftibile fit)in pundo g.Et quoniam fe fe# 
eant iam,in comunibus pijndis a, b/vel c,d: fecabilt fefe 
inuicem circuli, quorum funt fediones, in pluribus duo# 
bus pundis.quod per decimam huius tertij, eft impofti# 
bile. Qubd fi vna ceciderit intra reliquam,vtpote c/f/d/ 
intra a/e/b: ide quod in proxima fequetur inconueniens, 
bd ac ^ hd^elut ex ipfa potes elicere fi gura. Exterior enim angulus 

qui ad f^trianguli a/f/b/aut e/f/d,maior erit intrinfeco SC 
ex oppofito qui ad e,per decimarufextam primirac eidem jequahs, per fimilium fediontim 
diffiiiitionem,quod non eft poftibile. Congruit itaque circunferetia c/f/d^ipfi a/e/brquem# 
admodum & reda c/ d, ipfi a/ b. qu^ autem fibimetipfis conueniunt, sequalia funt adin# 
uicemtper odauam communem fententiam. Aequalis eft igitur fedio a/e/b,ipfi c/f/d.I^i# 
tur fuper aqualibus redis lineis^fimiles circulorum fediones conftituta:, fibi inuicem funt 
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asqualcs.Quod receperamus oftendendum. 

K i pgoSANjua T*» rgoQtoi? 

YKXji KU^Aop 6U7r!?^ 

Prohlema 3 , Vropjltio zf. 

Irculi fed:ione data:defcribere circulum, cuius ell (edio. 

ORONTI ys. €E Efto data circuli dedlo a/ b/ c> cuius centrum oporteat 
inuenire : hoc eft, circulum cuius eft feftio deferibere. Sccetur itaque a/c/res 
dta bifariam in ptind:o d, per decimam primi. Et per vndecimam eiufdem 
primi,a pun6to d/ipiius a/c/reftae line«,perpendicularis excitetur d/b:& con* 
neftatur a/b/reiVa, per primum poftulatum. Triangulum erit igitur a/b/d: cuius angulus 
b/a/d,ipfi angulo d/b/a/erit Jequalis, aut eo minor^ vel eodem 
angulo maior. Si aiqualis ( vt in hac prima figura^ sequalis erit 
a/d^ipfi d/b,per fextam primi. Eide porrb a/d,atqualis eft d/c, 
per conftru£tionem;& d/b/igitur ipfi d/c,per primam commu* 
nem fententiam erit aequalis. Tres itaque a/djid/b,& d/c,erut 
inuicem aequales. Cadent ergo a punfto d,in circunferentiam 
a/b/c,plures quam du£E rect? line? aequalesrerit igitur puftu d, 
secunda dijfe centrum circuli,cuius a/b/c/eft fe^tio,per nonam huius tertij.CAt fi angulus b/a/d,minor 
rentia, fuerit angulo d/b/aCvt in fecudafigurae diipofitionej)G6ftituatur ad datum puftum a/datse 
reftjE line? a/b,dato angulo redtilineo d/b/a,aequalis angultis redtilincus b/a/e:per vigefi* 
mamtertiam primi.Et quoniam trianguli a/b/d,angulus qui ad 
d/reftus eftrigitur dc qui ad b/ minor eft redo,per trigefimam# 
fecundam primi. Angulo autem d/b/a, datus eft iequalis b/a/e: 

8c b/a/e/igitur angulus redo minor eft.incidit ita^ reda linea 
a/b,ina/e/&: b/d/redas, efficiens interiores & in eadem parte 
angulos, duobus redis minores: conuenient igitur a/e/& b/d/ 
in redumprodudae,per quintum poftulatum.conueniant ergo 
ad pundum e:& conedattir e/c/reda,per primum poftulatum.Chm igitur angulus e/a/b, 
sequus fit angulo a/b/e:aequalis eft a/e,ipfi e/b,per fextam primi.Rurfum quoniam a/d,ipfi 
d/c/eft aequalis, & d/e/vtri^ communisrbina igitur latera a/d/& d/e/trianguli a/d/e,binis 
lateribus e/d/8c d/c/trianguli e/d/c,funt aequali^,alterum alteri:&aequales comprehedunt 
angulos,nempe redos qui circa d. Bafis igitur c/'c,bafi a/e, per quartam primi eft aequalis. 
Eidem porro a/e, aequalis oftefa eft e/b:tres igitur a/e,e/b,& e/c,funt adinuicem aequales. 
Quare rurfum,ex nona huius tertij,pundu e/edru erit circuli. 

Tertia dijfe’- cuius a/b/c/eft fedio.CQubd fi ide augulus b/a/d,maior extis 
rentia. ^ d/b/a:idem refpodentcr concludetur.Dato enim rur 

fum angulo b/a/e,ipfi d/b/a,per vigefimatertiam prirni,aequas 
liccocludemus f vcluti fupraj)ex fexta primi,e/b/fore aequalem 
ipfi a/e:ac eidem a/e,ipfam e/c,per quartam ipfius primi, cons 
fequenter aequari. Et proinde pundum e,centrum erit circuli, 
cuius a/b/c/eft fedioeper nonam huius tertij. C corollarium. 

CHinc fit manifeftum,in femicirculo angulu b/a/d, fore aequas 
lem ipfi d/b/a:in fedione autem femicirculo minore,minorcm:& in maiorejmaiorem. 

Alia ty CE S T E T A L I V S modus vniuerfalis inueniendi profatum centrum,cuicunque fes 
uerjalioreiuft dioni datae indifferenter adeommodus. Aflumantur itaque in data circunferentia fiue fes 
de prohlema- dione a/b/c,tria vtcunque contingentia punda: fmtque a,b,c. Connedantur deinde a/b, 
tis oftenfio. & b/c/redae,per primum poftulatum. vtraq^ poftmodiim bifas 
riam diuidatur,per decimam primi:a/b/quidemin pundo d,& 
b/c/in pundo e.A pundis autem d/& e,in eafdem a/b/& b/c, 
perpendiculares excitentur d/f/& e/f,per vndecimam eiufdem 
primi. Chm igitur vterque angulorum b/d/f/& b/e/f/fit redus: 
reda quae ex pudo d/in pundu e/producetur,vtrun(]^ diuidet 
angulu.quae cW incidat in d/f/& e/f/redas,efEciet propterea 
interiores & in eadem parte angulos d/ e/ f/ 8c e/ d/f/ duobus 
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redis minores.Concurrent igitur d/f/& e/f/produdas,per quintum pofl:uIatum:& fefe tam 
dem interfecabunt in eodem pundo f. Et quoniam reda qusedam linea d/f, quandam res 
dam lineam a/b,bifariam & ad redos difpefcit anguIos:in ipfa igitur d/f/eft centru circu* 
li.& proinde in e/f/reda,erit eiufde circuli centrum:per corollarium prim^ huius tertij.Eft 
igitur cetrum circuli, cuius fcdio eft a/b/c/in pundo f,vtri<]p & d/f/& e/f/communi.Data 
igitur circuli fedione a/b/c/defcribitur circulus cuius eft fedioiQuod oportuit oftcndifle.. 

ti-yj PgoOtois 

E n ‘Tcr? wkhoiQ odf i(rca yavfouI tti icrcoy IccvTi 'raT? 

io^rt *J 0 i 7 g' 7 r^i(pt§Qoaf Qffi fiiQHkijcit. 

. Theorem 25, Propfttio z6. 

N aqualibus circulis aequales anguli, in sequalibus circun^ 
ferentijs fubtenduntur; etfi ad centra, etfi ad circunfcrentias 
dedudi fuerint. 

ORONTIVS. CSint bini circuli a/b/c/d/& e/E^g/hjinuice aequales: in quibus aequas 
les deducantur anguli,ad eorum quidem centra k,l,anguli b/k/d, & f/l/h:ad circunferens 
tias autem,b/a/d/& f/e/h.Dico quod b/c/d/circunferentia,aequalis eft f/g/h/circunferens 
tiae. Connedantur enim in primis b/d/& f/h/redae,per primum poftulatum. Et quoniam 
per hypothefin circuli a/b/c/d/& c/f/g/h,funt inuiccm aequalesrquae igitur ex eorUm cens 
^ ^ tris prodeunt redae lineae, funt aes 

quales adinuicem, per primam hus 
ius tertij diffinitionem.Duae igitur 
b/k/& k/d/trianguli b/k/d,duabus 
f/l/& 1/h/trianguli f/l/h/funt aequa 
les altera/alteri: & aequos inuicem, 
qui ad k/& I/comprehendunt angu 
Jos.Bafis itac^ b/d,bafi f/h,per quar 
tam primi eft aequalis.Rurfum quos 
niam angulus qui ad a / aequus eft 
angulo qui ad e , fimilis eft fedia 
b/a/d,fedioni f/e/h,per decimam huius tertij diftinitionem:&fuper aequalibus redis cons 
fiftunt b/d/& f/h.Aequalis eftigitur fedio b/a/d,ipfi f/e/hrfiiper aequalibus enim redis lis 
neis fimiles circulorum fediones conftitutae,fibi inuicem flint aequales,per vigefimamquar 
tam huius tertij.Atqui totus a/b/c/d/circulus,toti e/f/g/h/ circulo eft aequalis, fi ab aequas 
libus autem circulis,acquales auferantur circunferentiaezquae relinquentur aequales erut,p^r 
tertiam communem fententiam. Aequalis eft igitur circunferentia b/c/d, ipfi f/g/h. In aes 
qualibus ergo circulis:&c.vt in theoremate.Quod demonftrandum fuerat. 

Qia^H/JLOi Kc/l, Pg60£OT$ 

E n 'reT? hciQ i'ir\ (V&p 7 r^^i(p£^^ 5 p JhiQwqou Gorl^s^ocvn ^9 

'TbTj K<JV‘Tf 0Jgj£0d/T£ 'bCj? 'WF?'7T^j«})£g0Cl«? Soi J&£§HKqQa. 

Theorema 24, Vro^ojttio 27. 

27 N aequalibus circulis, anguli qui fuper sequales circunferens 

tias deducuntur, fibi inuicem funt sequales: & fi ad centra, 

& fi ad circuhferentias fuerint dedudi. 

ORONTIV S. CHaec eft conuerfa praecedentis . Sint ergo in circulis conmrpifr^ 
aequalibus a/b/c/&: d/e/f,fuper aequalibus circunferentijs b/c/& e/f,anguli b/g/c/& e/h/f, cedentis 
ad eorum centra g,h:ad circunferentias autem,b/a/c/& e/d/f. Aio quod angulus qui ad g, 
aequus eft angulo qui ad h:necnon qui ad a, aequalis ei qui ad d.In primis enim,fi angulus 
b/g/c,angulo e/h/f/non fuerit aequalisralter eorum erit maior . Efto maiorCfi poflibile fiO 
b/g/c:&: ad datam redam lineam g/c, ad datdmque in ea pundum g,dato angulo redilis 
neo e/h/ f, aequalis angulus redilmeus conftituatur k/g/c , per vigdfimamtertiam primi. 

Maior erit itaque angulus b/g/c, ipfbjk/g/c/angulo : incidetque propterea reda g/k , ins 
ter b/g/ 3 c g/c / redas, & proinde fecabit circunferentiam k/c/ ipfa b / c / minorem, At 
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quoniam in circulis aqualibus ?qua^ 
les anguli, in jequalibus circunfc* 
rentijs fubtenduntur , per antece^ 
dentem vigefimamfextam propo^ 
fitioncm: squalis erit circunferen^ 
tia k/c , ipfi e/f. Eidem porro cir^ 
cunferentis c/fj^<inalis eft per hys 
pothefin circunferentia b / c . 6c 
b/c/igitur circunferentia , ipfi k/c, 
per primam communem fentenc 
tiam erit squalis : maior videlicet • 

minori,totumve fus parti. quod per nonam communem fententiam eft impofllbile . Non 
eft igitur angulus b/g/c,maior ipfb e/h/f;finiiliter oftendemus,qubd neque minor.Eft igis 
tur squalis.Et quoniam per vigefimam huius tertij,angulus b/a/c,dimidius eft eius qui ad 
centrum gmecnon & e/d/f/angulus,illius qui ad cetrum h/dimidius.qus aute eiufdem vel 
squalium fiint dimidium,squalia fiint adinuicem: per leptimam communem fententiam. 

Et angulus igitur b/a/c,angulo e/d/f/eft squalis.In squalibus ergo circulis,anguli quifu« 
per squales circunferentias:& qus fequuntur reliqua.Quod erat oftendendum. 

QiCipNjj,x ice, F^odioig kh, 

N 'TOi? icroj 5 ici;icAoi$ ocx. iffoct ivQeixtfiQis 'TT^t^ipaoicj' oc(poci§y<nt'T{w jLtQ^ovctjTi? 
iAccTlovi. 

Theorema zf, Propojitio 28. 

N aqualibus circulis sequales redse lineae, aquales circunfe# 28 
rentias auferunt:maiorem maiori,minorem aurem minori. 

O R O N TIV S.CSint bini circuli a/b/c/d/& e/f/g/h/inuicem squaleSjquo? 
rum centra k,l:in ipfis vero squalibus circulis,squales fint redts lines b/d,& 
f/h, auferentes circunferentias b/a/ d/quidem &r f/e/h/maiores, minores autem b/c/d/& 
f/g/h. Aio quod circunferentia b/a/d, circunferentis f/ e/h/eft squalis; necnon & b/c/d 
ipfi f/g/h. Connedantur enim b/k/& k/d, atque f/l/Sc l/h/rears, per primum poftulatum! 
Chm igitur ex hypothefi , circuli * 

a/b/c/d/ 8c e/f/g/h/ fint squales: dc 
squales quocj adinuicem erunt qus 
ex eorum centris deducentur lines 
redsjper primam huius terti; diifis 
nitionem . Dus itaque b/k/& k/d/ 
trianguli b/k/d,binis f/l/&l/h/triai 
guli f/l/h,fiint squales altera alteri: 
bafis quocj b/c,bafi f/hjp hypothe* 
fin squalis. Angulus igitur b/ k/d, 
angulo f/l/h, per oclauam primi eft 
squalis. In squalibus porro circulis squales anguli,&ad cetra dedudi,in squalibus circu? 
ferentijs fubtenduntunper vigefimamfextam huius tertij,. Etb/c/d/igitur circunferentia, 
ipfi f/g/h/circuferentis eft squalis. Atqui totus a/b/c/d/circulus,toti e/f/g/h / circulo per 
hypothefin squatur;&: fi ab squalibus circulis squales auferantur circunferentis,qus res 
linquentur squales erunt,per tertiam communem fententiam.Reliqua igitur circunferens 
tia b/a/d, reliqus f / e / h / eft squalis. Igitur in circulis squalibus squales reds lines, 
xquales circunferentias auferunt:maiorem maiori,minorem autem minori. Quod demon# 
ftrare fuerat operspretium. 

E Oiiipfifxx Ks, Ppohaig k9, 

N Voti? ru/cAoij 

Theorema z 6 , Profofttio z^. 

IN aequalibus circulis:fub aqualibus circunferenti/s,cBquaIcs re 
jdae lineje fubtenduntur. 

[o R o N T I V S.CHsc efteonueria proxime antecedentis propofitionis. 
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Sint igitur rurfum aquales circuli a/b/c/cI/& e/ f / g / h ^ quorum centra k , I; fintque in 
eiCiem circulis,b/c/ci/&f/g/h/circunferentif inuicem aquales.Dico quod connexa b/d/8c 
f/h/re(5ta linea,?quales fiint adinuicem.Producantur enim cx centro k,rcd:a linea b/k/& 

& k/d:necnon ex centro l,re6ta linea f/l/Sc 1/h , per primum poftulatum. Et quoniam ex 
hypothefi circunferentia b/c/d,aqualis eft cireunferentia f/g/h:aqualis eft propterea ana 
gulus b/k/d/angulo f/l/h;,per vigefimamfeptimam huius tertij. Rurfum quoniam dati cir* 

culi per hypothcfin fiint inuicem 
~ aquales : & qua ex eorum centris 

igitur k/&l,per primam huius difs 
finitionem fiint aquales. Aequales 
itaque inuicem funt b/k, k/d,f/l,& 

1/h. Triangula ergo h/k/d/Sc f/l/h, 
habent duo latera duobus lateribus 
aqualia alterum alreri:& contentos 
liib aquis lateribus angulos inuia 
cem aquales,Bafis igitur b/d , bafi 
f/h, per quartam primi eft aqualis. 

In aqualibus ergo circulis,fiib aqualibus circunfercntijs, aquales re<fta linea fubtenduns 
tur.C^od oportuit demonftraffe. 

T P^deAHjLtfl! FgdOeoii A. 

Prohlema 4, Propojitio 30. 

Atam circunferentiam bifariam difcindere. 

,0 R O N T IV S.CEfto data circunferentia a/b / c ; quam oporteat bifariam 
difcindere.Connedlatur ergo redta linea a/c,per primum poftUlatum: qua bifa« 
jriam fecetur in punfto d,per decimam primi.Etper vndecimam eiufdem primi, 
a dato puntfto d,data red:a linea a/c,ad angulos reftos excitetur d/biconedtantdrqg a/b/ 

& b/c / linea reita, per primum poftulatum. Chm igitur a/d/ 
ipfi d/c/fit aqualis, 8c d/b/vtriq^ communis: bina itaque latera 
a/d/& d/b/trianguli a/d/b , duobus lateribus b/d/Sc d/c/trian« 
guli b/d/c/fiint aqualia alterum alteri: & aquos inuicem coms 
prehendunt angulos , nempe redtos. Bafis igitur/a/b,bafi b/c, 
per quartam primi eft aqualis. Aequales porro linea in eodem 
circuIo,aquales circunferentias auferunt, maiorem maiori,mia 
norem autem minori,per vigefimamodauam huius tertij. Ae» 
qualis eft ergo a/b/circunferentia , ipfi b/c. Data itaque circunferentia a/b / c , bifariam 
difeinditur in punfto b.Quod facere oportebat. 

PgdGtois 

E n jtOicA<a,H H^iicuicTvio ><Mvi'«,dgGH av jidlm o^Gh?:» 

TS iActTlovoj 'ry.Hjx^of iJkip dgGgs, • 

Theorema zy, Froj^ojttio 31. 

31 N circulo, angulus qui in femicirculo eft , redus eftrqui au^ 

S H' tem in maiori fcgmento,minor redorqui vero in minori 
IS ® mento,maior eft redo. Et infuper angulus maioris fegmenti, 

“ redo quidem maior eft: minoris autem legmenti angulus, 
minor eft redo. 

o R o N TI V S.CSit datus circulus a/b/c/d:cuius centrum e, dimetiens vero a/d;dei^ 
criptus autem in femicirculo augulus,fit a/b''d.&: fiifcipiarur in b/d/circunferentia contin» 
gens aliquod pund:um,fitque illud c;^ pdr primum poftulatum, conne£tantur refftse line.^ 
e/b,b/c,& c/d.Dico primum ,qu6d angulus a/b/d/reftus cft.Extendatur enim,per fecun« Prima theore- 
dum poftulatum , a/b/redta in dire(ftum, verfus f , [Cvim igitur sequalis fit a/e,ipfi e/b,per matis ^ars* 
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circuli diffinitionem: sequus erit angulus e / a / b , ipfi angulo 
) a/b/e,per quintam primi.Et proinde sequalis eft angulus e/b/d, 
ipfi angulo b/d/e: 2 equalis fiquidem eft e/b/re<fta ipfi c/ d , per 
eandem circuli diffinitionem . Totus itaque angulus a/b/d,bi*> 
nis angulis b/a/d/&: a/d/b/ eftsequalis . Eifdem porrb angulis 
b/a/d/& a/d/b , a;quus eft exterior angulus d/b/f, per trigefie 
mam fecundam primi. Duo itaque anguli a/b/d/& d/b/f, eifi 
dem angulis b/a/d/6c a/d/b/funt aequales:igitur & iequales ad* 
inuicem , per primam communem fententiam . Refta igitur 
b/d/ incidens fuper a/f , efficit vtrobique angulos adinuicem 
a;quales:ergo re6tos , per decimam ipfius primi diffinitionem» 
Reftus eft igitur angulus a/b/d in dato confiftens femicirculo. 

CDico infuper quod angulus qui ad a / exiftens in maiori feg« 
mento b/a/d , re£to minor eft . Trianguli fiquidem a/b/d/tres anguli, binis redis pertri? 
gefimamfecundam primi fiint aequales . Redus eft autem qui ad / b C veluti nunc oftendi* 
musj)reliqui igitur qui ad a, 6c qui ad d , vni redo flint aequales : & proinde vterque redo 
minor. CAio confequenter,qu6d & angulus qui ad c/in fegmento b/c/d/ femicirculo mis 
nori,maior eft redo . Nam a/b/c/d/quadrilaterum eft, & in dato confiftens circulo. In cirs 
culis porro quadrilaterorum exiftentium, anguli qui ex oppofito duobus redis funt aequas 
les,per vigeWamfecundam huius rertij. Qui igitur ad a/& c/exiftunt anguli,binis redis 
fimt aequales . Angulus porrb qui ad a , redo minor oftenfus eft:igitur qui ad c, hoc eft 
fub b/c/d/continerur angulus,redo maior eft. CDico tandem, qu6d angulus maioris feg# 
menti b/a/d,vtpote a/b/c/d,fub a/b/reda,& circunferentia b/c/d / comprehenfus , maior 
eft redo . Minoris autem fegmenti angulus,veluti c/b/d, fub eadem b/c/d/circunferentia 
& reda b/d/ comprehenfus , redo minor eft . Anguli enim redilinei a/b/d/& d/b/f/redi 
funt:cadftque b/d/reda intra datum circulum,per fecundam huius tertij.Eadem itaque re« 
da b/d, diuidit ipflim angulum fub a/b/reda, & b/c/d/circunferentia comprehenfum: & 
proinde redus angulus a/b/ d , eiufdem dftgiili fub a/b/reda $C circuferentia b/c/d/com» 
prehenfi fit pars . Omne porro totum,eft fua parte maius, per nonam communem fentens 
tiam.Datus igitur fegmenti maioris angulus,fub a/b/reda, & b/c/d / circunferentia cons 
tcntus,redo maior eft.CRurfiim,quoniam reda b/d,cadit intra datum circuium,& h/f/exf 
tratdiuidit itaque circunferentia b/c/d,ipfum angulum redum d/b/f.Et proinde datus an« 
gulusfiib b/d/reda/& eadem circunferentia b/c/d/comprehenfus,pars eft ipfius anguli res 
di d/b/f.Omnis autem pars minor eft toto , per ipfius non^e communis fententise conuers 
fionem. Angulus igitur fegmenti minoris , fub d/b/reda & b/c/d/circunferentia compres 
henfus,minor eft redo . In circulo itaque angulus qui iu femicirculo eft:& quje fequuntur 
reliqua.Quod oportebat oftendere. iLcoroUarium primum. 

CEx hac,& decimafexta huius tertij propofitione fit manifeftum, qu6d tametfi in mixtis 
angulis , fub reda linea & circuli circunferentia comprehenfis , detur minor atque maior 
redotnunquam tamen dabitur sequalis. ^.corollariumfecundum. 

eSequitur etiam ex huiufce propofitionis demonftratione, quod in triangulis angulus qui 
reliquis duobus 2equatur,redus eft. CEt quando vtrobique confiftentes anguli,eifdem ans 
gulis fuerint jeqiialesrvterque arqualium angulorum redus erit. 

QiapHiioc ut)) rpoQiffif 

E Ap KilxAa i<p<i'nfirodc tvOaxjCi^TTO afi? «epus 'idy jci/KAop tu0a« TiptOi Tcp 

uuKhopjKf xmiocf 71 ^ •ip iVea t<nvj[ou Ttulf ov TStf rrS kiIkAz? 

Thmma z8, Pro^ojitio jz. 

I circulum tetigerit aliqua red:a linea,a contadu autem exs 
tendatur qusedam reda linea circulum diipefccns : anguli 
quos efficit ad tangentem, aequales liint eis,qui alterni in cirs: 
culi fegmentis confiftunt,angulis. 

O R O N T IV S.CEfto enim circulus a/b/c/d,quem tangat reda linea e/f/in pundo d: 
a contadu autem d , extendatur reda qusedam linea d / b , dipefeens datum circulum 
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a/b/c/d . Aio quod angulus b/d / e , aqualis eft angulo qui in fegmento b/a/d:& angulus 
b/d/f,ei qui in fegmento b/c/d/itidem iequalis.In primis enim,aut b/d/reda fuper redam 
e/f/ad redos incidet angulosraut non.Si ad redos inciderit angulos: ea tranfibit per cen< 
trum,efHcietxirque dimetiens ipfius a/b/c/d/circuli,per decimamnonam huius tertij. Qui 
autem in vtroque femicirculo confiftet angulus,redus erit,per antecedentem trigefimam* 

primam ipfius tertij. hinc per quartum poftulatum,vterque re« 
dus qui circa d,vtrique redo in alternis femicirculis conftitus 
to erit aequalis . CSed efto b/ d/ minime perpendicularis fiiper 
e/f:& per vndecimamprimi,a dato pundo d,datae red^e lineae 
c/f,perpendicularis excitetur a/d. Sumatur pr^terea in b/d/cir^ 
cunferentia pundum aliquod , fiftque illud c : Sc per primum 
pofl:ulatum,connedantur redae a/b,b/c,atque c/d.Chm igitur 
ex hypothefi,reda linea e/f,tangat ipfum a/b/c/d/circulum,a 
contadu autem d,ipfi tangenti e/f/ad redos angulos excitata 
efl: a/d:tranfit igitur a/d/reda per centrum , fitque dimetiens 
ipfius a/b/c/d/circuli, per decimamnonam huius tertij.Trian« 
guli igitur a/b/d,angulus qui ad b/in ipfo exiftens femicirculo , per antecedentem trigefis» 
mamprimam huius tertij, redus eftrreliqui itaque anguli a/d/b/& b/a/d,vni redo,per tvu 
gcfimamfecundam primi,funt aquales. Angulus porro a / d / e , redus eft:: qui igitur fub 
a/d/b/& b/a/d/continentur anguli, ipfi angulo a/d/e/funt squales . vtrique autem squa« 
lium,communis eft a/d/b:reliquus igitur b/d/e,reIiquo b/a/dfqui alternus in b/a/d/fegme^ 
to confiftit^ angulo, per tertiam communem fententiam eft squalis . Rurium quoniam 
anguli b/d/e/& b/d/f,duobus redis,per dicimamtertiam primi, iunt squalesreifdem quo« 
que duobus redis,squales funt qui in a/b/c/d/quadrilatero , ex oppofito confiftunt angus 
lib/a/d/&b/c/d,pervigefimamfecundam huius tertij. Et anguli igitur b/a/d/&: b/c/d,ip« 
fis angulis b/d/e/S: b/d/f,funt perprimam communem fententiam squales: quorum alter, 
vtpote b/a/d, alteri b/d/e/squalisprsofteniiis eft . Reliquus igitur angulus b/d/f,reliquo 
& alterno b/c/d, per tertiam communem fententiam cosquatur. Si circulum igitur teti« 
gerit aliqua reda linea:&c.vt in theoremate. Quod receperamus oftendendum. 

F^o0£O7$ 

E p) 'Ty? ^o9&<rHg iuSsoio* TjuSjua AoeaCH ycavic}: eu0u^ 

Vroblma y, Vroi^ojttio 53. 

Vper data red:a linea^dcfcribere {ed:ionem circuli^capientem 
angulum asqualem dato angulo redilineo. \\ 


duado 
fcesj orthoga- 
nalis eji M ta 
gentem. 


Quando ex* 
tenfa , non eJl 
crthogonalis 
cum tangente 
circulum. 



O R O N T I y S.CSit data reda linea a/b,datus porrb angulus redilin^us 
qui ad c-Site^ receptu deferibere fuper a/b/circuli fedione,qus capiat angulu 
ipfi dato angulo c/squalem.Datus itaque angulus, aut erit redus,aut acutus,vel obtufus. Quando da* 

Efto primhm redus,vt in prima figura. Secetur ergo ipfa a/b/re# tus angulus 
da linea bifariam, per decimam primi, in pundo d:& centro re^us eji,, 
d,interuallo autem d/a,vel d/b, circulus deferibatur a/e/b,per 
tertium poftulatum. Sumatur deinde contingens aliquod pun* 
dum in alterutro femicirculo , fitque illud e : & coniungantur 
a/e/& e/b/lines reds , per primum poftulatum. Et quoniam 
femicirculus eft a/e/b:angulus igitur qui ad e, per trigefimam< 
primam huius tertij redus eft, & ipfi propterea angulo c, per 
quartum poftulatum aqualis.Deferiptus eft itaque fuper a/b/res 
da,femicirculus a/e/b,fufcipiens angulum qui ad e,dato angu# 



h 


Io c/squalem.CSit autem ipfe datus angulus c/acutus,velut in 
fecunda figurs deferiptione. Ad datam itaque redam lineam a / b , datdmque in ea pun# 
dum a,dato angulo redilineo c:squalis angulus redilineus conftituatur b/a/d,per vigefi^ 
mamtertiam primi. Erit igitur angulus b/a/d/acutus:&proinde a/b , fuper ipfam a/d/non 
eft perpendicularis. Excitetur ergo per vndecimam primi, a dato pundo a/datsreds Ib 
nes a/d , perpendicularis a/e: diuidatiirque ipfa a/b/reda bifariam in pundo f, per decis 
mam ipfius primi. 5c per vndecimam eiufdem primi, a dato pundo f, ipfi a/ b / reds 

G.j. 


cum dat^ an* 
gulus eji acu* 
tus 

Vartiumfigu* 
Y<£ prapara* 
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line? ad angulos red:os excitetur f/g.Conuenient itaque a/e/6c 
f/g,per quintum poftulatumrinteriores enim Sc in eadem parte 
anguli a/f/g/& g/a/f,binis redis liintminores.coueniant igitur 
ad pundu g:& connedatur b/g/reda,pcr primum poftulatum. 
Cum igitur a/f/ipfi f/b/fit ajqualis,& vtriq^ communis f/g:duze 
igitur a/f/& f/g/trianguli a / f / g , duabus g/f/& f/b/trianguli 
g/f/b/unt squales altera alteri. 8c squos inuicem capiunt an« 
gulosmempe redos, qui circa f. Bafis igitur a/g , bafi g/b,per 
quartam primi eft squalis . Centro itaque g, interuallo autem 
g/a/vel g/bjcirculus defcribatur a/e/b,per tertium poftulatum. 
tranfibit ergo circulus a/e/b,per ipfius a/b/limites.Extenfaigi# 
tur a/e/reda, per fecundum poftulatum^in circunferentiam ip# 
fius circulixonnedatur reda b/e , per primum poftulatum. Et 
quoniam a/d/ reda, ab a/pundo ipfius a/ e/ dimetientis extremitate, ad redos eft angus 
los:tangit igitur a/d/ipfiim a/e/b/circulil, per corollarium decimsfexts huius tertij.Rur< 
fum,quoniam reda qusdam linea a/d,tangit ipftim a/e/b/circulum,a contadu aute exten? 
fa eft reda qusdam linea a/b/circulum dilpeicensrangulus igitur qui ad e/confiftens in ah 
terno fegmento a/e/b,angulo b/a/d/quem facit extenfa a/b/cum tangente a/d, per triges 
fimamfecundam huius tertij eft squalis.Eidem porro b/a/d, squus eft angulus c,per con# 
ftrudionem. Angulus igitur qui ad e, dato angulo c , p?r primam communem fententiam 
eft squalis. Super data itaque reda linea a/b,defcriptum eft circuli Tegmentum a/e/b, fuf 
cipiens angulum qui ad e,dato angulo c/squalcm. CQuod fi datus augulus c/fuerk obtu^ 
fus:haud difllmili via,propofitionis intentum perficietur.Dato enim rurfiim angulo b/a/d, 
ipfi angulo c/squali, per vigefimamtertiam primi: & a/b/reda diuifa bifariam in pundo 
f/per decimam,excirataque perpendiculari f/g/per vndecimam eiufdem primicconuenient 
rurfum a/e/& f/g/in redum extefs,per quintum poftulatufanguli enima/f/g/&g/a/f/funt 

minores duobus redis^conueniant ergo ad pundum g.& 
fumpto pundo h, prout in a/b/cfrcunferentia contigerit: 
connedantur a/h,h/ b , & b/g/lines reds, per primum 
poftulatum. Ciim igitur a/f/fit squalis f/b ,, 8c f/g/vtri# 
que communis:duo latera a/f/& f/g/rrianguli a/f/g,duos 
bus lateribus g/f/&: f/b/trianguli g/f/b,funt squalia alte^ 
rum alteri: & squales inuicem continent angulos,vtpote 
redos qui crca pundum f. Bafis igitur a/g, bafi g/b,per 
quartam primi eft squalis.Centro itaque g,interuallo au« 
tem g/a/vel g/b,defcribatur a/e/b/circulus , per tertium 
poftulatum.tranfibit ergo circulus ipfe, per limites dats 
reds lines a/b.Hinc rurfum,quoniam reda a/d/ab extremitate dimetientis a/e/ad redos 
excitata eft angulos:tangit igitur a/d/ipfum a/e/b/circulum , per corollarium decimsfexs 
ts huius tertij.Item quoniam a/d/reda tangit a/e/b/circulum , a contadu autem extenfa 
eft a/b/reda,circulum dilpefcens;angulus igitur qui ad h/confiftehs in alterno circuli fegs 
mento a/h/b, angulo b/a/d/fub contingente d/a/& extenfa a/b/comprehenfo, per trigefi* 
mamfecundam huius tertij eft squalis . Eidem quoque angulo b/a/d , squus eft per con* 
ftrudionem angulus qui ad c. Qui igitur ad c/dc h/punda confiftunt anguli, per primam 
communem fententiam , fiint inuicem squales. Itaque fiiper data reda linea a/b,defcri« 
bitur fedio circuli a/h/b/ capiens angulum qui ad h / squalem dato angulo redilineo qui 
ad c.Quod facere oportebat. 





Sj pgoGioi? ao‘. 

Fo tS (PoGovTejxuKASpTjWBjLKJi «tptTvap d^oS&cTH 'yavfoi tuGu^a^juo. 

Vrohlma 6, Proj^ofitio 34. 

Dato circulo,(egmentum abfcindere,capiens angulum ^qua^ 
,lem dato angulo redilineo. 

O R O N T I y S.CSit datus circulus a/b/c: a quo oporteat Tegmentum abh 
cindere,capiens angulum squalem dato angulo oui ad d.A dato -- 
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e,ducatur reda linea e/f/contingens ipfum a/b/c/ circulum in 
pundo b^per decimamfeptimam huius terti;. & ad datam re? 
dam lineam b/ f, datdmque in ea pundum b, dato angulo re? 
dilineo qui ad d^aequalis angulus redilineus coftituatur c/b/f, 
per vigefimamtertiam primi. & per primum poftulatum, con? 
iungantur a/b/ & a/c/lineae redae comprehendentes angulum 
qui ad a. Chm igitur reda quaedam linea'b/ f/ tangat circulum 
a/ b/ c, & a contadu b/ alia quaedam linea reda b/ c/ extenfa 
cft,circulum difpefcens: angulus igitur qui ad a/exiftens in al? 
terno fegmento b/a/c,aequus cft ipfi angulo c/b/f,quem efficit 
reda b/c/cum tangente b/f,pcr trigefimamfecunda huius ter? 
ti|. Eidem porro c/b/f/angulo , aequus eft per conftrudionem 
angulus d. Eft igitur fub b/a/c/contentus angulus, aequalis ipfi 
angulo d, per primam communem fententiam. A dato itaque 
circulo a/b/c, fegmentum abicinditur b/a/c, capiens angulum qui ad a/aequalem dato an? 

gulo re dilineo d. Quod Oportuit feciffe. 

E Ap ov ittKAa d^vo IvBSoee Ttjuvaoip «^HA«cr j m' 75$ jUia$ TjxHfxdc'^ 

Theorema 29 Pro^ojitio jy. 

I in circulo duse rectae lineas (e adinuicem fecuerintrredangu^ 
Ium comprehefum fub (edionibuS vnius, asquum cft ei quod 
fub legmentis alterius comprehenditur redangulo. 

O R O N T IV S.CIn dato enim circulo a/b/c/d, binae redae lineae a/c/& b/d, feinuicem 
fecent in pundo e. Aio qubd redangulu comprehenfum fub a/e/&: e/c,aequum efteompre 
henfo ftib b/e/& c/d/redangulo.In primis itaque/vel vtraque linearu tranfit per centrum 

circuli,vel vna tanthm, aut neutra. Tranfeat primiim vtraque 
per centrum e, vt in prima figura. Erunt igitur, per decimam? 
quintam diffinitionem primi,a/e,e/c,b/e,St e/d/inuicem aequa? 
lesmempe eiufdem ciratli femidiametri.Quod igitur fiib a/e/in 
e/c/fit redangulum,aequum eft ei,qtiodfub b/e/& e/d/contine 
tur redangulo,per corollarium quadragefimaefextg primi libri: 
funt enim ambo redangula quadrata , & fub aequalibus redis 
comprehenfa. CSed iam altera tantumodo linearu,vtpote a/c. 
tranfeat per centrum, quod fit f: fecetque reliquam b/d/in eb? 
dem pundo e.Secabit igitur a/c/ipfam b/d/in duo «qualia,vel in duo non aequalia. Secet 
primhm bifariam;St ad redos igitur eam fecabit angulos,per tertiam huius tertij. Conne? 
datur ergo reda b/f,per primum poftulatum. Rcdangulum erit itaque triangulum b/c/f. 
Et quoniam reda a/c/fecatur in aequalia in pundo f,& in non «qualia in pundo e:quod igi 
tur fub a/e/& e/c/continetur redangulum,Yna cum quadrato quod ex e/f,«quu eft ei/ per 

quintam fecudi,quod ab f/c/fit quadrato.Ei porro quod ab f/c/ 
fit quadrato,«quum eft id quod ex b/f,per corollarium quadra 
gefim«fext« primi;«qualis fiquidem eft b/f,ipfi f/c. Compre? 
henfum igitur fub a/e/& e/c/redangulum, vna cum quadrato 
quod ex e/f:«quum eft quadrato quod fit ex b/f. Quadrato au? 
tem quod fit ex b/f,«qualia fimt per quadragefimamfeptimam 
primi,qu« ex b/e/& e/f/deferibuntur quadrata. Comprehefum 
itaque fub a/e/& e/c/redangulum,vna cum quadtato quod fit 
exc/f:«quum eft quadratis qu« fiunt ex b/e/& e/f. Ablato igi? 
tur communi quadrato quod ex e,f:reliquum fub a/e/& e/c/c6 
prehenfum redangulum; «quum erit, per tertiam communem 
fententiam,reliquo quod ex b/e/deferibitur quadrato, ^od autem ex b e/fit quadratum, 
idem eft quod fub b/e/& e/d/ comprehenfum reftangulum: eft enim per hy^pothefm b/e/ 

ipfi e/d/«qualis.Comprehenfum igitur fub a/e/Sc e/c/re(ft:angulum,«quum eft reftangulo, 

^ ----- 




DemoMjhdtw 

pohlmaiis. 


Vrimd linearu 
P/e inuice /e- 
cantium di- 
fpfttio. 


Secuid lineae 
rum fupradU 
darum difpo* 
ftio. 










GEOMET. ELEMENT. 


i-aruniem lu 
nearmn difj^o 
fitio tertia. 


Quarta pra- 
didaru linea-' 
ru difpofttio. 


quod fub b/e/&: e/d/continetur.CQu6d fi a/c/per f/centru eduda,ipfam b/d/non dudam 
per centrum fecuerit inaequaliter 8c ad angulos impares: idem non minus facile concludes 
tur.Diuidatur enim b/d/re6Va bifariam in pundo g,per decima primi:& conedantur f/g/ 
atque f/d,per primum poftuIatum.Ciim igitur f/g/per centrum eduda,ipfam b/d/non dus 
dam per centrum bifariam diuidat:&: ad redos quoque eam, diipelcet an gulo supertertiam 
huius tertij.Redus erit igitur vterque angulorum qui circa g: & proinde triangula f/g/d/ 
Sc f/g/e/redangula.Er quoniam reda a/c/bifariam fecatur in pundo f,&innoniequaliain 
pundo ecquod igitur fub a/e/&: e/c/continetur redangulum, vna cum quadrato quod ex 

e/f,jequum eft ei quod exf/c/deferibitur quadrato^per quintam 
fecundi.Quadrato autem quod ex f/c^aequum eft id quod fit ex 
f/d: 2 equalis fiquidem eft f/c/ipfi f/d , per decimam quintam ip# 
fius primi diffinitionem. Quadrato rurfiim quod ex e/f,aequalia 
funt deferipta exf/g/& g/e/quadrata, per quadragefimam feps 
timam eiufdem primi. Comprehenfum igitur fob a/e/& e/c/res 
dangulum, vna cum deferiptis ex f/g/&: g/e/quadratiscaequum 
eft quadrato quod fit ex f/d.Quadrato infuper quod fit ex f/d, 
f qualia fiint qu? ex f/g/& g/d/fiunt quadrata,per eandem quas 
dragefimamfeptimam primi.Quod igitur fub a/e/& e/c/c6tines 
tur reftangulujvna cum quadraris qug ex f/g/& g/e:fquum eft 
eis,qu 2 e ex f/g/& g/d/fiunt quadratis.Subdudo igitur quod ex f/g,vtrif(]^ communi: relis 
quum fub a/e/6^ e/c/c6prchenfum redangulu,vna cu quadrato quod ex g/e,aequum eft ei 
quod ex g/d/fit quadrato.Eide rurfum quod ex g/d/fit quadrato,aequum eft comprehenfum 
fub b/e/&: e/d/rectagulum,vna cum eo quod ex eadem g/e/fit quadraro,per eandem quins 
tam fecundi; diuiditur enim b/d/ bifariam in pundo g, & in non aqualia in pundo e. Quse 
autem eide aequalia funt,ea funt aequalia adinuicem,per primam commune fententiam.Res 
dangulum itaq^ fub a/e/& e/c/comprehenfum, vna cum quadrato quod ex g/e: aequum eft 
comprehefo fub b/e/& e/d/redagulo,vna cumeode quadrato quod fit ex g/e. Ablato aus 
tem comuni quadrato quod ex g/e:reliquu fuba/e/& e/c/c6prehcnfum redagulu,reliquo 
quod fub b/e/ dc e/d/continetur redangulo,per tertiam commune fententiam eft aequale. 
CNeutra demum fupradidarum linearum per cetrum educatur ( vt in his vltimis figuris^ 
fiue vna fecet aliam per aequalia,fiue noncfitque rurfum ipfius circuli centru f. Connedas 
tur igitur e/f,reda , per primum poftulatum:& vtraque a/c/&: b/d/bifariam diuidatur,per 
decimam primi, a/c/quidem in g , & b/d/ in pundo h. & connedantur demum f/b, f/c, 
f/e,f/g,& f/hjper primu poftulatum.Diuidet ergo f/g/ipfam a/c/ad redos angulos: fimis 
liter & f/h/ipfam b/d,per tertiam huius terti; propofitionem; eruntque triangula f/g/e/Sc 
e/f/h,necnon f/g/c/&: f/b/h/redangula . Et quoniam a/c/bifariam fecatur in g, & in non 
aequalia in pundo e: comprehenfum igitur fub a/e/& e/c/redangulum, vna cum eo quod 
ex g/e/fit quadrato, 2 equum eft per quintam fecundi quadrato quod fit ex g/c. Addatur c5s 


a 




mune quadpatum,quod ex f/g/defcribitur:quod igitur fub a/e/& e/c/ continetur redarigu 
lum,vna cum quadratis quae fiunt ex f/g/& g/e,binis quadratis quae ex f/g/& g/c, per ters 
tiam communem fententiam eft aequale.Quadratis porro quae fiunt ex f/g/&: g/e,aequu eft 
quadratum quod fit ex e/f:eis item quae ex f/g/& g/c/fiut quadraris,aequum eft id quod ex 
f/c,per quadragefimamfeptima primi.Quod igitur fub a/e/&r e/c/continetur redangulum, 
vna cum quadrato quod fit ex e/f, aequum eft quadrato quod ex f/C.Ipfi autem f/c/aequas 
lis eft f/b,per circuli diffinitione:hinc per corollariu quadragefim^fextae primi deferiptum 
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ex f/b/quadratum^ aequum eft ei quod fit ex f/c . Comprehenfum igitur fiib a/e/8c e/c/res 
d:angulum,vna cum quadrato quod fit ex e/fr^quum eft quadrato quod fit ex f/b.Et pro« 
inde quod fub b/e/& e/d/continetur red:angulum,vna cum ipfo quadrato quod fit ex e/f: 
aequum eft eidem quadrato,quod fit ex f/b.Quae autem eidem aequalia, & adinuicem aequa 
lia fimtjper primam communem fententiam. Coraprehcnfiim igitur fub a/e/& e/t/re(ftan# 
gulum,vna cum quadrato quod fit ex e/f:^quatur reftangulo, quod fub b/e/& e/d/ conti» 
netur,ac ipfi quadrato quod fit ex e/f. Dempto itaque communi quadrato quod ex e/f:re» 
liquum fub a/e/& e/c/comprehenflim reitangulum, reliquo quod fub b/e/& e/d/contine» 
tur red:angulo,per tertiam communem fententiam eft aequale.In prima autem trium ante# 
cedentium figurarum, vbi a/c/bifariam fecat ipfam b/d, erit f/e/fuper eadem b/d/perpen# 
dicularis:& quadratu quod fit exf/b,ijs quae ex b/c/& e/f/fiunt quadratis ^quale.Hincfa# 
cile concludetur,quadra^m quod ex b/e,feu re<ftangulum fub b/e/& e/d/comprehenfum, 
aequum fore re<ftangulo quod fub a/e/& e/ c/ continetur. Si igitur in circulo duae red:ae li# 
neae fe adinuicem fecuerint:&Ci vt in theoremate.Quod demonftrare oportebat. 

©iogHjUo; ' P^oBeui? Af. 
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Theorema Vroj^ofitio $6. 

I extra circulum fumatur pundum aliquod, ab coque in cir¬ 
culum cadant duse redtse line2e,&: earum altera circulum difpe 
fcat,altera vero tangatiquod fub tota difpefcente,& extrinfe#: 
cus fumpta inter pundlum & curuam circunferetiam comprehenditur 
red:angulum,2equum eft ei quod fit ex tangente quadrato. 

O R O N T I V S.CDe tangente hic velim intelligas , quae inter pundum exterifis flim# 
ptum,& contadum ipfiim intercipitur.Efto igitur datus circulus a/b/c , extra quem fuma# 
tur pundum d:& a pudo d/in ipfiim circulu cadant binse redp linep d/b/& d/a/c,quarum 
d/b/tangat ipfiim circulum , d/a/c/ ver6 eundem circulum difpefcat.Aio quod redangu# 
Ium fub c/d/& d/a/comprehenfum:aequum eft quadrato,qu6d fit ex d/b.Aut enimreifta li# 

nea d/a/c/tranfit per circuli centrum, vel extra.Tranfeat primb 
per centrum, fftque illud e: 8c connedatur e/b/ reda , per pri# 
mumpoftulatum. Aequalis eft igitur a/e,ipfi e/c, per circuli dif# 
finitionem.Difcinditur itaque a/c/bifariam,in pundo e;& ilii in 
redum adijcitur a/ d. Quod igitur fub c/d/in d/a/continetur re# 
dangulum/vna cum eo quod ex a/e/fit quadratoricquum eft,per 
fextam fecudi,quadrato quod fit ex e/d.Ei porro quod ex a/e/fit 
<luadrato,3equum eft quadratum quod ex b/ e : fiint enim a/e/& 
b/e,per ipfius circuli diffinitionem, inuicem jequales . Compre# 
hcnfum igitur fub c/d/& d/a/redangulum,vna cum eo quod ex 
b/e/fit quadratorsequum eft quadrato,quod ex e/d.Quadrato rurfiim quod fit ex e/d,5qua# 
lia funt,quaj ex d/b/& b/e/vtraque fiunt quadrata,per quadragefimamfeptimam primiran# 
gulus enim qui ad b,per decimamodauam huius tertij,redus eft. Quod igitur fub c/d/&: 
d/a/continetur redangulum , vna cum eo,quod ex b/e/fit quadratoraequum eft eis,qu 2 e ex 
d/b/& b/e/fiut quadratis. Subdudo communi quadrato,quod ex b/e:reliquu quod fiib 
c/d/& d/a/continetur redagulum,aEquum eft per tertiam communem fententiam reliquo, 
quod ex tangente d/b/fit quadrato. CNon extendatur autem d/a/c/reda percentru ipfius 
ipfius circuli, quod rurfiim fit e. & diuidatur a/c/bifariam in pundo f,per decimam primi: 
connedantifr <5 per primum poftulatum e/a, e/b, e/d, & e/f. Diuidet igitur e/f/eandea/c/ 
orthogonaliter,per tertiam huius tertij:8f e/b/perpendicularis erit ad tangentem b/d, per 
decimamodauam eiufdem terti). Et quoniam a/c/bifariam diuiditur in pundo f,cui in re* 
^''‘i-quod igitur fub c/d/in d/a/continetur redangulum,vna cum eo quod 
exa/r/defcribirurquadrato:xquum eft,per fextam ipfius fecundi, quadrato quod fit ex d/f. 

G.iij. 
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Addatur commune quadratu,quod 
fit ex f/e.comprehenfum igitur flib 
c/d/ &■ d/a/re6tangulum, vna cum 
defcriptis ex a/f/ & f/e/ quadratis: 

«quum eft quadratis, qu« ex d/f/& 
f/e/defcribuntur . (^adratis porro 
qu« fiunt ex a/f/ Sc f/e , «quum eft 
quadratu quod ex a/e:eis item quse 
ex d/f/St f/e,fiut quadratis,«quum 
id quod ex ipfa d/e,per quadragefi* 
mamfeptima primi. QUod fit igitur 
,cx c/d/in d/ a, vna cum eo quod ex - 

a/e/fit quadrato:«quu eft eft quadrato quod,fit ex d^e.QuadratO rurfum quod fita/e,«quu 
eft id quod ex e/b:«qualis eft enim a/e,ipfi e/b,pdr ipfam circuli diffinitionem.Quod igi« 
tur fub c/d/& d/a/ continetur redangulum, vna cum quadrato quod fit ex e/b:«quum eft 
quadrato, quod fit ex d/e.Ipfi autem quod ex d/e/fit quadrato:«qualia fimt, per eandem 
quadragefimamfeptimam primi,defcripta ex e/b/& b/d/quadrata. Comprehenfum igitur 
ex c/d/in d/a/red:angulum,vna cum quadrato qubd ex e/b: «quum eft eis,qu« ex eadem 
e/b/& ipfa b/d/fiunt quadratis.Ablato itaque quadrato quod ex e/b/vtrique «qualium co 
munirrcliquum ex c/d/in d/a/comprehenfum re(5tangulum,reliquo quod ex tangente b/d/ 
fit quadrato , per tertiam communem fententiam eft «quale. Igitur fi extra circulum fus 
matur punftum aliquod:& qu« fequuntur reliqua.Quod oftendendum fufceperamus. 

iLcoroUariutn. 

CQuotlibet igitur redVangula, fub redfis fingulis ex eodem puncto extra circulum fiimpto 
dedudtis , atque circulum ipfum difpefcentibus , & extrinfecus fumptis inter punftum & 
curuam circunferentiam comprehenfa:funt inuicem «qualia. Nam eidem «qualia quadra? 
to,quod ex ipfa tangente defcribitur. 

Aaj F^60£cn$ 
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Theorema 51, "Proj^oJttio 37. 

I extra circulum fumatur pundum aliquod,Se ab eo pundro 37 
in circulum du^ reto lineae ceciderint,Se earum altera circum 
Ium fecet,altera verb cadat: fit autem quod fit fub tota dif: 



pefcente Se extrinfecus fumpta inter puntom Se curuam circunferen^ 
tiam,^quale ei quod fit ex cadente:cadens circulum tanget. 

O R O N T I V S.CH«c eft conuerfa pr?cedentis:3c de cadente rurfum venit intelligen? 
da,qu« inter pundrum datum extra circulum,& ipfiim contadum comprehenditur.Sit igi? 
tur rurfum extra circulum a/b/ c / , fiifceptum pundum d,a quo in eundem circulum du« 
procidant line« red« , d / b / quidem in circulum incidens,d/a/c/vero eundem circulum 
difpefcens:fit autem receptum, vt id quod fub c/d/in d/a/com? 
prehenditur redangulum,«quum fit ei quod ex cadente d/b/fit 
quadrato . Aio qubd d/b/tangit circulum a/b/c.In primis enim 
aut d/ b / circulum difpefcens tranfit per ipfius circuli centrum 
Vrima fgum ( quod rurflim fit e/ ) vel extra . Detur primum:& connedatur 
differentia^ e/b/reda,per primum poftulatum. Chm igitur a/c/bifariam diui# 
datur in pundo e, & eidem adpoiiatur in diredum a /deerit fub 
C/d/in d/a/comprehenfum redangulum,vna cum quadrato quod 
fit ex a/e,«quale quadrato quod ex e/d,per fextam fecundi. Ipfi 
porro a/e/«qualis eft e/b, per circuli diffinitionem: 8c ab «qua? 
libus redis «qualis deferibuntur quadrata,per corollarium qua? 
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dragefimsefext^e primi. Comprehenfo igitur fub c/d/in d/a/redangiiIo,vna cum eo quod 
ex e/b/fit quadrato, fquu eft quadratum quod fit ex e/d.Eidem porro fub c/d/in d/a/coma 
prehenfo redangulo: seqUu eft quadratum quod fit ex b/d,per hypothefin.Quod igitur ex 
c/d/fit quadratum:£equum eft eis quae ex d/b/& b / e / quadratis defcribuntur . Redus eft 
igitur angulus qui ad b,per vltimam primi.hinc per corollarium deciniaefextae huius tertij, 
ipfa d/b/tangit circulum in pundto b^ C Sed dil^efcat d/a/c/reda eundem circulum alibi, 
quam per centrum : vt in fecunda vel tertia figura. Sc diuidatur a/c/ bifariam ift pundo f, 
per decimam primi:& connedantur per primum poftulaturn a/e,e/b/&: e/f.Perpendiculas 
ris erit igitur e/f/fuper a/c,per tertiam huius tertijrSc a/e/f,atque e/f/d/triangula, redan# 
gula.His ita conftrudis,eritrurfum per eandem fextam fecundi,comprehenfum fub c/d/in 

d/a/redangulum , vna cum quadraro 
quod ex a/f,?quale quadrato quod fit 
ex d/f. Addatur vtrobiq^ quadratum 
quod fit ex f/e.Comprehenfum igitur 
fub c/d/&r d/a/redangulum,vna cum 
quadratis quae fiut ex a/f/& f/e:fqua# 
lia funr eis,per fecundam communem 
fentcntiam,qu 2 e ex d/f/& f/e/quadra« 
tis defcributur.Eis autem quae ex a/f/ 
& f/e/quadratis defcribunturiaequum 
eft quadratum quod fit ex e/a,per pes 
nultimam primi: Sc proinde id quod 
fit ex e/b . Eis rurfiim quae ex d/f/& f/e / quadratis defcribuntur : aequum eft per eandem 
penultimam primi,id quod fit ex e/d.Quod igitur fub c/d/in d/a/continetur redangulum, 
vna cum eo quod ex e/b / fit quadrato‘.aequum eft quadrato quod fit ex e/d . Eidem porr6 
fub c/d/in d/a/comprehenfo redangulo,3Equum eft per hypothefin , quod ex b/d/fit quas 
dratum. Quae igitur ex d/b/6<: b/e/ quadrata defcribunturzaequalia funt ei, quod ex e/d/fit 
quadrato.Et proinde angulus qui ad b/redus eft,per vltima ipfius primi:& b/d/propterea 
tangit circulum a/b / c / d, per ipfum decimaefextae huius tertij corrollarium.Quod fuerat 
oftendendum . C Poteft & haec vltima propofitio aliter in vniuerfum demonftrari, vnica 
tantummodb coalfumpta figura: in huiic qui fequitur modum . A dato puncfto d,dato cin 
culo a/b/c, contingens refta linea ducatur , per decimamfeptimam huius tertij:fitque illa 
d/e. Ipfius autem circuli centrum efto f; & per primum poftulaturn connedtantur reftae lU 
neae f/b,f/d,5c f/e. Erit igitur f/e, perpendicularis in contingente d/e, per decimamo6tas= 

uam huius tertij:& proinde angulus d/e/f/re6tus. Chm igitur 
a punfto d/cadant binae lineae reftae d/a/c/& d/e,quaru altera, 
vtpote d/a/c,circulu fecat,reliqua vero d/e/ipfiim tangit cirC^« 
lum:quod igitur ex d/e/fit quadratum,^quum eft comprehenfo 
fub c/d/& d/a/re(ftangulo,per antecederem trigefimamfextam 
propofitionem.Eidem porro quod ex c/d/in d/a/fit rediagulo, 
aequum eft per hypothefin,quod ex d/b/fit quadratu. Quae igi« 
tur ex d/b/& d/e/fiunt quadrata, funt per primam communem 
fententiam inuicem aequalia. Et proinde re^ta d/b,aequalis ipfi 
d/ e, per corollari) quadragefimxfextae primi conuerfionem. 
Aequalis rurfum eft f/ e/ ipfi f/ b, per faepius allegatam circuli 
diffinitionem. Binae igitur d/b/& b/f/ trianguli d/ b/f, duabus 
d/e/& e/f/trianguli d/e/f,funt aequales altera alteri:habentque 
eandem bafin communem d/f. Angulus itac]^ d/b/f,ipfi angulo 
d/e/f,per o^tauam primi eft aequalis . Atqui d/e/f/angulus eft redus: &c qui fub d/b/f/igis 
tur continetur angulus,re6fus eft;Eft autem f/b/femidiameter circuli,& altera igitur pars 
diametri,a cuius extremitate b,ad angulos redros excitatur b/d:tangit igitur b/d/circulum 
ipfum a/b/c, per corollarium decimaefextae huius tertij. Idem quoq^ deducetur,vbi d/a/c/ 
reda per centru ipfius tranfibit circuli. Si extra circulum igitur fumatur pundum aliquod: 
&c.vt in ipfo theoremate.Quod tandem fuerat oftendendum. 
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Oronti) FinseijDelphinatis, Rcgij 

MATHEM ATIC ARVM PROFESSORIS, 

In Quartum elementorum Euclidis,Demonftrationes. ^ 

^^EtKAElAOr STOIXEION TETAPTON. 

tlPsat iyyfcecpiSizt Kgl '7r£^i’}fce<ptSiiCL 

XHjJtoi IvdvyfotjjLjxo^ Q( iv^uyfocjxy.o^ ly}fd<pi<^mX{yiroej(,ofnxyiKdcsH 'f^iyyfx* 

<pQ/jt^2S tS 05 0 iy'}f<x<piroa. HcijfHTOU, 

CDc infcripionc ac circunfcri^tione ji^rarum,Diffinitiones 7. 

Igura redrilinea, in figura redtilinea defoibi dicitur: i 
quando vnufquifque inlcriptse figurse angulus, vnums 
\ quodque latus eius in qua defcribitur,tangit. 

! '7T^i'yf(x<pi(Qw, otwjj ImsH 'ZSjA^gcii 

tS 7[^i')fac<poj:^ii)iiiusHfy6>vm dS 'sn^oTi^iyfxqurcct oci^uroa. 

Figura autem fimiliter circa figuram defcribi dicitur: z 
quando vnumquodque latus circunlcript^, vnumquenque angulum 
eius circum quam dcfcribitur tangit. 

ORONTIVS. CHuiufcemodi figurarum infcriptiones ac circunfcrip dones, de regu« 
laribuSjhoc eft jequalia latera,& angulos inuice zequales habetibusCexcepris forfitan trian 
gulis,in quae casterae refoluuntur reftilinese figurae^Yeniunt potiffimtjm intelligendae. In* 
icribuntur praeterea, atque inuicem circunfcribuntur redilineze 
tantummodo figur 2 e,quae eiufde funt fpeciei:vtpote,triangulum 
triangulo,quadratu quadrato,petagonu pentagono:&c. Oportet 
enim tot eiTe latera circunfcriptae, quot ipfius infcript^e fiint an* 
guIi.Quanquam porro circulus non fit figura re(5tilinea: propter 
illius tamen regularitatem, poflimt & ipfse redrilineae ac aequila* 
terae figur3e,circuio inlcribi ac circulcribi,&e diuerfb. In exem* 
pium igitur primae ac fecudae diffinitionis,habes obiedu a/b/c/ 
triangulum xquilaterum,defcripra in d/e/f/trianguio:vel ipfiim 




d/e/fi'triangulum,ipfi a/b/c/triangulo refpondenter circunfcriptum. 

€E2:x;bjii« ivQvyfxfijxcy eg rukAoj) tyyfoccpi^w. 'Kiyi'roa^om^ ywiu H 

'Tou nHf tS itiJuT^a 

Figura redilinea,in circulo defcribi dicitur:quando vnufquifque angu^ 3 
Ius infcript^,circuli circunferentiam tangit. 

C!ku;cA 0 s TTiJji) ' 7 rS^i')fdiq>i^vcL T^iyiroajO^nx^ h k 6 kKS h<x^f)S ycivix^piS 71^1 

Circulus verb,circa figuram redilineam defoibi diciturrquando circum 4 
li circunferentia, vnumquenque eius, circum quam defcribitur, angus 
Ium tangit. 
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Figura circularis, ob vniformem Bc regulatam circunfereni cur figura cir 
tix a centro diftantiam , reftilineas omnes ac regulares figus cularis reUili 
rasjtum intra, tum extra facile capit: fingulos angulos inferi# neisinfcriha* 
pts, vel omnia circunfcriptze contingens latera. Quemadmo# tur c^dreu- 
dijm in praecedentium tertise & quartae diffinitionum elucida# fcrihatwr, 
tionem,oftendit defcriptum in a/b/c/d/circulo quadratumivel 
idem circulus,quadrato a/b/c/d/circunfcriptus. 

C[ KukAoc (Pi ojW)/o$ ee flTKHjua T^iyirou Q<Tixy h tS ku- 

iikis irS^Kpi^^di IftasK^ dS 05 o ^y^xcpTfoa an^iToa, 

5 Circulus autem,in %ura redilinea defcribidicitunquando circuli ci^^ 
cunferentia,vnumquodque latus eius in qua deferibitur tangit. 

4IsicHpa (AI iv^v'yfOiii^oy '237$^ o^nx^licccci ‘tw? 

*7[£piq)i^&ccxy,‘7S'7j£^i'yfa(po/JtSif)2Siq>x 

6 Figura vero redilinea, circa circulum delcribi dicitur: quando vnumsj 
quodque latus circunlcriptse,circuli circunferentiam tangit* 

In exemplum,habes circulu a/b/c/d,in quadrato e/f/g/h/de# 
feriptum : atque idem quadratum e/f/ g / h, deferiptum circa 
eundem circulum a/b/c/d.Idem refpondenter velim intelligas 
de caeteris quibufeunque regularibus figuris,in circulo,vel cir# 
ca eundem circulum,prius diffinita ratione deferiptis, 

C[Eu0«a 0? ru«Ao{j Qv<X/f^6li^m Ae^^ETcetjoaap tu 

t-ff I 7KS H 'jS tiVKhiS. 

7 Reda linea circulo congruere dicitur r quando 
eius extrema, in circuli circunferentiam cadunt. 

Quanquam hxc vltima diffinitio, tani de circuli dimetienti# 
bus,quam de ceteris re<^tis non per centrum edudtis ( quas vo# 
cans chordasJ)fit intelligendariplas tamen rectas circuli dime# 
ciente minores potilTimum reipicere videtur, quas flint videli# 
cet latera inferibendarum intra circulum redtilinearum figura# 
rum. Cuiufinodi videtur effe redta b/c:cuius extrema,fiue li# 
mites b/& c^in dati circuli a/b/c/circunferentiam cadunt. 

PgoSANjUce oc) PgdGtcng «. 
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1$ TTlp icuKAop,m (fo00(ry CuSeij:ju,H |te?ovi oWij 'iSg dSKUKAzi 

ctffxwoa. 

'Problema i, Proj^oJltio i. 

N dato circulo,datse redse linese minime maiori circuli diame^ 
tro exifl:enti:2equalem redam lineam coaptare. 

ORONTIVS. eSit datarcdVa linea a , non maior dimetiente dalS circuli 
b/c/d fnon intraret enim circulum, fi foret maior: quoniam in circulo maximus 
cft dimetiens,per decimamquintam tertij^ in quo quidem circulo oporteat ipfi datae redt« 
lineae a, aequalem redtam lineam coaptare . Producatur ergo circuli b/c/d,dimetiens c/d. 
Erit itaque a/redta linea,aut aequalis ipfi dimetienti:aut eo minor. Si aequalis;iam coaptata 
eft redta linea c/d,aequalis ipfi datae redVae line« a. Qu6d fi a/ 
redta linea, fuerit minor dimetiente c/d: fecetur a maiori c/d, 
ipfi a/minori aequalis,per tertiam primi: fitque illa c/e. Et cen# 
tro c/ interuallo autem c/e,defcribatur circulus b/e/f, per ter# 

tium poftulatum. Secabit igitur circulus b/e/f, datum b/ c/ d/ ,1 

circulum: funt enim in eodem plano , & femidiameter vnius 
pars dimetientis alterius, atque vnius circunferentia partim in# 
tra reliquum,partim vero extra.Secet igitur in pundfo b:&:per 
primum poftulatum, connedfatur redta b/c. Coaptatur itaque 
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b/c/re£ta,in dato b/c/d/circuIo;cadunt enim extrema b/&: c,in ipfius b/c/d/ circuli circum 
ferentiam.Aio quod aequalis eft ipfi a.Quoniam pundlum c/cetrum eft circuli b/e/f: aequa» 
lis eft igitur b/c/ipfi c/e,per circuli diffinitionem.Eide porrb c/e,aequalis eft a/red:a linea, 
per coftrudrionem.Duae igirur^a/inquam,& b/c,eidem c/e/funt aequales: & proinde aequa» 
les adinuicem,per primam communem fententiam.Datx igitur reftae lineae a,aequalis reda 
linea b/c/in dato circulo b/c/d/coaptatur.Quod oportebat facere. 

E P^o^T^hixoc f,, P<o0£cn? p}* 

If 'rip cPoHvtix kukAoP;^ rr^i‘y6v(^,i(TD}>6viop ‘T^i^&vop lyyfXf^ou, 

Prohlema 2, Propojttio 2. 

N dato circulo, dato triangulo, xquiangulum triangulum 2 
deferibere. 

ORONTIV S.C Efto datum triangulum a/b/c, cui oporteat deferibere 
aequiangulum triangulum, in dato circulo d/e/f. A dato igitur pundo g,dato 
circulo d/e/f:contingens reda linea ducatur g/d/h,tangens ipfum circulum d/e/f/in pun» 
do d,per decimamfeptimamtertij.Et ad datamreda lineam d/h, datiim<]^ ineapundum 

^ _ d Ti d. dato angulo redilineo qui ad b,aequalis angulus redilineus 

conftituatur f/d/h,per vigefimamtertiam primi. & per eandem, 
angulo qui ad c,aequalis angulus conftituatur ad idem pudum 
djdatse redse lineae g/d,fitque g/d/e: ipfis d/e/& d/ f, circulo 
d/e/f/coaptatis.connedatur demum e/f/reda,per primum po» 

L ftulatum. Et quoniam circulu d/e/f,tangit quaedam reda linea 
g/d/h,a c5tadu autem d,reda quaedam linea d/f/extenditur, 
circulum difpefcesrangulus igitur qui ad e,in alterno fegmento 
d/e/f,angulo f/d/h, per trigefimamfecudam tertij eft aequalis. 
Eidem porrb angulo f/d/h, datus eft aequalis angulus qui ad b:per prima igitur comunem 
fententiam,angulus qui ad b, aequus eft angulo qui ad e. Et proinde angulus qui ad f, ipfi 
angulo qui ad c/aequalis.Reliquus igitur,angulus qui ad a,reliquo qui ad d,per trigefima» 
fecundam primi eft aequalis. Aequiangulum eft itaque triangulum d/e/f,ipfi a/b/c/triangu 
lo, defcribitiirque in dato circulo d/e/f. In dato igitur circulo,dato triangulo, ^equiangu» 
Ium triangulum defcribitur.Quod fcciffe oportuit. 

n PgoSAjjjua y<) y. 

Problema 3, Profojttio 3. 

Irca datum circulum,dato triangulo,aequiangulum triangu* ? 
Ium deferibere. 

ORONTIVS. eSit datum triangulum a/b/c, datus verb circulus d/c/f, 
circa quem expediat deferibere triangulum aequiangulum ipfi a/b/c/triangulo 
dato.Producatur itaque in direftum ex vtraque parte latus b/c,in g/&h/punita, per fecun 
dum poftulatum:firque per primam tertij,ipfius circuli a/b/c/centrum k,& coneftatur d/k/ 
femidiameter,per primum poftulatum. Ad punftum deinde k, datae re<ft:ae lineae d/k, ipfi 
angulo a/b/g/aequalis angulus conftituatur d/k/e,per vigefimamtertiam primi: & per ean* 
dem,adidempun6tumk,datf rect? lineae e/k,angulus coftituatur e/k/f/ipfi angulo a/c/h/ 
aequalis . A pundiis autem d,e,f, ad reiftos vtrinque excitentur angulos d/l,d/m,e/m,e/n, 
f/n,& f/ljper vndecimamprimi:quae per decimamquarta eiuf ^ 

dem primi, in diredum conftituentur, atque per corollarium 
decimaefextae tertij, tangent ipfum circulum in punitis d,e,f, 
conueniint^ ad punita l,m,n.Connexa enim d/e/per primum 
poftulatum,diuidetvtrunque angulum reitum qui ad d,& qui 
ad e:efFicietqueproptereaad eafdem partes verfus m, interio» 
res angulos m/d/e/ & d/e/m/binis reitis minores . quare per 
quintum poftulatum, conuenient d/m/& e/m/ in punitum m. 

Et proinde e/n/& f/n,in punitu n-.at^ d/l/& f/l,ad punitum 1. 

Triangulum erit igitur 1/ m/ n: & circa datum circulum d/ e/f. 
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per fextam diffinitionem huius defcriptum. Dico, quod 8c a/b/c/trianguIo,eft aequiangu^ QJioJ triam 
Ium. Quadrilaterum enim d/m/e/k,connexa m/k,in bina triangula diuidetur:&: cuiufiibet guliml, 
trianguli tres anguli,binis red:is,per rrigefimamfecundam primi,funt squales. Et quatuor ipfi a, h,c, fit 
igitur anguli ipfius quadrilateri d/m/e/k, flmt squales quatuor redris.quorum qui ad d/Sc oequicigulum-^' 
Cjred^i funt per conftru£l:ionem:reliqui igitur qui ad m/& k/punda confifl:untanguli,duoi 
bus redtis cosquantur.Eifdem quocj duobus redlis,squales ffint per decimamtertiam pri* 
mi,a/b/g/&r a/b/c/anguli.Aequales igitur limt anguli qui ad m/& k/pu61:a,hoc efl: d/m/e/ 

& d/k/e, ipfis angulis a/b/g/& a/b/ c,per primam communem fententiam. Angulus porro 
a/b/g,angulp d/k/e,per coftrudionem eft squalis:reliquus igitur d/m/e, feu qui ad m/ans 
gulus,reliquo qui flib a/b/c,per tertiam communem fententiam eft squalis. Haud diflimi 
liter offendemus angulum qui ad n,squalem effe angulo a/c/b;atque reliquum angulu qui 
ad I,reliquo qui fub b/a/c/tande cosquari.Acquiangulum eff igitur l/m/n/triangulum,ipff 
dato triangulo a/b/c:defcribitifr <5 circa datum circulum d/e/f.Circa datum itaq^ circulum^ 
dato triangulojSquiangulum defcriptum eff triangulum.Quod faciendum fuerat. 

E F^6€AKju« d*, FgofiiOTg d*, 

I5 TO (Po0sp ko/cAo^ lyygoi^^ou» 

Vrohlema 4, Propojttio 4. 

N dato triangulo,circulum defcribere. 

O R O N T IV S.CEffo datu triangulu a/b/c, in quo oporteat circulu defcri^ 
bere. Secetur ergo bifariam,per nona primi,qui fub a/b/c/& a/c/b/cotinentur 
anguli:re£tis quidem lineis b/d/& d/c,in puftum d,per quintum poffulatum, 
tandem conuenientibus.Et ab ipfo puncto d,in re£tas a/b,b/c,& c/a, perpendiculares des 
ducantur d/e,d/f,& d/g,per duodecimam primi.qus quide perpendicularesycadent necef 
fario intra datum triangulumttametfi laterales eiufdem trianguli lines non finr infinits,vt 
eadem prsfupponit duodecima fAMs enim produ<ffis in infinitum eiufdem trianguli lates 
ribus,vfquc ad cafum perpendiculariumrtriangula conffituerentur,quorum exterior angus 
Ius non eflet maior interiore 8c ex oppofiro,contra decimamfextam ipfius primi .) His ita 
prsparatis, aio primum, d/e,d/f, & d/g, fore inuicem squales. Triangula enim b/e/d/6c 
d/f/b,habent duos angulos duobus angulis squales: vtpote, e/b/d/ipfi d/b/f/per conffru« 
ftionem,&xectum qui ad c,re<ffo qui ad f,per quartum poffulatu.habentinfupcr vnum las 

tus,vni lateri f qualc:c6mune fcilicet b/d, quod fub vno squas 
lium fubtenditurangulorum.Reliqua itaque latera,reliquis las 
teribus habebunt squalia alterum alteri,per vigefimamfextam 
primi. Aequalis eff igitur d / e , ipfi d / f . & proinde d/g,ipfi 
d/f/itidem squalis.Hinc per primam communem fententiam, 
d/e/atq^ d/g, inuicem squales erunt. Tres igitur d/e,d/f,at (5 
d/g,squales funt adinuicem.Centro igitur d,interuallo autem 
d/e,aut d/f,aut d/g,circulus deferibatur e/f/g,per tertium pos 
ffuIatum.Tranfibit ergo circulus ipfe,per eadem pun6ta e,f,g: 
tangentque propterea eundem circulum e/f/g,ipfa a/b,b/c,& c/a,dati a/b/c/ trianguli las 
tera,per decimsfexts terti) corollariumrexcitantur enim ad re<ffos angulos,ab ipforum di 
metientium d/e,d/f,& d/g,extremitatibus.Circulus autem in figurareitilinea deferibi dis 
citurrquando circuli circunferentia,vnumquodque latus eius in qua defcribitur tangit,per 
quinta huius quarti diffinitionem. In dato ita <5 a/b/c,circulus deferibitur e/f/g, 

<^od oportuit feciffe. 

n PgoeAHJLtO: £, PgO0£CU5 £. 

'Problema f, Propojttio 

Irca datum triangulum,circulum defoibere. 

o R o N TIV S . eSit triangulum a/b/c; circa quod receptum fit deferibere 
circulum. Secentur itaque bifariam,per decimam primi,a/b/& b/c/ipfius da^ti 
trianguli lateracin punftis quidem d/& e. Ab ipfis deinde pundis d/8c e,ad re# ceneraUs fim 
(ffos exeffentur angulos d/f/& e/f,per vndecimam ipfius primi. Aio primhm, praepara-' 
rciffas d/f/& e/f/in directum produ<ffas, tandem conuenire « Connexa enim re^a d/^per 













$4 


GEOMET. ELEMENT. 


Trima figur<ie 
differentia. 



tertia figura 
* w/?i 


primum pofhilatumrea diuidet vtrunque reftum angulum b/d/f/& b/e/ f.& proinde in re^ 
^tas d/f/& e/f,reda incidens d/e:efficiet/ ad cafdem partes interiores angulos,duobus re« 

6tis minores . Conuenient igitur ipfae d/f/& e/f / per quintum 
poftulatum:conueniant itaque,ad pundum f.Aut igitur f/pum 
dum cadet intra triangulu a/b/c, aut fiiper latus a/c,vel extra 
ipfum a/b/c/triangulum.Cadat primiam intra triangulum,velua 
ti in prima figurae difpofitione: & conedatur, per primum po# 
ftularum,f/a,f/b,& f/c/lineae redae. Cum igitur a/d,fit aequalis 
ipfi d/b,& vtriq} comunis d/f:erut duo latera a/d/& d/f/trians 
guli a/d/f, duobus lateribus f/d/ & d/b/trianguli f/d/b/aequaa 
lia alteru alteri: & aequos inuicem cotinent angulos,per quara 
tum poftulatummempe redos,qui circa d . Bafis igitur a/f,baa 
fi f/b,per quartam primi eft aequalis.Haud dilTimilitcr oftedetur,qu6df/c,eidem f/b/gquaa 
lis eft;& proinde f/ajaequalis ipfi f/c,per primam communem fententiam. Tres igitur f/a, 
f/b/,8c f/c,funt inuicem aequales. Centro itaque f,interuallo autem f/a,vel f/b,aut f/c:cira 
culus deferibatur a/b/c/g,per tertiumpoftulatum.Tranfibitigitur deferiptus ipfe circulus, 
per punda a,b,c,ad quae dati trianguli a/b/c/continentur anguli: tangdq^ propterea ipfius 
circuli circunferentia,Ynumquenque angulum dati a/b/c/trianguli. Ergo per quartam hu« 

ius quarti diffinitionem, circa datum triangulum a/b/c, circu« 
Ius defcribitur.CConcurrant autem ipfae redf lineg d/f/& e/f, 
fiiper latus a/c, vt in fecunda figura: & connedatur f/ b, per 
primum poftulatum. Haud diffimiliter oflrendemus, quod f/a/ 
ipfi f/b/eft aequalismccnon & f/c,eidem f/b,per eandem quars 
tam primi. Hinc rurfiim, iuxta praemiffam demonftrationem, 
colligemus tres redas lineas f/a,f/b,& f/c,fore inuicem fqua« 
les . Quapropter fi centro f, interuallo autem f/a , vel f/b,aut 
f/c, circulus per tertium deferibatur poftulatum:is per punda 
a,b,c,tranfire cogetur.Ipfius itaque circuli circunferentia,tani 
get vnumquenque angulum ipfius a/b/c/trianguli:defcribetfirque propterea circulus ipfe, 
circa datum triangulum a/b/c,per eandem quartam huius quarti libri diffinitionem.CSed 
conueniant demuni ipfae d/f/& e/f/perpendiculares,extra datum a/b/c/triangulum,vt has 

bet vltima deferiptionis formula: & connedantur rurfiim f/a, 
f/b , dc f/c/lincae redae, per primum poftulatum . Simili pror* 
fus concludemus oftenfione , tres redas lineas f/a,f/b, & f/c, 
fore rurfiim inuicem aequales . habent enim triangula a/d/f/& 
f/d/b,duo lateraa/d/St d/f,duobus lateribus f/d/& d/b/fqua^ 
lia alterum alteri: & aequos angulos , vtpote redos qui circa 
d/continentia . vnde per quartam ipfius primi , bafis a/f, bafi 
f/b , concludetur aequalis . Et proinde f/c,aequalis eidem f/b. 
Hinc per primam communem fententiam f/a,ipfi f/c/aequabi^s 
turitres quoque f/a,f/b,& f/c, tandem conuincentur aequales. 
Quapropter defcripro,per tertium poftulatum jpro centro'f,ad 
ipfius f/a,vel f/b,aut f/c/interuallum circulo;tranfibit ipfius circuli circunferentia, per ea* 
dem punda a,b,c,ad quae dati trianguli a/b/c/conueniunt latera. Hinc per quartam huius 
quarti difFinitionem,defcriptus erit idem circulus,circa datum a/b/c/triangulum.Quod fas 
ciendum fufeeperamus. tLcoroUarium. 

CEx his,& trigefimaprima terti; fit manifeftum , qubd dhm f/centrum circuli cadit intra 
datum a/b/c/triangulum:angulus qui ad b/redo minor eft,nempe in fegmento femicircu* 
Io maiori confiftens.Dum autem cadit in latus b/c:angulus ipfe qui ad b,in femicirculo eft, 
& proinde redus.Quando ver6 centrum ^fiim cadit extra datum triangulumiidem angu« 
Ius qui ad b / redo maior eft , vtpote in fegmento femicirculo minori conftitutus. Hinc 
verfa vice fequitur,qu6d dum angulus qui ad b/eft acutus,circunfcribendi circuli centrum 
cadit intra datum triangulum: fi autem redus extiterit, cadit in medium fiibtenfi lateris: 
qubd fi idem angulus fuerit obtufiis,cadit centrum extra ipfiim triangulum datum. 
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Prohietfia S, propojtth d. 

N dato circulo,quadratum defcribere. 

ORONTIVS. CEfto datus circulus a/b/c/djcuius centru e:in quo quiderti 
circulojoporteat defcribere quadratum. C captentur igitur ipfi a/b/c/d/circuloj 
dimetientes a/c/& b/d,adreftos angulos fefe inuice dirimetes:6<: coniungam 
^tur a/b,b/c,c/d,& d/a/lineae rc(5tae,per primu poftulatu. Quadrilateru erit igi« 
tura/b/c/d:& intra datu circulu,per tertiam huius quarti diffinitione deferiptu: vnufquif^ 
enim angulus inferipti quadrilateri^drculicircuferentiam tagit.Aio ipfum a/b/c/d/quadri* 
latcru,fore quadratu.Nam c/a,e/b,c/c,& e/d/lincae redae,funt per circuli diffinitione ittui 

cem aequales:ex centro enim,in circuferentiam.Bin? igitur a/e/ 

& e/b/triaguli a/e/b,duabus b/e/&: e/c/triaguli b/e/c,coaequa* 
tur:& f quos inuice continet angulos,nempe redos qui ad cen* 
trum e.Bafis igitur a/b^bafi b/c,per quartam primi eft «qualis. 

Et proinde a/d/&: d/c,ru inuicem,tum vtritj ipfaru a/b/& b/c, 
oftendentur aequales . Aequilaterum eft itaque a/b/c/d/quadri* 

laterum.Infupcr,quoniam a/c,dimetiens eft ipfius dati circuli: 

vterque propterea angulorum qui ad b/& qui ad d,eft in femi* 
circulo,& proinde redus,per trigefimamprimam tertij. Et per 
eandem,qui ad a/8c c/fimt anguli,itidem reditdimetiens enim 
eft b/d. Redangulum eft igitur ipfiim a/b/c/d/quadrilaterum. 

Patuit quod 8c aequilaterum:ergo quadratum , per trigefimam ipfius primi diffinitionem. 

In dato igitur circulo a/b/c/d,quadratum defcribitur.Quod facere oportebat. 

n PgoeANjwa Fgo0£(n5 

Problema 7, Propojttio 7. 

Irca datum circulum, quadratum defoibere. 

ORONTIVS. eSit datus circulus a/b/c/d:circa quem receptum fit qua# 
dratum defcribere. Coextendantur ergo ipfius dati circuli dimetientes sl/c/SC 
b/d , in centro e/ad redtos fefe dirimentes angulos.Et per ipforum dimetien* 
tium extrema punita a,b,c,d,parallelae ducantur, per trigefimamprimam pri* 
mi:f/g/quidem & h/k/ipfi b/d,f/k/autem & g/h/ipfi a/c , ad punita tandem f,g,h,k,inui* 
cem concurrentesfeonuenient enim per quintum poftulatum , fi intelligantur reit« lineae 
a/b,b/c,c/d,& d/a,interiores & ad eafdem partes angulos binis reitis minores efficientes^ 

Quae autem eidem reitae line« parallelaetSt adinuicem , per trigefimam ipfius primi, fuht 

^ parallel?.Parallela eft igitur f/g/ipfih/k,&:f/k/ipfig/h:8c pro* 
inde quadrilaferum f/g/h/k/parallelogrammum,atque fingula 
in eodem f/g/h/k/comprehenfa quadrilatera itidem parallelo* 
gramma. Dico Ipfum f/g/h/k/parallelogrammum, fore qua* duhd deferi- 
dratum:defcriptdmque circa datum a/b/c/d/circulum.Paralie* paralie 
^ logrammorum enim locorum latera quae ex oppofito , aequalia logrammum , 
fimt adinuicem, per trigefimamquartam primi.«qualis eft fi( madratul 
tur f/g/ipfi h/k,& f/k/ipfi g/h: necnon vtraque f/g/& h/k/ipfi 
b/d, vtraque rurfumf/k/& g/h/ipfi a/c/«qualis . Porro a/c/Sf 
k b/d,«quales fimt adinuicemmehipe eiufdem circuli dimetien* 
tes . Qu« autem «qualibus «qualia funt: ea quoque fimt inui* 
cem «qualia,per primam communem fententiam. Quatuor igitur €'g,g/h,h/k,& k/f,funt 
adinuicem «quales: & proinde f/g/h/k/parallelogrammum,«quilaterum . Parallelogram* 
morum rurfum a/b,b/c,c/d, & d/a , qui ex oppofito fimt anguli, «quales fimt adinuicem, 
per eandem trigefimamquartam primi:«quales funt igitur finguli qui ad puncta f, g,h,k, 
fimt anguli,fingulis qui ad e/centrum ex oppofito confiftunt angulis. Anguli porrb quicir* 
ca c,per conftrudionem refti fimt:& redi igitur fimt,qui ad punda f,g,h,k,continentur. 
Redangulum eft itaque f/g/h/k/parallelogrammum. Patuit qubd & «quilaterum:eft igi* 
tur quadratum,per trigefimam ipfius primi diffinitionem. Aio demum,qu6d & circa da* 
tum circulu a/b/c/d/deferibitur.In parallelas enim f/g/St b/d,reda incides a/e,facit alter* 
ijos angulos a/e/b/Sc e/a/f;fimiliter & a/e/d/atej e/a/g,inuice«quales,per vigefimanonam 

H.j. 
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primi. Atqui redi fimt qui fub a/e<b/&: a/e/d,per conftrudionem:&: vterque igitur qui cir« 
ca a^redus eft.Haud aliter bftendemuSjqu6d& reliqui circa punda b,c_,d/confiftentes an* 
guli^redi funt.Quse autem a citculi- dimetientium extremitatibus, ad redos ducuntur an* 
gulos:ipfum circulum tangunt; per decimaefextje tertij corollarium . Tangit igitur vnum* 
quodque latus ipfius quadrati f/g/h/k,circunferentiam dati a/b/c/d/circuli.Igitur per fex* 
tam huius quarti difFinitionem,circa datum circulum a/b/c/d,quadratu deferibitur f/g/h/k. 
Quod faciendum receperamus. , 

Prohkma S, MrQpojniQ 8 . 
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N dato quadrarb^circulunj defcribere; ' 

O ^' P N T I V S. Cln quadrataenini a/b/c/d , circulum deferibere fit ope* 
raepretiurn . Secetur itaque bifariarn' ytrunque latus a/b/Stb/c, in pundis qui* 

- - _ dem e/&'f:Der decimam primi.ieQuales erunt igitut a/e,e/b,b/f,&: f/c/adinui* 

cem,per feptimam communem fententiammenipe aequalium laterum a/b/& b/c/dimidise. 
Riirfum per rrigefimamprimain eiufde primi,per pundum e,ipfis a/d/& b/c/ parallela du* 
catur e/g:per f/aute pundum,ipfis a/b/Sc c/d/parallela f/h,fecans eande e/g/in pundo k. 
Paralielogramma funt igitur a/ f; f/ d, d/e, & e/c:necaon e/f,f/g , g/h,& h/e . Parallelo* 

grammorum autem locorum latera quae ex oppofito ,& angu* 
li, aequalia funt adinuice: per trigefirnamquartam ipfius primi. 
Parallelograrnmi igitur d/e,angulus qui ad e,aequalis eftoppo* 
fito qui ad d : ipfius item e/c/parallelogrammi angulus qui ad 
e,oppofito qui ad c/itidem aequalis. Qui autem ad c/St d/con* 
fiftunr anguli,redi funt,per quadrati diffinitionem. Redas eft 
^ igitur vterque angulus, qui circa pundum e.Haud diffimiliter 
oftendetur,qu6d vterque angulus,qui circa f,aut g,vel h/pun* 
dum, redus eft . Aequalis infiiper eft k/h,ipfi a/e , & k/f/ipfi 
e/b:item k/e/ipfi b / f, & k/g/demurn ipfi f/c.Atqui a/e,e/b, 
b/f,& f/c,funt aequales adinuicem : qu^e autem aequalibus fime 
aequalia , & adinuicem aequalia finit, per primam communern 
fentdiam.Quatuor igitur k/ e,k/f,k/g,8(: k/h,,aequales fimt adinuicem. Centro ergo k,in* 
teruallo autem k/e,vel k/f,aut k/g,feu k / h , circulus per tertium deferibatur poftulatum 
e/f/g/h . Tranfibit igitur ipfius circuli circunferentia, per eadem punda e,f,g,h,ipforum 
e/g/Sc f/h/dimetientium extremitates:cum quibus demetientibus,ipfius a/b/c/d/quadrati 
latera,ad redosCvt praeoflenfiim cingulos.Tangit ergo circuli e/f/g/h/cir* 

cunferentia,vnumquodquc latus ciufdem quadrati a/b/c/d , per decimaefextae terti; corol* 
larium . Hinc per quintam huius quarti difFinitionem,in dato quadrato a/b/c/ d , circulus 
deferibitur e/f/g/h.Quod faciendum fuerat. 

6, Fg66£ai5 6, 

Prohlma 9, propojith 9. 

Irca datum quadratum,circulum deferibere. 

O R O N T I V S.CEfto quadratum a/b/c/d,circa quod oporteat deferibere 
circulum. Connedantur igitur a/c/& b/d/redae line^e,per primum poftulatum, 
in pundo e/fefe inuicem dirimentes. Et quoniam per quadrati diffinitionem, 
aequalis eft a/b/ipfi b/c,Sc b/d/vtrique communisebinae igitur a/b/St b/d/trian* 
guli a/b/d,duabus d/b/& b/c/trianguli d/b/c,fimt aequales altera alteri: & bafis a/d , bafi 
d/c/itidem aequalis. Angulus igitur a/b/d,angulo d/b/c,per odauam primi eft aequalis.To* 
tus itaque angulus a/ b/ c, bifariam diuiditur fub reda b/ d,. Haud aliter monftrabimus 
quod vnufquifque reliquorum angulorum qui fub b/a/d,b/c/d,& a/d/c,bifariam itidem fub 
ipfa b/d,8t a/c/reda diuiditur. Angulus porro a/b/c, angulo b/a/d,per quartu poftulatum 
eft ^qualis:nempe redus redo.Quse autem aequalium funt dimidium,aequalia funt adinui* 
cem,per feptimam comunem fententiam. Aequalis eft igitur angulus a/b^e,angulo e/a/b: 
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& proinde latus e/a, lateri e/b,ajquale,per fextam primi. Eo« 
dem. prorfiis modo oftendemus,e/c/&: e/d/re£lras,tum adinuis 
cem,tum ipfis e/a/& e/b/redis lineis cozequari.Quatuor igitur 
c/a,e/b,e/c,&e/d, 2 equales liint adinuicem.Centro igitur e,ini oflenfio proi 
teruallo aute e/a,vel e/b,aut e/c, vel e/d,circulus deferibatur, hiematis pri- 
per tertium poftulatum.Tranlibit ergo defcriptqs circulus per ori Jimilis, 
punda a,b,c,d:quapropter & ipfius circuli circunferentia,tan 
get vnumquenque angulum ipfius quadrati a/b/C/d. Perquar« 
tam igitur huius quarti diffinitionem : circa datum quadratum , 
a/b/c/d,circulus deferibitur. Quod oportuit feciffe. 

P$60£oi< i. 

(Pi'SsX<xaiovK'TVf Xoi*7r«f. 

Problema lo, Pro^ojitio lo. 

Sofceles triangulum conftituere, habens vnumquenque eo^ 
rum qui ad bafin fune angulorumjduplum reliqui. 

ORONTI y S.CHoc qu 2 Efitum,acl fuccedentium propofitionum demom QQ^iOruSlio 
ffrationem, ita confirmatur. Sit data reda qusedam linea a/b:quae per vndecii £ 
mam fecundi ita fecetur in pundo c,vt comprehefum fub tota a/b/& fegmdo b/c/redan# ^ 
gulum,asquum fit ei quod ex reliquo fegmeto a/c/fit quadrato.Et cetro a,interuallo autem 
a/b,circulus deferibatur b/d/e,pcr tertium poftulatum. Et per primam huius quarti,in ck* 
culo b/d/e,datae redse lineae a/c/fquse non eff maior ipfius circuli diametro}aequalis reda 
linea a pundo b/coaptctur:fitque b/d . connedantiirque a/d/& c/d/lineae redje, per pri# 
mum poftulatum. Triangulum erit igitur a/b/d , atque ifofceles : aequalis eft enim a/b/ipfi 
a/d,per quindeciniam diffinitionem primi. Dico qu6d vnufquifque angulorum qui ad ba« 
fin b/d,duplus eft reliqui anguli qui ad a. Circa enim triangulum a/c/d,per quintam huius oftenjio pro- 
quarti,defcribatur circulus a/c/d/f.Et quonia per coftrudionem, quod fub a/b/& b/c/con< hiematis, 
tinetur redangulum, aequu eft ei quod ex c/a/fit quadrato:&: ipfi c/a/data eft sequalis b/d. 
ab aequalibus autem redis aequalia deferibuntur quadrata , per corollarium quadragefimae 

fextae primi. Comprchenfurti igitur fub a/b/&: b/c / redangii? 
lum,aEquum eft ei,quod ex b/d/fit quadrato.Atqui b/punduin 
extra circulum a/c/d/f/ fufcipitur,ab e6q^ in circulum geminae 
procidunt linex redx a/b/& b/d,quaru altera vtpote a/b/cir« 
culum fecat, altera vero b/d/cadit: eft(]^ fub tota difpefcente 
& extrinfecus fiimpta b/c/comprehenfumredagulum,xquale 
ei quod ex cadente b/d/fit quadrato.Cadens igitur b/d,tangit 
per vltimam tertij circulum a/c/d/f,in pundo d/vtriq^ circulo 
comuni.Rurfum quoniam b/d / reda tangit circulum a/c/d/f, 

& a contadu d / extenditur reda quxdam linea d/c/circulum 
difpefcensrangulus igitur b/d/c,angulo c/a/d, Cquiin alterno 
confiftit fegmento}pertrigefimamfecudam tertij,eft aequalis. 

Qu6d fi vtriqp xqualium anguloru addatur communis angulus 
a/d/c: totus angulus a/d/b, duobus qui fiib c/a/d/& a/d/c/funt angulis,erit per fecundam 
communem fententiam xqualis. Eifdem porrb qui fub c/a/d/& a/d/c/continentur angulis^ 
exterior angulus b/c/d/per trigefimamfecudam primi coaequatur. Per primam igitur com? 
mune fententiam,angulus a/d/b,angulo b/c/d/eft aequalis. Angulo rurfum a/d/b,aequus eft 
angulus c/b/d,autCfi velis}a/b/d,per quinta primirfunt enim ad bafiri b/d/ifofcelis triangu 
li a/b/d.Duo itaq^ anguli b/c/d/& c/b/d,eide angulo a/d/b/fuiit xquales ; & aequales pros 
pterea adinuicem,per primam commune fententiam.Hinc latus c/d/lateri b/d,per fextam 
ipfius primi coxquatur. Sed eidem b/d,xqualis eft per coftrudionem a/c,binae igitur a/c/&: 
c/d,eidem b/d/funt £Bquales:& xquales ita<]^ rurfum adinuicem, per eadem primam com* 
munem fententiam.Angulus igitur a/d/c,angulo c/a/d,per cande quintam primi eft aequa^^ 
lis: & vterque propterea dimidius ipfius anguli a/d/b, nam angulus a/d/b/eifdem angulis 
a/d/c/& c/a/d/xqualis iam oftenfus eft . Duplus eft igitur angulus a/d/b,ipfius anguli qui 
ad a.Eidem porro angulo a/d/b,xqualis rurfum eft a/b/d:quae autem xqualia funr,eiufdem 
funtduplicia,perfextx communis fc^tentix couerfionem. Et a/b/d/ita<]^ angulus,eiufdem 

H.ij. 












88 


GEOMET. ELEMENT. 


CoflruBio in^ 
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QftocJ inferi- 
pum penta- 
gonum fit a- 
qmUterum, 



Cluod idem 
fentdgonum 
fit <eqid(ingut 
Ium, 


. VeUgoni pro- 
pofiti circun- 
jeriptio. 


anguli qui ad a/duplus itidem eft; Ifofceles ergo triangulum conftituitur a/b/ d , habens 
vnumquen( 3 ^ eoru qui ad bafin b/d/funt anguloril duplum reliqui.Quod facere oportebat, 

E p^d^MpLOi locy PgoGtcnj («. 

If {AoeoifTa nv^ho^y^Trividymo]) ts Ksct ladpaviolf \y}fdc<^o£i4 

Problema ii, Profojitio ii. 

N dato circulo, pentagonum ^equilaterutn &:^quiangulum n 
deicribere. 

O R O N T I V S.CEfto datus circulus a/b/c/d/e , in quo receptu fit deferis 
bere pentagonum lequilateru & sequiangulum. CoftitUatur per antecedentem 
decimam propofitionem, triangulum f/g/h: cuius vnufquifcj eorum qui ad bafin g/h/fime 
angulorum,duplus fit reliqui anguli qui ad f.Et per fecundam huius quarti,in dato tirculo 
a/b/c/d/e,dato triangulo f/g/h,aequiangulum triangulum defcribatura/c/e,fitque angulus 
qui ad c,angulo qui ad f/a:qualis. Cijm igitur vterq^ angulorum qui ad bafin g/h,duplus fit 
reliqui qui ad f: erit & vterque eorum qui ad bafin a/e , reliqui anguli qui ad c/itidem du« 
plus.Secetur ita<5 bifariam,per nonam primi, ytercj angulorum qui fiib c/a/eSt a/e/c,pro« 
dudis in circunferentiam a/d/& e/b/lineis redris: & connedratur a/b,b/c,c/d,& d/e/lineas 
red: 2 e,per primu poftulatum.Pentagonum eft itai^ a/b/c/d/e/red:ilineum:&r in dato circuf 

lo, per tertiam huius quarti diffinitionem deferiptum . lEAio 
primiim,qu6d & cequilaterum.Nam angulus qui fub a/c/e,di« 
midius eft vtriufi]^ aqualium angulorum qui fiib c/a/e/&: a/e/c. 
fed anguli c/a/d/& d/ a/ e, ipfius c/a/ e, anguli item a/e/b/& 
b/e/c,ipfius a/e/c/funt dimidiu:fed:i enim funt bifaria c/a/e/& 
a/e/c/ anguli. Quae autem eiufdem , vel aequalium fiint dimi« 
dium,aequalia funt adinuicem, per feptimam communem fen« 
tentiam. Quinque igitur anguli a/ c/ e, a/e/b, b/e/c, c/a/d,& 

^ d/a/e,ad circunferentiam ipfius circuli cofiftentes, funt adin» 
uicem aequales.In eode porro circulo aequales anguli,in pqua# 
libus circunferentijs fubtenduntur, etfi ad centrum , etfiad circunferentiam dedudri fucf 
rint,pcr vigefimamfextam tertij..iC^in(]^ ergo circuferentiae a/b,b/c,c/d,d/e,& e/a,xqua« 
les funt adinuicem. In eodem rurfum circulo, fub aequalibus circunferentijs aequales red^ae 
lineae fubtenduntur, per vigefimamnonam ipfius tertij. Aequales itaque inuicem funt praes 
fatas circunferentias fiibtendentes lineae redae:& proinde a/b/c/d/e/ pentagonum aequilao 
terum.CDico tandem qu6d & aequiangulum.Quoniam circunferentia a/b, circunferentiam 
c/ d / eft aequalisrfi vtri^ aequalium addatur communis circunferentia a/e/d , refultabunt 
a/e/d/c/& b/a/e/d/circunferentiae,per fecundam communem fententiam inuicem aquales. 

Sub ipfa porro circunferentia a/e/d/c,deducitur angulus a/b/c:fub ipfa autem b/a/e/d,an« 
gulus b/c/d,&: vterq^ ad circunferetiam eiufdem circuli. Aequalis eft igitur angulus a/b/c, 
angulo b/c/d : fub aequalibus enim circunferentijs,aEquaIes deducuntur anguli, in eodem 
potiftimum circulo,etfi ad centrum etfi ad circunferetiam fuerint dedudi,per vigefimam* 
feptimam tertij. Haud diffimiliter oftendemus,reliquos angulos qui fub c/d/e,& d/e/a,Sf 
e/a/b,tum inuicem,tum vnicui^ ipforum a/b/c/& b/c/d/coaequari. Aequiangulum eft igis 
tur,a/b/c/d/e,pentagonu.patuit quod & aequilateruni. In dato itzcp cjrculo,pentagonuni 
aequilaterum & aequiangulum defcripfimus.Quod faciendum receperamus. 

n Fgo6AHja« PpoQimg 

Egi Kuiihoii)'jrovapcpei)voji Te Ksd icraj^coviop 

Problema 12, Profojltio 12. 

Irca datum circulum, pentagonum sequilaterum dc a?quian=: 12 
gulum deferibere. 

o R o N T I V S..CSit rurfum'datuscirculus a/b/c/d/e,cuius centrumficirs 
ca quem oporteat deferibere pentagonum aequilaterum & ^quiangulum. Des 
feribatur in primis in ipfo circulo dato, pentagonu aequilaterum 8c aequiagulum a/b/c/d/e, 
per antecedentem vndecimam propofitionem:& conne(ftantur f/a,f/b,f/c,f/d,& f/e/femis 
diametri,per primum poftulatum. Apundis autem a,b,c,d,e,ad refbos vtrint]^ fufeitentur 
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angulos a./gya/h.,h/h.,h/k,c/h,c/l,d/l,d/m,e/m/Sc e/g^ per vndecimam primi.In directum 
igitur conftituentur g/a/h,h/b/k,k/c/I,l/d/m, & m/e/g , per decimaquartam eiufdem pri« 
mktangentqp circulum datum,per decimsefextae tertij corollarium, in punftis quidem a,b, 
c,d,e.C6uenient infiiper ad pund^a gjh,k,l,m.Red:a enim a/b,incidens in g/h/& b/k/re* 

(das , diuidic vtrunq^ angulum recduni qui fub f/a/h/& h/b/f,efBcirque propterea interior 
res & in-eade parte angulos a/b/h/& h/a/b/duobus' recdis minoresmeceflum eft igitur, re< 

€las g/h./S>c h/k/in infinitum produ<das,tandem cocurrere ad partes h,per quintum poftu# 
latum.Haud difTimiliter bftendemus,qu6d h/k/& k/l/c6uenient ad pun(dum k,at 9 k/l/& 

1/m/ad pun<dum 1, necnpn l/m/& m/g/ad pun(dum m;& m/g/tandem g/h/ad puncdum g. 

Petagonum eft igitur g/h/k/l/m:& circa datum circulum a/b/c/d,per fextam huius quarti ^ 
diftinitionem,defcriptum . CAio iam qu6d & aequilaterum. Coniungantur enim f/g, f/h, QMdctYmnf 
8c f/k/reax lineK,per primum poftulatu. Cfim igitur f/a/ipfi f/b,per circuli diffinitionem feriatum 
fit arqualisdfofccles eft triangulum a/f/b,& proinde angulus f/a/b,angulo f/b/a , per quin^ tagomm,fit 
tam ipfius primi eft sequalis. Atqui re(dus f/a/h,re<do f/b/h,per quartum poftulatum aequus 
cftrreliquus igitur angulus a/b/h, reliquo h/a/b,per tertiam comunem fentetiam eft sequa^ 
iis.Et latus propterea a/h/lateri b/h,per fextapi eiufdem primi aequum eft. Similiter often# 

' detur quod a/g/ipff g/e, & b/k/ipfi k/c/ eft aequalistSt confes 
quenter ita de ca:teris. Rurfiim quoniam a/f/ipfi f/b/eft pqua« 
lis,& f/h/ vtrique comunis : duo igitur latera a/f/& f/h/trian^ 

J guli a/f/h, duobus h/f/& f/b/trianguli h/f/b, fiint jequalia ah 
terum alterirbafis quoc^ a/h,bafi h/b/aequalis. Angulus igitur 
a/f/h,angulo h/f/b/pqualis eft,per o(daua primi:&: vterq^ pro« 
inde,ipfius anguli a/f/b/dimidius . Eodem modo colligemus, 
angulum a/f/g/ dimidiu fore ipfius anguli a/f/e. Atqui anguli 
a/f/b/& a/f/e, xquales fimt adinuice, perjvigefimamfeptimam 
tertij: nempe ad centrum f, fub circunferentijs a/b/&: a/e/ins 
uiceni aequalibus dedufti.C^ae aute aequalium fiint dimidium, 
aequalia fiint adinuicem, per feptimani communem lententiam. Aequalis eft igitur angulus 
a/f/g,angulo a/f/h:& reiftus f/a/g,re<fto f/a/h,per quartum poftulatum aequalis.Triangula 
igitur a/f/g/& a/fh,habent duos angulos duobus angulis aequales alterum alteri,vniimq^ 
latus a/fyvtriq^ commune, quod aequis adiacet angulis: reliqua igitur latera,reliquis laterh 
bus aequalia habebunt,per vigefimamfexram primi.Aequalis eft igitur a/g/ipfi a/h,3c tota 
confequenter g/h/ipfius a/h/dupla. Haud aliter oftedemus quod h/k,dupla eft ipfius b/h. 

Porro a/h/& h/b,squales praeoftenfe fiint.Qus autem squalium duplicia fiint,adinuicem 
fiint squalia, per fextam communem fententiamisqualis eft igitur g/h/ipfi h/k. Similiter 
quoqi dem6ftrabitur,qu6d cstera ipfius pentagoni latera,vtpote k/l,l/m,& m/g,bifariam 
diuiduntur: & tum inuicem,tum vtrique ipfarum g/h/St h/k/fimt squalia . Aequilateruiii 
eft igitur g/h/k/l/m/pentagonpm . CDico tandem quod & squiangulum.Quoniam enim tzr* 

oftenfum eft a/h,ipfi h/b/fore squalem,necn6 & a/g/ipfi g/e:quatuor igitur a/h,h/b,a/g, cmfaiptum 
& g/e,squales fiint adinuicem.Bina ergo triangula a/h/b,&a/g/e,habent duo latera duo^ fentdgotiuw 
bus lateribus squalia alterum alterij & bafin a/b, bafi a/e/ squalem f fiint enim latera in« 
feripti a/b/c/d/e/pentagoni sqtiilateri 8c squianguli ^ angulus igitur a/h/b,angulo a/g/e/ Iwfzi. 
per o^Iauam primi eft squalis . Similiter oftendemus,qu6d reliqui anguli qui fiib b/k/c,& 
c/l/d,atq^ d/m/e,tum inuicem, tum vtriq^ ipforum a/g/e/& a/h/b/refpondenter cosquan^ 
tur.Aequiangulum eft ita^ g/h/k/l/m/pentagonum. Patuit quod Sc squilaterum; deleri# 
ptdmque circa a/b/c/d/e/circulum. Circa datum ergo circulum a/b/c/d/e, pentagonum 
squilaterum dc squiangulum dclcribitur g/h/k/l/m.Quod oportuit fecifle. 

I?, F^O0£O7$ ly, 

Prohlemd 15 , Proj^oJttio 13 . 

N dato petagono sequilatero & ?quiaguIo,circuIu deferibere. 

ORONTIVS. CEfto datum pentagonum squilaterum 8c squiangulum 
a/b/c/d/e, in quo expediat deferibere circulum. Secetur in primis vterqp an# centruin-^ 

gulorum a/b/c/&: b/a/e/bifariam, per nonam primi, fiib re(ftis quidem lineis circu 

a/f/& b/f:quas operspretium oft tandem conuenire.Angulus enim a/b/c,minor eft duobus referiatur. 

H.iij. 
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tum pundiff, 
centrum exi» 
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circuli. 



90 GEOMET. ELEMENT. 

re<ftis ( nam alias a/b/ & b/c, in reftiim conftituerentur ) quapropter & angulus a/b/f,di* 
midius ipfius anguli a/b/c,refto minor eft.Et proindemb/a/f,re£to itidem minor.Hinc fit, 
vt reda a/b,incidat in a/b/&: b/f/Iineas redas,eiFiciens in eadem parte interiores angulos 
binis redis minores. Cocurrent igitur,per quintum poftulatum a/f/&: b/f/in diredum pro« 
dudajndque intra datumpentagonum. Angulo enim a/b/c,opponitur latus d/e:&- c/d/h* 
c tus,ipfi b/a/e/angulo.Reda igitur a/f/inredum extenfa,cadet 

in latus c/d: & ipfa b/f, in latus d/erfefe inuicem intra datum 
interfecantes pentagonum . Secent fe igitur, & concurrant in 
^ pundo f. Aio pundum f,fore cetrum deferibendi in dato pene 
tagono circuli. Connedantur enim f/c, f/d, 8c f/e/linea? re» 
dx,per primum poftulatum.Cum igitur a/b,fitzequalis b/c,& 
b/f,vtrique communis : erunt bina latera a/b/ Sc b/f/trianguH 
a/b/f, duobus lateribus c/b/ & b/f/trianguli c/b/f/alternadm 
sequalia: Sc qui flib sequis lateribus continentur anguli a/b/f/ 
c/b/f, funt per conftrudionem adinuicem sequales.Bafis igitur 
a/f,bafi f/c,& angulus b/a/f,angulo b/c/f, per quartam primi 
eft aequalis. Angulus porrb b/a/f,dimidius eft ipfius anguli b/a/e : & ipfi b/a/e,aequalis am 
gulus b/c/d, per hypothefin. Quae autem inuicem aequalia funt,eiufdem vel lequalium db 
midium efie videntur: per feptimse communis fententiae conuerfionem. Angulus igitur 
b/c/f, dimidius eft: ipfius anguli b/a/e , & proinde anguli b/c/ drreliquus infuper angulus 
f/c/d,dimidius itidem eft eiufdem anguli b/c/d. Bifariam itaque diuiditur angulus b/c/d, 
fub reda c/f. Nec diflimiliter oftendetur,vterque reliquorum angulorum quiliib c/d/e/& 
d/e/a,bifariam difeindi fiib redis lineis d/f/St e/f:atquef/c,f/d,&: f/e/redas,tum inuicem, 
tum ipfis f/a/& f/b/cosequari.Diuidantur confequenter fingula ipfius pentagoni latera hi» 
fariam,per decimam primi,in pundis g,h,k,l,m:& connedantur redae lineae f/g,f/h,f/k, 
f/l,& f/m,per primu poftulatum. Erunt igitur fingulae ipforum lateru medietates inuicem 
aequalesrquse enim aequalium funt dimidium,aequalia fimt adinuicem , per feptimam com« 
munem fententiam. Et quoniam triangulorum g/b/f/& f/b/h , duo latera g/b/& b/f,duos 
bus lateribus f/b/& b/h/font aequalia alterum alteri, & angulus g/b/f/angulo f/b/h/aequa^ 
lis:bafis igitur g/f,bafif/h,per quartam primi eft aequalis.Haud diflimiliter oftendenturres 
liqusE f/k,f/l,& f/m,tum inuicem, tum vtri<^ ipfarum f/g/&: f/h/coaequari . Quinque ergo 
rrohkmatJs redae lineae f/g,f/h,f/k,f/l,& f/m,fiint aequales adinuicem. Centro itaque f,interuallo au« 
abfoiuta refo- tem f/g,^t f/h, vel f/k,feu f/l,aut f/m,circulus deferibatur g/h/k/I/m,per tertium poftu# 
lutio. latum . Tranfibit ergo ipfius circuli circunferentia, per fingula punda g,h,k,l,m.Et quos 

niam triangulorum a/g/f/& f/g/b, duo latera a/g/& g/f, duobus f/g/& g/b/fimr aequalia 
alterum alteri,& bafis a/f/bafi f/b/3equalis:angulus igitur a/g/f,angulo f/g/b,per odauam 
primi eft aequalis:& proinde vterque redus per decimam primi diffinitionem. Haud aliter 
offendetur vterque angulus qui circa reliqua punda h,k,l,m,efle redus. Tangit itaque das 
ti circuli circuferentia fingula ipfius pentagoni latera,per dccimaefextae tertij corollarium. 
Circulus porro in figura redilinea deferibi dicitur,quado circuli circuferentia,vnumquods 
que larus eius in qua deferibitur tangit: per quintam huius quarti diffinitionem . In dato 
igitur pentagono a/b/c/d/e,circulus deferibitur g/h/k/l/m.C^od expediebat facere. 

FgoSAHjuof pgoSten? 
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Problema 14 , Propojttio 14 , 

Irca datum pentagonumlequilaterum & sequiangulum, cir:^i4 
culum delcribere. 

ORONTIVS. eSit datum pentagonum sequilaterum Sc ^quiangulum 
a/b/c/d/e, circa quod circulum deferibere fit oper:eprerium. Secetur bifariam 
vterque angulorum qui fiib a/b/c/&r b/a/e,per nonam primi, produdis a/f /Sc b/f/lineis res 
dis:quf per quintum poftulatum,concurrent tandem adinuicem intra datum pentagonum, 
vterque enim angulus qui fiib a/b/f/ & f/a/b/redo minor eft, nepe dimidius anguli ipfius 
pentagoni,qui binis redis minor eft.Concurrant igitur ad pundum f:& connedantur f/c, 
f/d,& f/e/lineat redze,per primum poftulatum.Et quoniam angulus a/b/c,angulo b/a/e/cft 
jequalis:SC quze eiufdem vel aequalium fimt dimidium, aequalia fimt adinuice,per feptimam 


t 
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comunem fentetiam. Angulus igitur a/b/f> angulo f/a/b/a^qua# 
lis eft:& latus propterea a/f,lateri f/b/aequale,per fexta primi. 

Rurlum quoniam latus a/b, lateri b/c/eft jequale, & b/f/ vtri^ 
commune : bina ergo latera a/b/& b/f/trianguli a/b/f^binis la^ 
teribus f/b/& b/c/trianguli f/b/c,funt aequalia alterum alteri:6c 
aequos inuicem continent angulos perconftrudionem.Bafis igi« 
tur a/f,bafi f/c^per quartam primi eft aequalis:&: reliquus angus 
Ius b/c/f,reliquo f/a/b/aequalis. Angulus porro f/a/b,dimidiura 
eft^angulib/a/e:& b/c/f/igitur angulus^dimidium eft ipfius an* 
gulis b/c/d.quae enim aequalia funt,eiufdem vel aequalium funt 
dimidium,per feptimae communis fententiae conuerfionem. Reliquus igitur angulus f/c/d, 
eiufde anguli b/c/d/eft dimidiu:& proinde ipfi angulo b/c/f/gqualis. Haud, aliter oftendetur 
f/d/ipfi f/b, & f/e/ipfi f/c: 8c omnes demum quinque lineae reftae, ex puncto f/in fingulos 
angulos incidentes coaequari.Centro igitur f,interuallo autem f/a, vel f/b,aut f/c,vel f/d, 
aut f/e,circulus deferibatur a/b/c/d/e,per tertiu poftulatum. Veniet ergo ipfius circuli cir* 
cunferentia,per fingula punfta a,b,c,d,e:tanget(]^ propterea vnumquenque angulum dati 
pentagoni. Circa datum igitur pentagonum aequilaterum & aequiangulum a/b/c/d/e:cir* 
culus,per quartam huius diffinitione, defcribitur.Quod faciendum fuerat. 

E FgofiAxjucK li) n, 

l5 Top (f oGCvtk KUKAopjlIc^wvopj TS Kdd lodyaviOj} ' 

VroUema is, Pro^ojitio ly. 

N dato circulo, hexagonum sequilaterum Sc aequiangulum 
deferibere. 

O R O N T I V S.CEfto datus circulus a/b/c/d/e/f,cuius centrum g: in quo 
quidem circulo oporteat deferibere hexagonu aequilaterum 8c xquiangulum. 

Coaptetur itaque in circulo a/b/c/d/e/f, dimetiens c/f.Et centro f, interuallo autem f/g, 
deferibatur per tertium poftulatum circulus a/g/e/h. Et quoniam praefati circuli in eodem inferiptio pro 
funt planojcommunem habentes femidiametrum f/g, & centrum vnius in alterius circyn* po/iti hexagos 
ferentia conftituiturrfit vt vnus praediftorum circulorum, fit partim intra reliquum,partim ni. 
vero extra. Vndeneceflum eft,circulum a/g/e/h,interfecare datum circulum a/b/c/d/e/f: 
idque per decimam tertij,in duobus tatummodo pun(ftis,vtpote a,8c e.Coniungantur igi* 

tur a/g,&: e/g/lineae re<ftae, per primum poftulatum: & per fe* 
eundum poftulatum,direde producatur in punda b,d.Rurfum 
per idem primum poftulatum, connedantur redae lineae a/b, 
b/c,c/d,d/e,e/f,& f/a. Hexagonum eft itaque a/b/c/d/e/f/r^* 
dilineum:&: in dato circulo , per tertiam huius quarti diffini* 
donem, deferiptum . CAio primxim ipfum fore aequilaterum. 

Quoniam pundum g/centrum eft circuli a/b/c/d/e/f: aequalis Clubd inferi-, 
eft igitur a/g,ipfi g/f, per circuli diffinitionem . Rurfum quo* ftum hexago 
niam pundum f / centrum eft circuli a/g/e/h: aequalis eft,per num fttteqm 
eandem circuli diffinitionem, a/f/ipfi f/g . Binae igitur a/g/8c Uterum. 
a/f, eidem ffg/funt aequales:& aequales propterea adinuicem, 
per primam communem fententiam . Aequilaterum eft igitur 
ipfum a/f/g/triangulum:& proinde aequiangulum, per quintae 
libri primi corollarium. Et quoniam per trigefimamfecundam 
primi, omnis trianguli tres anguli funt aequales duobus redis : quilibet trium angulorum 
eiufdem trianguli a/f/g, vnum tertium duorum redorum comprehendit. Angulus itaque 
a/g/f,duorum redorum tertium eft . Et proinde triangulum e/f'g,aequilaterum & aequian* 
gulum eft:& angulus confequenter f/g/e,vnum itidem tertium duorum redorum.Reda in? 
fuper a/g,confiftens fiiper redam b/e:cfficit duos angulos b/g/a/& a/g/e/binis redis ^qua? 
les, per decimamtertiam ipfius primi, quorum a/g/e/ duo tertia eorundem duorum redo? 
rum comprehendit:reliquus igitur angulus b/g/a, vni tertio duorum redorum eft aequalis. 

Quilibet igitur trium angulorum b/g/a,a/g/f,&: f/g/e,vni tertio duorum redoru eft ?qua? 
lis:& aequales ob id adinuicemjper primam comunem fentetiam.Et qui ad verticem igitur 
confiftut anguli b/g/c,c/g/d,6c d/g/c,eifde angulis,per decimaquintam primi coequantur: 

H.iiij. 
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hoc eft, d/g/e/ipfi b/g/a, & c/g/d/ipfi a/g/f, atque b/g/c/ipfi f/g/e. Hinc colligitur ^ fex 
angulos ad g/ centrum deduftos fore inuicem jequalcs. In eodem porro circulo aequales 
anguli,in iequalibus circunferendjs iubtenduntur , per vigefimamfextam tertij.Sex igitur 
circifnfereritite a/b,b/c,c/d,d/e,e/f,&: f/a,funt adinuicem aquales . Sub xqualibus riirhim 
circunferentijsjtequales re<5tae linese, per vigefimamnonam tertij fiibtenduntur.Sex itaque 
redae linea? a/b,b/c,c/d,d/e,e/f,& f/a,fibi inuicem coaequantur.Aequilaterum eftpropter* 
Qjiod ide he- hexagonum a/b/c/d/e/f.CDico iam quod & xquiangulum.Nam circunferentia a/b,cir^ 
xagonumfit cunferenti^ c/d/eft aequalisrfi addatur igitur communis circunferentia d/e/f/a: confurgent 
iequiangulu. p^j, fecundam communem fententiam,aequales circunfercntiae c/d/e/f/a,& d/e/f/a/b. Sub 
ipfa porrb circunferentia c/d/ e/f/a,continetur angulus a/b/c:fub ipfa vero circunferentia 
d/e/f/a/b,angulus b/c/d. Anguli aute qui fuper aequales circunferentias in eodem circulo 
deducutur,fibi inuicem fimt aequales,etfi adcentra,etfi ad circunferetias dedudi fuerint, 
per vigefimafeptimam tertij.Aequalis eft igitur angulus a/b/c,angulo b/c/d. Haud aliter 
m6ftrabitur,qu6d reliqui anguli ipfius a/b/c/d/e/f/hexagoni, vtpote c/d/e,d/e/f,8c e/f/a, 
tum fibi inuicem,tum vtriq^ ipforum a/b/c/& b/c/d/co^quantur. Aequiangulum eft igitur 
ipfum a/b/c/d/e/f/hexagonum.Patuit iam & aequilateru,& in dato circulo defcriptum, 
CIdemrurfum hexagonum aequilaterum & aequiangulum aliter 
in dato deferibitur circulo. Sit datus circulus a/b/c/d/e/f:in quo 
deferibatur in primis triangulum aequilaterum & aequiangulum, 
per fecundam huius quarti. Erunt igitur arcus a/ b/ c, c/d/e, & 
e/ f/ a, tum per vigefimamfextam, tum per vigefimamodauam 
ipfius terti) inuicem aequales. Diuidatur quilibet ipforum trium 
arcuum bifariam,per trigefimam eiufdem tertij, in pundis qui» 
dem b,d,f:&: connedantur a/b,b/c,c/d,d/e,e/f,& f/a/lines re# 
dae,per primum poftulatum. Deferiptu erit igitur hexagonum 
a/b/c/d/e/ f/ in dato circulo per tertiam huius quarti diffinitio# 
nem; quod palam eft fore aequilaterum. Singuli enim arcus ipfa 
latera fubtendetes,aequales funt adinuice,nempe aequalium (boc eft^ipforum a/b/c,c/d/e, 
& e/f/a/dimidij: & fub aequalibus eiufdem circuli arcubus,aequales fubtenduntur redx li# 
neae,per vigefimamnonam eiufdem tertij. Aequalia funt igitur ipfius hexagoni latera. Aio 
quod Se aequales coprehendunt angulos.vniqui% enim ipfius hexagoni angulus fub aequa# 
libus deducitur arcubus, nempe fub quatuor circunferentia? partibus,qualium ipfa circun# 
ferentia eft fex. Aequales igitur funt adinuicem ipfius hexagoni anguli,per vigefimamfe# 
ptimam eiufdem tertij. In dato igitur circulo a/b/c/d/e/f,hexagonu aequilateru &aequian# 
gulum defcribitur.Quod feciffe oportuit. tLcoroUarium. 

CHinc fit manifeftum,qu6d hexagoni latus,ei quae ex centro circuli, in quo ipfum deferi# 
bitur hexagonum,eft aequale.Oftenfa eft enim vtrac]^ a/f/& f/eCqu* latera funt hexagonij) 
ipfi f/g/quae ex centro g/aequalis:& a/f/ipfi a/g,atque f/e/ipfi e/g/itidem aequalis. 
Vtcirculohe- Citem fi per punda a,b,c,d,e,f,redae ducatur linex circulum 
Xd^onum cir^- ipfum contingentes,& cum illius dimetientibus ad redos con# 
emferibatur. uenientes angulos: hexagonum aequilateril & aequiangulum cir 
ca datum circulum deferibetur. quemadmodum ex duodecima 
huius quarti propofitione de pentagono, & obieda figura vel 
De drculi in fheile deducetur. CPraeterea, nec minus facile in dato hexago# 
dato hexdgo- tio aequilatero & aequiangulo,circulum defcribere,& circunferi 
Ko inferiptio- bere poterimus: per ea qu^ decimatertia & decimaquarta pro# 

«e, ac circun~ pofitione,de pentagono ipfb^praeoftenfa fiint.Quod ex fupradi# 
feriptione. dis c olligere oportebat. 

1?, Fgdetoia is-. 

Problema i6, Profofitio i6. 

'N dato circulo,quintidecagonum ^quilarerum & ^quiangu^ 
Ium delcribere. 

_ ORONTIVS. eSit datus circulus a/^b/c/d/e,in quo receptum fit deferi# 

bere quintidecagonum aequilaterum aequiangulum. Deferibatur "in primis fuper data 
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quapiam reda linea terminata triangulum aequilaterUj, per primam primirquodi per quintse 

eiufdem primi Gorollarium^qrit xquiangulum. Huic poftmodum triangulo,jequiangulum 

rurfum deferibatur triangulum in dato circulo a/b/c/d/e , per fecundam huius quarti pro« 

pofitionem-.fitque a/c/e.Item a pundo a, in eodem circulo a/b/c/d/e> pentagonum asqui* 

laterum Sc jequiangulum deferibatur a/b/d/f/g , per vndecimam huius quarti. Erit igitur Artifictop Ut 

triangulum a/c/e/ 2 quilaterum,per fextse primi libri corollariumrcuiusiatus quo'dlibet,iub* terii quintiie 

tendit tertiam circunferentije partem circuli a/b/c/d/e. qUodlibet autem ipfius a/b/d/f/g, cagoni adin^ 

pentagoni latus fubtendit quintam eiufde-circunferentije par» nentio, 
tem. Qualium igitur partium vel Tegmentorum , tota 'circuli 
a/b/c/d/e/circunferentia eft quindecim : talium fegmentum 
a/b/c/erir quinque,& vtrunque fegmentum a/b/& b/d/trium, 

& proinde totum fegmentum a/b/d,fex. Etquoniam fegmen» 

*tum a/b/c^eft quin(]^:erit reliqua pars c/d/fextum ipfius a/b/d, 
feu tertium ipfius b/ d, & totius propterea a/ b/c/d/ e/ circuli 
quindecimum. Coniunda igitur c/d/red:a,per primum poftus 
latum , erit latus quintidecagoni in dato circulo deferibendi. 

Cui fi aequales redas lineas in dato circulo a/b/c/ d/e, ab ipfo 
quidem pundo d/verfiis e/& a/in c/continue,pd primam hu» 
ius quarti coaptaueris: erit in eode circulo deferiptum quinti» 
decagonum sequilaterum. CPoterut &fingulorum quindecim idem aliter» 
fegmentorum difl:indiones,per ipfius pentagoni aequilatcri d>c jequianguli, in dato circulo 
a/b/c/d/e,geminatam rurfum deferiptionem obtineri,a pundis quidem c/&: e:8c compara» 
tis inuicem fegmdis,dem6ftTariue concludi.Quemadmodum ex ipfa licet iplpicere figura. 

CAio iam quod ipfum quintidecagonum ^quilaterum,efi: iequiangulum.Quibuflibet enim Qj<od deferi- 
angulis,fiib dupbus quibiifvis ipfius quintidecagoni lateribus ad circunferentiamcompre» ptum quinti- 
henfis, aequales fubtendutur circunferetiaemempe fegmentorum inuicem aequalium rrede» decagonum 
cim,qualium totus circulus eft quindecim.In eodem porro circulo,anguli qui fuper xqua» <equUatem^ 
les circunferenrias deducuntur,fibi inuicem fiint aequales,erfi ad centra,etfi ad circuferen ftt <equmgu- 
tias fuerint dedudi,pcr vigefimamfcptima tertij.Aequiangulu eft igitur ipfum a/b/c/d/e/ /«w, 
quintidecagonum.Patuit quod & aequilaterum,Sc in. dato circulo defcriptum.In dato ita^ 
circulo a/b/c/d/e,quinridecagonum aequilaterum & aequiangulum defcribitur. Quod tan» 
dem faciendum receperamus. iLcoYoUarihm. 

CQuod fi per fingulas fegmentorum & angulorum quintidecagoni diftindiones,redie du 
cantur lineas circulum ipfiim contingenres,& ad redos angulos cum produdis e cen« 
tro femidiametris conuenientes : quintidecagonum aequilaterum & aequiangu» 
lum,circa datum circulum defcribetur.quemadmodhm duodecima huius 

quarti propofitione , de circunferibendo tradidimus pentagono. ^ 

CHaud diflimiliter,per ea qu^ decimatertia & decimaquar» 
ta eiufdem quarti propofitione,de pentagonis often» 
la fimtrin dato quintidecagono asquilatero & 
aequiangulo circulum deferibere, ac 
circunferibere licebit. 

C.-O 

Quarti libri Geometricorum Elementorum, 
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scopus huias 
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Orontij Finaei,DeIphinatis,Rcgij 

M ATHEM ATIC ARVJM PROFESSORIS, 

In quintum Elementorum Euclidis, Demonftrationes. 

f[Dijfinitionum elucidatio non afj^ernanda. 

ORONTIVS. 

OSTQVAM EVCLIDES QVATVOR ANTE, 
cedentibus libris,quantitatis cotinuae qualitatem,illidfcp dimenfiones 
aperte demonftrauit: iam binis fuccedentibus libris, magnitudinum 
rationes , atque proportiones, acutiffimis profequitur oftenlionibus. 

Huius itaque libri quinti fcopus eft, de proportionibus in vniuers 
fum pertradarecfingula enim qux in eo demonftrantur,non foliim ad 
geometricam videntur fpedtare contemplationem,fed commune ali. 
quid Habent cum Arithmetica,& Mufica, & cum dodrinis omnibus 
qu£E iiib mathematica traditione comprehenduntur. Verum quoniam de proportionibus 
futurus eft fermo,proportio autem rationum videtur efle fimilitudo: db rationibus,quibus 
ipfae componuntur proportiones , in primis tradandum eft. prius enim oportet agnofeere 
fimplicia,qu^m compofita. Chm igitur binae magnitudines inuicem comparatur:hae pro. 
culdubio aut aequales, aut inaequales offenduntur,, Proprium enim quantitatis effe diffinit 
Ariftoteles,fecundum eam aequale,vel inaequale dici,& huiufcemodi comparatio,habirudo 
diciturrquam Euclides,ad veterum imitationem,rationem appellat. Ipfae autem magnitu# 
dines,termini tunc vocitanturhlla quidem quae alteri refertur, antecedens:: reliqua vero, 
confequens, ad quam fcilicet alterius fit comparatio. Id porro, quo altera diftat a reliqua: 
differentia proprib dicitur. CQuoties itaque propofitae & adinuicem comparatae magnitu. 
dines,fuerint inaequales, & minor metiatur maiorem, hoc eft,aliquotiens fumpta , feu per 
datum aliquem multiplicata numenim, ipfam maiorem reftituit magnitudinem: tunc mi. 
nor magnitudo,pars ipfius maioris dicitur;quam vulgus peculiari nomenclatura,iuxra mul 
tiplicationis numerum,multiplicatiuam feu quotam partem eiufdem maioris adpellat.Qu? 
ab Euclide fic primum diffinitur. 

:^EXKAElAOr STOIXEION FfiMPTON. 

pyiQoc iJiiy{6iSe,ro iliceosopdS to 

Pars eft magnitudo magnitudinis minor maioris, quando minor me-1 
titur maiorem. 

Vtpote, binis magnitudinibus datis , quarum altera bipedalis , altera vero fextupedalis 
exiftat,quoniam bipedalis ter fumpta,feu per tria multiplicata,fexrupedalem metitur mas 
gnitudinem:idcirco bipedalis magnitudo,pars eft ipfius fextupedalis magnitudinis,& ter. 
tia pars eiufde fextupedalis peculiari diferetioae vocatur. CIpfa porro maior magnitudo, 
quam minor fiiprafcripta multiplicatione metitur: multiplex ipfius minoris adpellatur mas 
gnitudinis,hoc eft,multotiens ipfam minorem comprehendens magnitudinem,vel ex muh 
tiplici eiufdem minoris repetitione confingens.Hinc dicit Euclides. 

^>ml^oc.'aiKdicno}^ cf 4 ,to fS (Adwovo^joocep tcx'T!xpLi'Ti^HTouf\sz5i)'JS lAaTlovog* 

Multiplex autem,maior minore,quando eam metitur minor. z 

Vt in przeafrumpfo nuper exeplo, fextupedali? magnitudo multiplex dicitur ipfius bipe 
dalis magnitudinis,vtpote,qj multoties,hoc eft ter,eande bipedale cotineat magnitudine. 




















LIBER V. 9; 

feii quam bipedalis ter multiplicata metitur.& propterea fextupedalis,triplex ipfius bipei 
dalis peculiari reftriftione vocatur.CCiim autem minor magnitudo aliquoties fumpta,feu VdYS 
multiplicata,plus aut minus efficit,quam fit ipfa magnitudo maiormo quota,fed adgrega tiuct. 
tiua pars ipfius maioris videtur efTe magnitudinis, ex quotis fcilicet partibus adgregata, 
ab ipfarum partium quotarum tum numero,tum qualitate denominanda Veluti quadrupe 'S.xem^lum, 
dalis ad fextupedalem relata magnitudinem,adgregatiua pars eiufdem fextupedalis dicen 
da eft magnitudinis. Componitur enim ex geminis bipedalibus magnitudinibus, quarum 
quaelibet tertiam fextupcdalis partem efficit: hinc bipartiens tertias eiufdem fextupedalis 
denominatur.CQuae igitur adinuicem comparatae magnitudines,comuni aliqua metiuntur comefurahiles 
magnitudine:commenfiirabiles,feu communicantes,& rationales adpellantur. Cuiufmodi O" Ycftionales 
funt omnes numeri,a binario in infinitu difl:ributi,quos indifferenter metitur vnitasromnes ma^itudines, 
infiiper ad numeros relatae magnitudines, determinata inter fefe ratione vel habitudinem 
obtinentes. Quibus autem hon accidit comunis aliqua,&: per numeru expreffa menfura:in« incomwenfu- 
commefurabiles,6<: incommunicates,irrationalefve dicutur magnitudines,quaru habitudo rdhiUs ir- 
determinatfs non exprimitur numeris. Veluti funt diagonius,& latus quadrati geometrici, rationales. 

Illa igitur rationalium vel irrationaIium,feu commenfurabilium,& incommenfurabilium 
magnitudinum comparatio,vel habitudo,ratio Cquemadmodum fupra diftum eft^a vete< 
ribus adpellatunquaeab Euclide in hunc modum diffinitur, 

Wi <PuQ ojj^oyivSf) h notroc 'irnT^iicoTUrm (x^vihoi nniici 

Ratip eft duarum magnitudinum eiulHem generis,aliquatenus adinui^ 
cem quaedam habitudo. 

Sola enim vniuoca veniunt inter fefe comparanda,vtpote, numerus numero,linea linea?, QM inuicem 
fliperficies fuperficiei, folidum folido,fonus fbno, tempus tempori, velocitas velocitati,& comparantur* 
quae flint huiufcemodi.Inter ea enim quf diuerforum fiint generum,nulla videtur accidere 
comparatio. flTOffenditur autem ratio inter numeros abfoluteconfideratos,qua arithmeti< Rdfia 
eam nuncupamus rationem:interv e fonoros,hoc efl:,ad fonorum harmoniam relatos nume< Arithmetica.' 
ros, qu3& harmonica ratio dicitur: vel inter abftradras tum a motu, tum a materia hiagnis Harmonica. 
tudines,qux ratio geometrica proprie nominatur. Quaecunque porro rationes inter ipfos Geometrica, 
inueniuntur numeros,eaede inter fingula continuorum offenduntur genera:at non e diuers 
fo.Arithmetica fiquidem ratio,tantummod6 rationalium videtur effe magnitudinum:geo* 
metrica ver6,tam rationalium quam irrationalium contemplatur magnitudinum habitudi* 
nem.QuaECunc]^ infiiper rationis diuerfitates vni cotinuorum accidunt generi,Ytpote lineis: 
caeteris continuorum videtur euenire generibus,fiiperfici€bus inquam & folidis.quod ipfis 
non folet accidere numeris.Idcirco de geometrica,8c veluti principatu obtinente ratione, 
hoc loco traftare principaliter intendit Euclides.CDuplex eft aute ratio geometrica:alrq^s Katio 
ra quidem aequalitatis,cuius differentia nulla eft:altera verb ina?qualitatis,cuius rationales Aequalitatis. 
Ipecies funt quinque:tres quidem fimplices,vtpote multiplex, fiiperparticularis , fuper« laqualitatis. 
parties:& duae ex eis copofitae, fcilicet multiplex fiiperparticularis, & multiplex fiiperpar# 
tiens.Primo igitur dodtrina fimpIicium,poftca cetera in vniuerfum perfcrutantur rationum 
difcrimina:debet enim fimpliciu do(ftrina,in omnibus dodtrina praecedere compofitorum. 
CMultiplicem ita<^ folemus adpellare ratione,quoties maior magnitudo minoreCvti fiipra Ratio multi- 
di^tum eftj)pluries & adaequate compreheditmagnitudinem:quae in duplam vt quaternarij plex. 
ad binarium,triplam veluti fenari; ad ipfiim binarium,quadruplam vtduodenarij ad ternai 
rium, 8c deinceps ita quantumlibet fiibdiuiditur,prout maior magnitudo bis,ter, quater, 
pluritfve minorem comprehendit. Superparticularis autem ratio dicitur,chm maior ma^ superparticu 
gnitudo minorem femel,& quotam infiiper minoris partem continet: qux fefqualtera dici« laris ratio. 
tur vt ternarij ad binariu,aut fefquitertia veluti quaternarij ad ternarium, vel fefquiquarta 
vt quinarij adquaternarium,& refpondenter ita quantumlibet,prout pars ipfa alteram mi# 

■ noris magnitudinis partem,vel tertiam,aut quartani,aliamve quota partem efficit, a dato 
quouis numero denominatam. Superpardentem vero rationem adpellamus, quoties ma# Ratio fuper- 
ior magnitudo minorem itidem femel comprehendit,& contingetem przeterea vel adgre# partiens. 
gatiuam eiufdem minoris partem, ex quotis ipfius minoris partibus compofitam: quae va# 
ria,pro numero ac ratione partium,fortitur diferimina, gemino indigentia numero, altero 
quippe multitudinem,altero autem nomenclaturam talium partium exprimente:fic tamen 
vt ipfe numerator,a denominatorefbla vnitate fiiperetur. Alia enim fuperbiparties tertias 
dicitur,vt quinarij ad ternariu:alia fiipertripardes quartas,velut feptenarij ad quaternariu: 
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alia vero fuperquadripartiens quintas,veluti nouenarij ad quinarium , & deinceps ira fin# 
VLulti^kx fu^ ftatujvocitatur. C^inc facile colligitur,vtriu% compofitanim rationum diffinitio.Multi« 
per^articuUi plex enim & fuperparticularis ratio dicitur,cijtm maior magnitudo minore pluries, & quo« 
ris. tam infuper eiufdem minoris partem comprehendit. Multiplex denique & fuperpartiens 

Multiplex(u- ratio nominatur,quoties eadem magnitudo maior,minorem itidem pluries , & parte vitra 
perpartiem, non quotam,fed ex quotis eiufdem minoris partibus adgregatam continet. Quae tum pro 
varietate multiplicis,tum pro vtriufq^ & fuperparticularis & fuperpartientis diuerfitate,in 
SHr^<£ ratio^ varia,& fh liceat dicere^ infinita compofitarum rationum partiuntur difcrimina.CCaeterae 
autem ab his magnitudinum habitudines,quarum denominationes ignoramusrfurdae irraa 
Hotcmditm, tionalefve nuncupantur. Porrb haec omnia velim intelligas,dum maiores minoribus com 
parantur magnitudinesrna fi minores ipfis maioribus comparentur magnitudinibus,fubras 
tionales erunt minores maioribus.Hinc talium magnitudinu rationes,fubmultipiices,fubs 
fuperparticulares,fubfuperpartietes,fubmultiplices fuperparticulares,& fubmultiplices fu5 
De rationum perpartientes,pro ratione atq^ tranfpofitione terminorum,adpellantur. CCuiuflibet autem 
comparatione fuprafcriptarum rationum cum alia quavis fimili ratione comparatio vel habitudo fnon vt 
magnitudo magnitudini, fed vt haec ratio cum illa ratione comparaturJ)proportio dicitur: 
cuius haec eft fumniaria diffinitio, 

^kVXT^OytOC 

Proportio verb^efl rati9num identitas* 

Hoc eft,duarum pluriiimve ^eometricaru rationu fimilitudo.vt fi dupla duplae, fefquab 
teram fefqualterae,plurefve dupla^aut fefqualteras,& alias quafcunq^ fimiles rationes inui* 
De ^portione cem comparaueris Nam de Arithmetica proportione,quam vocant aequalium differentias 
arithmetica, rum inter datos numeros obferuatam progreflionemmihil ad praefentem dodlrinam. Neq^ 
DejmfKapro de proportione muficajquae potius^harmonia quaeda cffe videtur:vtpote,qu3e fit chm obla« 
portione, tis tribus numeris,quam rationem maximus obtinet ad minimum , eam quoq^ feruat diffes 
rentia maximi fupra medium ad differentiam medij fupra minimum, in fliprafcripta ratio* 
num fimilitudine minime confiftens. Sicuti enim arithmetica progrefrio,a mufica differre 
perhibetur harmqniacfic & geometrica proportio fquae fola peculiari nomine proportionis 
venit adpellandaj)ab vtraque diftinguitur.CEft autem geometrica proportio,aut continua, 
Proportio geo aut difcontinua. Continuam. adpellamusproportionem,cum datis quotlibet eiufdem gene 
metrica con- ris quantitatibus,omnium antecedentium ad proximi fuccedentes continuata feruatur ra* 
tinua. tionis habitudo:fic vt prima folhm anrecedenris,vltima vero confequenris,inrerniedi? au* 

tem & antecedentis & confequentis fungantur officio.Vtpotechm prima ad fecunda eam 
feruat rationem,quam fecunda adtertiam,& tertia ad quartam,&: deinceps ita quantumli* 
Solet miuoca bet. Quzecunq^ igitur continua proportione ligantur,eiufdem oportet effe generistptopter 
continua pro* neceffariam cuiuflibet antecedentis cum fiio confequente refpondetiam,& continuandam 
portione ligan inuicem comparabilium habitudinem, fiue relationem. CDifcontinua vero proportio,fit: 
tur. chm oblatis quatuor,pluribiifve quatitatibus,prima ad fccudam eam habet ratione,quam 

Difcontinua tertia ad quartam,& quinta ad fextam,& cofequenter ita^antulibet.Huiufcemodi nanq^ 
proportio geo rationum fimilitudo, vel identitas, proportio,fed difcontiniia vocitatur, confequens enim 
metrica. primse rationis,non fit antecedens fecundaemeq^ item confequens ipfius fecundae, in tertiae 
Genere diuer^ rationis continuatur antecedens.velut ipfi continuae diximus euenire proportioni. Poflunc 
fa difcotinuam itaq^ genere diucrfa,difcontinua inuiccm proportione colligaritob fingulorum antecedens 
proportionem tium,ad fingula confequentia,feparatim fa<ftam comparationem. Eadem nanq^ ratio inter 
obferuant. duos accidens numeroscpoteft fimul inter duas lineas,binafvc fuperficies,aut alias quafvis 
Corollarium, inuicem comparabiles inueniri magnitudines. Hinc patet,difeotinuam proportionem.fiib 
pari femper terminorum comprehendi numero:c6tinuam ver6 tam parem,quam imparem 
admittere terminorum feu quantitatum multitudinem. 

Rationem habere adinuicem magnitudines dicuntur,qu* poflunt mul / 
<iuUmm- tiplicat* inuicem excedere. 

do magnitu^i Poft ipfius rationis, atque proportionis adfignatas diffinitiones : deferibit confequenter 
nes,rationem Euclides,qualiter inuicem comparatae magnitudines rationem habere dicatur. Chm igitur 
hahere diffi- tam rationalium quam irrationalium hic perferutentur magnitudinum habitudines,&: ipfa 
niantur. irrationaliu magnitudinum habitudo,tum nobis,tum ipfi naturae fit ignota,denominatione 
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ab aliquo ttoii valens accipere numerorcoadus eft EucIidesCvt generalem quandam ratio# 
naiium & irrationalinm perfcriberet dilFinifionem) ad comparatarum inuicem magnitudi# 
num c6 fu gere multiplica tioneni,hoC eft,per ipfarum magnitudinum jeque multiplicia dif# 
finire,qualiter magnitudo alteri comparata magnitudini rationem habere dicatur. Si igitur 
magnitudo a/magnitudini b/comparetur,& ambje aequaliter multiplicentur,hoc eft,amba# ^xem^lunti 

rum fumatur seque multiplicia,c/quidcm ipfius a,& d/ipfius b; 

^ ' ’ ' quam rationem habebit multiplex c/ad multiplex d,eam ferua# 

(U ^ ■ bit & a/magnitudo,ad b/magnitudinem. Quafi ignota inter a/ 

j ' L—f ——1 & b/difFerentia,per multiplicatione ipfarum augeatur magnitti# 

.d ' ' ' > dinum:& in rationis ignotse nos inducat agnitionem. Tanta fi# ^otdndm» 

quidem multiplicium cum fubmultiplicibus,feu partibus inuenitur efle fraternitas: vt ipfie 
seque multiplices magnitudines non poffint aliquam rationalem aut irrationalem inter fefe 
habitudinem obferuare,quin ea fimul partibus accidat fubmultiplicibus,&r e contrario. 

oiUT$ jjLiyieij hiyifou 2t£i/T^op,i(^ 'i^tTop TtTwfJbp, ooap 

«fldfiTsWKi? 'no^oi^zs^denotj'^ -B T£Tc£fr« late/ct? <7ro^a'23Ace(n&p, 

KceB’ o-Twiovoav '7n)2i\«:'20A«<7fflr(rjuop iicxT^P'^ j h djaoi > h ocjiot h, h oc^oi 

K«TaM.HA«. 

In eadem ratione magnitudine^ dicuntur efle, prima ad fecundam, Sc 
tertia ad quartam: quando primas Sc tertias asque multiplicia, fecundae 
Sc quartie seque multiplicia,iuxta quamuis multiplicationem,vtraque 
vtranque vel vna excedunt, vel vna «quales funt, vel vna deficiunt 
fumpt« adinuicem. 

Oftenfa rationis atc]^ proportionis diffinitione, qualiter infiiper magnitudines rationem 
habere adinuicem iudicentur: diffinit refpondenter Euclides , qu6nam modo magnitudi# 
nes ipf« fiant proportionales,hoc eft,fimilem videantur obtinere rationem, habitudiniTve 
nancifeantur identitatem. Quse diffinitio,non potuit per alicuius praecedentium quinque 
rationalium fpecierum ipfius rationis vel habitudinis,vtpote aut multiplicis, aut fuperpar# 
ticularis , aut fuperpartientis,vel multiplicis fuperparticularis,vel denique multiplicis fu# 
perpartientis deferibi fimilitudinem : propter furdasfvt vocant;)irrationaIium magnitudi# 
num habitudines, quarum denominationes exprimi non pofTunt. Confugiendum ergo fo# 
re exiftimauit Euclides, ad contingentem sequ^ multiplicium habitudinem,tam continue, 
quam feparatim fada earundem magnitudinum relatione. Nam in proportionibus ficuti ^iotdndum* 
antecedentia adinuicem,& ipfa pariter confequentia , mutuam quandam inter fefe videp^# 
tur habere relationemthaud diflimiliter ipforum antecedentium,pariter & confequentium 
aeque mulriplicia,iuxta quamuis multiplicationem coafTumpta, fraterna quadam rationum 
colligantur fimiiitudine,atque e diuerfo:tametfi alia inter ipfa seque multiplicia,ab ea quae 
inter partes offenditur fubmultiplices,contingat plerunque rationum identitas . Quod au# 
tem cx multiplicium proportione,earundem partium, fub multiplicidmve magnitudinum 
proportio,vel e cotrario fiibfequaturrfuccedentibus oftendetur propofitionibus.prius enim 
diffinire,quam diffinitorum concludere neceflltatem eft operaepretium. CEChm itaq^ fimi# Bifftmtioms 
litudo rationis,binarium ad minus rationum, & proinde quaternarium magnitudinum vi# elucidatio. 
deatur exoptare numerumrait Euclides,magnitudines in eadem effe ratione,prima quidem 
ad fecundam,& tertia ad quartamequando primae 8c tertise,hoc eft antecedentium magni# 
tudinum fumptis aeque multiplicibus , 8c confequentium itidern magnitudinum, fecundae 
videlicet & quarta, ^que multiplicibus f etiam in alia quauis ab antecedentium multipli# 
catione ) coaffumptis, multiplex primae ad multiplex fecundae eam feruat rationem,quam 
multiplex tertiae ad multiplex quartaetfiue ipfa ratio maioris,aut minoris extiterit inaequa# 
litatis. Hxc enim de exceflii, vel defediu proportionali veniunt intelligenda. Velut ex Zxem^lunii 
obiefta numerorum potes colligere for# 
mula. In qua numeri dari fint a,b,c,d:& ’ 
ipforum a / & c , primi inquam & tertij 
seque multiplices e, f, nempe dupli: nu# 
merorum autem b,d, hoc eft fecundi & 
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g/eam habet rationem, quam multiplex f/ad multiplicem hCvtrobique enim fefquitertia) 
neceflum eft primum numerum a/ad fecudum numerum b/eam fimul obferuarc rationem, 
quam tertius numerus c/ad quartu d,nempe duplam.Haud aliter de magnitudinibus, fiue 
continuis intelligito. CHinc fit,vt in continue proportionatis , vbi videlicet confequens 
primae rationis fit antecedens fecundse , fumenda fint aeque multiplicia fingularum magnis 
tudinum iuxta eandem multiplicationem,hoc eft,aut fimul tripla, aut fimul quadrupla,&c. 
propterea qubd fecunda magnitudo , ipfius tertiae fimul fungatur officio, & geminas po* 
tentia magnitudines repraefentet. Vt datis in exemplum a, b , c , numeriscquorum aeque 

multiplices fint d,e,f,vtpote tripli,d/qui« 
dem Ipfius a,& e/ipfius b,atque f/ipfius c. 
Si multiplex d/ad multiplicem e/habuerit 
eam rationem,quam idem e / ad frtunc a/ 
primus numerus ad fecudum b/eam fimul 
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,obferuabitrationem,quam idem numerus b,ad tertium c.quemadmodiim ex ipfa numero* 
rum potes elicere defcriptionerin qua tam dati numeri a,b,c,quam corun4em numerorum 
aeque multiplices d,e,f,fub dupla inuicem ratione proportionantur. 

€[Ta (fi T0(i xurbp 7\(iyop,^oci<xhoyop 

Eandem aute habentes ratione magnitudines^proportionales vocetur, y 

Cfim enim proportio rationum fit identitasrfit vt magnitudines, quae in eade offendens 
tur effe ratione,vel inter quas rationum offendetur fimilitudo ffiue continua fiue difcontis 
nua eiufdem rationis obferuetur identitas^ proportionales adpellentur. 

C OTOp (fi 'PPv latcKiQ nm^ci^ssXoioicdp oi •Tr^avs 'iroTibiOtfes^dcanop 

'm>l^ot'ZsXoc(n^j ni SI •fi ‘m7koifmX<k<nop ^ juh ^ 'S Tifcifiis to 

•7?^$ TO SiUT^Op JJL&IOVK Aoyop 0*0 'TTfOS TO 'TiTKgTBp, 


Quando vero ^que multiplicium multiplex primi excefferit multi= 8 
plex lecundi, multiplex autem tertij non exceflerit multiplex quarti: 
tunc primum ad fecundum maiorem rationem habere dicetur, quam 
tertium ad quartum. 

Quemadmodum datarum magnitudinum continuam vel difcontimiam proportionem, 
ex coaffumptorum aeque multiplicium , 8c ordinatim comparatorum proportione pendere 
diffinitum eflrrhaud diflimiliter & improportionalium magnitudinum difproportio , ex fu? 
praferipto modo fumptorum aeque multiplicium difproportione,verfa vice colligitur. Eft 
enim difproportio,rationum difrimilitudo:vrpote,quando prima magnitudo ad fecundam 
maiorem vel minorem ratione habet,quam tertia ad quarta. Huius itaq^ diffinitionis haec 
eft flimma. Si quatuor oblatarum magnitudinum coaflumantur aeque multiplicia primae & 
tertiae,at (5 fecundae & quarrae,&multiplex primae ad multiplex fecundae maiore rationem 
habuerit,quam multiplex tertiae ad multiplex quartae:tuc prima magnitudo ad fecundiim 
maiorem itidem rationem obferuabit,quam tertia ad quartameSe fi minorem,minorem. Et 
proinde rationum fubfequetur diflimilitudo,ergo difproportio:fiue ipfae magnitudines co? 
tinua, vel difeontinua ratione , feu relatione terminorum inuicem conferantur . Quorum 
exempla dare,inurile iudicamus:vtpore,quae a contraria proportionalium interpretatione 
colligi vel facile pofliint. Ccorollarium. 

Hinc fit,vt cirm aeque multiplicium fupraferipto modo coaflumprorum,multiplex primi 
non exceflerit multiplex fecundi,fed multiplex tertij excefferit multiplex quartirtunc pris 
mum ad fecundum minorem rationem habere dicetur,quam tertium ad quartum. 

CAvflcAfij-ia SiyQv •7^i<npo§oi^ i?^oey(sotg 

Proportio autem,in tribus terminis ad minus eft. ^ 

De continua velim intelligas proportione. Cfim enim proportio rationu exiftat fimilitus 
do: operaepretium eft in ipfa proportione duas ad minus inuicem fimiles occurrere ratio? 
nes,& proin-de terminos quatuor, duo inquam antecedentia & totidem confequentia . Et 
quoniam in proportione continua, confequens primae rationis fit antecedens fecundae , in 
difeontinua vero minimerfit vt continua proportio nonpofTit confiftere in paucioribus tri? 
bus terminis,difcontinua autem in paucioribus quatuor. Hi fimt ergo numeri terminorum 
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minimijinter quos videtur accidere proportiormaximi ver6,nufquam dabiles funt^vtpote, 
quoniam fimilitudo rationum in infinitum poteft deuenire numerum. 

fiiyidH «vaAoj-op 7i^( nn^miiy (f^i^ocaiovoe T\6yo\i ix<jp T^iyiTcayUTr^ 

'n <fiuT^oiJ,0'Jvcp nt}'iOn ocvdM^Ojt ro rorirocffop, T^r^arAariova 

A6>-0J5 tx<lp At)'£<T^)H7ni^ <71^5 TO (fiUT^pOjJfHsd «9 i|B$ tVI •mXaO^jiCiQ CCJ) H «VaAoyio: UTTctfX!}’ 

10 Quiando tres magnitudines proportionales fuerint: prima ad tertiam 
duplo maiorem rationem habere dicetur,quam ad fecundam. Quando 
autem quatuor magnitudines proportionales fuerint: prima ad quar? 
tam triplo maiorem rationem, habere dicetur, quam ad fecundam, dc 
femper ordine vna plus,quoufque fit abfoluta proportio. 

Hic diffinit Euclides quam rationem habeat prima magnitudo ad vltimam^in continui 
proportionalibus. Senfus itaque diffinitionis eft,qu6d in proportione continua ratio extre 
mai-um magnitudinum,ex fmgulis rationibus in eadem occurretibus proportione inuicem 
compofitis generatur.Hinc fit,vt in minima proportione, qu« fub tribus comprehenditur 
terminis,prima magnitudo ad vltimam duplo maiorem rationem habere dicatur^quam ha 
beat ad fecundam,hoc eft,ex ipfis duabus rationibus fimilibusjprimse inquam magnitudi* 
nis ad fecundam,& eiufdem fecundae ad tertiam inuicem compofitis,vel altera earum du^^ 
piata confurgentem.Multiplicafidi funt igitur ipfaru rationum denominatores adinuicem: 
producetur enim optatae rationis d^nominator.quemadmodum fecundo capite,libri quar« 
ti noftrae docuimus Arithmeticae: & qyinta diffinitione libri fexti clarius oftendemus.Sint 

exempli caufh obiefti numeri a,b,c, fub dupla ratione propori 
tionati.vtraque igitur ratio a binario denominatur numero.Bis 
autem duo efficiunt quatuor: a quibus ratio primi numeri ad 
tertiu,hoc eft,a/ad c/denominabitur.Erit ergo primi ad ipfiim 
tertium ratio quadrupla,feu primi ad fecundu duplicata. CPor« 
ro fi quatuor extiterint magnitudines continubitidem propor« 
tionales:prima ad quartam triplo maiorem rationem haberer dicetur,quam dd fecunda,hoc 
efi:,ex tribus rationibus,primae quidem ad fecundam, & fecundae ad tertiam, atque tertiae 
ad quarta generatam.Sed animaduertas oportet, qu6d in trium aut plurium rationu com* 
pofitione,oper 2 epretium eft ex duabus primis vnam efficere rationem,& ex illa confeque* 
ter & fuccedente tertia vna rurfiim conffituere:& deinceps ita quantumlibet,pro datarum 
rationu multitudine.Dentur in exemplu quatuor numeri continue proportionales d,e,f,g, 

fub dupla itidem ratione diftributi.Quselibet igitur trium ratios 
num,a binario rurfiim denominatur numero.bis autem duo,ef» 
ficiunt quatuor: quae oftendunt primum numerum ad tertium^ 
vel fecundum ad quartum,quadruplam obtinere rationem, bis 
autem quatuor,reftituunt o£to:k quibus odrupla ratio denomis 
natur. Aio itacj eundem primum numerum ad quartum,o6tu« 
plamferuare rationem.quje non propterea primi ad fecundu triplata ratio vocitatur,qu6d 
ipfa ratio primi ad fecundum per tria fit multiplicanda: fed quoniam ter in eadem propors 
tione reperiatur,ex qua quidem triplici ratione,extremorum ratio fupraferipto modo con^ 
furgit. Eadem quoque ratio primi ad quartum refultabit,fi eam rationem quse efl: primi ad 
terrium,vel fecundi ad quartum,per rationem eiufdem primi ad fccudiim multiplicaueris. 
Vtraque enim in praeaffumpto numerorum exemplo efl quadrupla: quae in duplam du^a, 
reftituit oduplam.CQuod fi quinque magnitudines continue fuerint proportionales, pri« 
ma ad quintam quadruplo maiorem ratione habere dicetur,quam ad fecundam:fi fex,quin 
tuplo maiore,& confequenter ita,vna femper ordinatim adiunda ratione, pro extenfione 
proportionis,vel adiundto magnitudinum continue proportionalium numero. 

C!oju6Aoj<a: pyiSH Kvy^oa ihoa,'j^ 'nlq \ntop^oi 

11 Similis rationis magnitudines dicuntur, antecedentia antecedentibus, 
& confequentiaconfequentibus. 

Id eft:,fimilitudo rationum inter eafdern magnitudines inuicem proportionales, non fo« 
Ium inuenitur per relationem antecedentium ad fua confequentia,vel e diuerfoifed tum ex 

I.ij. 
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ipforum antecedentium^tum etiam cofequentium inuicem fada comparatione. Ex quibus 
fubfcriptat rationum illationes,lpeciefve proportionu deriuatae funtrquae primiim difFiniun« 
tur ab EucIide,poftea fuo elucidantur & oftenduntur ordine. 

0[[Evoi^(X^ Xoyog 7i^$ 'ri kyifj^o^fKgfX •B no 

Permutata ratio eftjacceptio antecedentis ad antecedens,& conlequen iz 
tis ad confequens. 

Vtpote,fi fuerint quatuor magnitudines inuicem proportionales a,b,c,d,ficut quidem a/ 
ad bjita c/ad drinferamus autem 5 &:permutatimigitur ficuta/" « . 

ad Cjita b/ad d.Hanc rationum illationem,permutatam adpel 

lamus.permutatur enim confequens primse rationis, in antece« ^ ^ 

dens fecundas:& antecedens eiufdem fecundae rationis,in con 
fequens ipfius primas vertitur. Primze itac]^ rationis vter^ ter« 

minus,antecedentis:&: vterque terminus fecundas rationis,confequentis fungitur officio. 

«5 hynfji^oxjjn^g nd kyi/j^o^ og inrDju^oy. 

Conueria ratio,eft acceptio confcquentis tanquam antecedentis,ad an? 

tecedens tanquam ad confequens. 

Id cft,confequentium in antecedentia,& antecedentium in confequentia permutatio:ras 
donem maioris in£equalitatis,in rationem minoris,aut e diuerfo,conuertendo. Vt fi a/ad b/ 
eam habuerit rationem quam c/ad d:&: a conuerfa terminorum ratione inferamus.ergo Cu 
cut b/ad a,ita d/ad c. Igitur in permutata atque conuerfa ratione,nuIla terminorum fub* 
fequitur alt0:^io:fed 8c antecedentia,&: confequentia manent fiibilantialiter eadem. 
^luvhjrU^oy^ i^y^S'^ig 'B kyi^ju^iS funocnS imo/AJ^Hyag ivog nt^g oivni nd inw 

Compofita ratio,eft acceptio antecedetis cum conrequete,ficut vnius, 
ad ipfum confequens. 

Solemus nonnunquam in proportionibus,arguere a diuifis ad coniunda : vnde huiufce# 
modi rationis illatio,compofita,feu coiunda ratio dicitur. Eft enim acceptio cuiuflibet ans 
tecedentis cum proprio confequente,tanquam vnius antece# « 

dentis,ad ipfum cofequens. Vtpote,fi a/ad b/eam habeat ra> ^ ^ 
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donem, quam c/ad d:&: coniundim inferamus. Igitur ficut v* C J 
a/b/ad b,ira c/d/ad d.augetur enim proportionaliter antece# 
dentia,per cofequentium ipforum compofitionem.Huic con# 
traria eft diuifa,feu difiunda ratio:quas ita diffinitur, 

^Aioei^icngT^oyiS nd dS < 71 ^$ deunh ndtnro/Jljvop. 

Diuifa ratio,efl: acceptio excelTus, quo excedit antecedens ipfum cons jf 
fequens,ad ipfum confequens. 

Hoc eft, comparatio differentize cuiuflibet antecedentis fupra confequens proprium, ad 
ipfum confequens.Veluti fi eade fit ratio a/b/ad b,qu2e eft c/d/ad d:& diuifim in huc mo# 
dum inferatur.Igitur ficut a/ad b,ita c/ad d.Eft enim a/differentia,qua tota a/b/ ipfam b/ 
fuperat:&r c/itidem differentia,qua tota c/d/excedit ipfam d.Hic autem modus arguendi, 
a coniundis ad diuifa nuncupatur. 

C^Avasf o^H Aoyii 'dbiy Afi4<? hyiSju^l^if 'du/ h 'to uydjuS^o^ 'B 

Conuerfio rationis,eft acceptio antecedentis ad exceflum, quo excedit 
antecedens ipfum confequens. 

Hanc rationis illationem: plerique euerfam feu reflexam nominant. Eft enim comparatio 
cuiuflibet antecedentis,ad differentiam, qua idem antecedens fiium excedit confequens. 
Exempli gratia. Sit rurfum veluti a/b/ad b,ita c/d/ad d:& c6# . 

uertamus in hunc modum . Ergo ficut a/b/ad a, ita c/d/ad c. gb, t». a. cd. d.' 

Sunt enim a/ & c/ differentiae , quibus b/ & d/ab ipfis a /b/8c 
c/d/fliperantur.In compofita igitur, 8c diuifa ratione, ac con# 
uerfione rationis, quanquam nihil fumatur extrinfecuralteran# 
tur nihilominus rcrmni,ijdem fecundum fubftantiam minime permanentes. 
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^Ajicr« Bli 5 'Zs^<lov^p auTxTfjV&paa' ^u,9oq ^ Svo 7vajiie«voyuJ^&(j, 

(^ cv T^tJ «utS AoT-aroTwp h «u? Qfr 'toF? ' 7 nfco'TO <5 ?j ^5 «rd out&$ cv 'toF? 

iii'yidt<Ji}V '7/^’S<TOfJ r ^2\6«>5;A54«? ^ ^K^CipjKced" UTrtfoMgtcnj» ^ j[;i4(r«»p, 

ly Aequa ratio eft,pluribus exiftentibus magnitudinibus,&: alijs eis 2equa=: 
libus multitudine, cum duabus fumptis & in eadem ratione: quando 
fuerit ficut in primis magnitudinibus primum ad vltimum , fic in 
eundis magnitudinibus primum ad vltimum . Vel aliter; acceptio ex^ 
tremorum,per fubtradionem mediorum. 

Exempli gratia, fint primi ordinis quatirates a,b,c, fecudi vero d,e,f:firq^ a/ad b/veluti 
d/ad e,8c b/ad c/ficut e/ad f: vel a/ad b/ficut e/ad f,& b/ad c/veluti d/ad e:&concludens 

6 3 z do fubinferamus.Igitur ficut a/ad c,ita d/ad f. Huc^modum ar# 

guendi,ex aequali, aut ex aequa ratione vocitamus. * Vt fi a/ ad 
b/& d/ad e/fefqualteram,b/autem ad c/& e/ad f/duplam obtis 
* nuerit rationem;vel a/ad b/&r e/ad f/ dupla , b/autem ad G/at« 
que d / ad e/ felqualtera ratione proportionetur : neceflum eft 
a/ad c,atque d/ad f,triplam obferuare rationem.vt ex ipfa nus 
merorum potes elicere formula. Aequa igitur ratio,tam in ijs quee ordinatam , quam etiam 
perturbatam obferuant proportionem repetitur. 

xvoiT^cyiOi H w? tTT^/J^oy^ouTCi^f ny^/J^oy td 

H(fiiKad ^?i\6 m,ouT 6 )$ vjdy^oy ^05 ck ;».6 m. 

18 Ordinata proportio eft,cum fuerit antecedens ad con{equens,{icut an* 
tecedens ad confequens: 6c confequens ad rem aliam,ficut conlequens 
ad rem aliam. 

Expeditis quae ex eadem proportione fubinferuntur rationum comparationibus: diffinit 
tandem EuGlides,binas proportionum fpecies,inter geminos proportionalium magnitudi# 
num ordines accidentes.Ordinatam itaque proportionem adpellamus,quando antecedens 
dum &: confequentium ordinatim fit comparatio.Vt fi bini (verbi graria;)fuerint numeros Exemplum ot 

rum ordines,a/b/c/inquam primus,& d/e/f/fecundus: dimttefro^ 
fuerftque a/ad b/veluti d/ad c,& b/ad c/ ficut e/ ad f. fortionis. 
Hanc rationum identitatem,ordinatam folemus voci* 
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tare proportionem.Huic contraria eft perturbata,quae fic diffinitur, 

l divoiT^oyix Bb'|),o'TO{i fi^y dv Tdy jj,iyiOSy}iy Vcr&j) av^TZtlq r 'ZbAhGoj yhifoat 

cog ov 'TcF? 'TT^OiTTug ytyiSiajy uysiyJ^oyy 'Tifdg {'TTo/x^^oy^ourcag ov 'mTg yiyidimy vrys* 

l^ay m^og iTroyi^oy: ag d^t gv 'nig nr^^TOig yiyiQt<ny i'7rd/Jllf/oy 'ir^og oc^d m, dorag oy fjnug Aeu- 
7^'oi$ yiyiQimy ky^y^oy 'Ti^dq u^d m. 

19 Perturbata autem proportio eft,quando tribus exiftentibus magnitu^ 
dinibus, & alijs eis aqualibus multitudine : fit ficut quidem in primis 
magnitudinibus antecedens ad conlequens, fic in fecundis magnitudi^ 
nibus antecedens ad confequens:ficut autem in primis magnitudinibus 
conlequens ad rem aliam,fic in fecundis res alia ad antecedens. 

Hxc diffinitio tam lucida eft,vt ampliori non videatur indigere declaratione. Non gras 
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uaberis tamen exemplarem intelligere formulam. Sint 
igitur rurfiim a/b/c, & d/e/f/gemini numerorum ordis 
nesrfitque a/ad b/ficut e/ad f, & b/ad c/veluti d/ad e. 
Hunc itac]^ inuerfum proportionis ordinem,perturbatam proportione adpellamus.C Procter 
has autejZambertus Venetus adiecit extefie atqp inordinatae proportionis diffinitiones,ab 
ipfius ordinatae ati^ perturbatse proportionis diffinitionibus minime difcrepatesiquas tum 

I.iij, 


Exeylum per^ 
turbata ror. 
tionis. 

De extenfa, 
atque inordi¬ 
nata ratione. 
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quia in gr^cis nufquam reperi exemplaribus , tum quod mihi fuperabundare videantur 
confulto praetermifi. Omnis fiquidem extenfa proportio^ordinata eft:& inordinata,eadem 
Notdn^um, quae perturbata. Ni forfitan voluerimus extenfam proportionem , terminorum vtriufque 
ordinis continuatam praefupponere relationem: chm fcilicet praecedentium rationum con* 
fequentia^fiunt antecedentia fucCedentium . Vt extenfa proportio^continue proportiona* 
lium folummodo refpiciat magnitudinum habkudinem : ordinata vero , tam continue, 
quam.difcontinueproportionata.Etfic extenfa proportio,fimul erit ordinata:fed non om« 
nis ordinata,extenfa vocabitur. Idem velim habtas iudicium,de inordinata atque perturs 
bata proportione. 

(xp H ouvQiQiuj y.i‘yiGf)jornd<T 0 VQuu 'td 'ZtjABTOjj iKOtsop tuctsn 

^(nopjOaz)i' 7 s 9 i<x<nop tji 'ppv mgj'rc(nxv< 7 a'Z 3 Xo((n(>c hou f(gd 'jvt 'ndnot 

Theorema i, 'Propojttio i. 

I fuerint quaslibet magnitudines quarumlibet magnitudis 
num aqualium numero^fingulse fingularum seque multipli^ 
cesiquotuplex efl: vnius vna magnitudo , totuplices erunt 
omnes omnium, 

O R O N TIV S.CEExordium iumit Euclides,a ratione multiplici, quse ell: omniu fimplis 
ciirima,vtpote,qus vnico denominatur & exprimitur numero.Ait itacj primhm.Si quotli^ 
bet antecederes magnitudines,totidem confequentium magnitudinu,in data ratione mub 
tiplici fuerint proporrionalesromnes antecedentes omnium confequentium,vtvna anrece^ 
dentium ad fliam confequentem , in eadem ratione multiplici coniun^fim proportionales 
erunt .“Sint enim a/b/& c/d/quseliber magnitudines,ipfarum e/& f/magnirudinum,Kqua« 
lium numero,fingul^E fingularum jequemuitiplices:vtpote,a/b/ipfius e,&: c/d/ipfius f.Aio, 
a/b/dC c/ d/ magnitudines , totuplices fore ipfarum e/& f/magnitudinum , quotuplex eft 
a/ b/ ipfius e,vel c/d/ ipfius f. Nam ex hypothefi, tot funt magnitudines in a/b, sequales 
ipfi e:quot in c/d/magnitudine, squales ipfi f. Sit vtraque multitudo, squalis numero g. 
Et diftinguanturfexempli gratia) in a/b, magnitudines squales ipfi e, iuxta numerum g, 
fintque a/hjh/k,&: k/b:in ipfb porro c/d,squales ipfi f,qus fint c/l,l/m,&: m/d . Cuilibet 

enim magnitudini,quotlibet dari,vel adfignari poife squales, 
^^ recipiendum eft. Omnis prsterea magnitudo,in determinatas 
- j quotlibet,& admuicem squales partes ( etfi forfitan nondum 
-!— ■—i prsoftenfum fuerit, quanam ratione id exequatur) abftradiu^ 

H 11 faltem partibilis eftrpoteftque magnitudo quslibet diferetione 

quadam ( ac fi feorfum diftinfta forer) annotari. Ciim igitur 
a/h/squalis fit ipfi e,& c/l/ipfi f:squales erunt a/h/& c/l,ipfis e/& f/magnitudinibus,per 
fecundam communem fententiam. Rurfum quoniam squalis eft h/k/ipfi e, & 1 /m/ipfi f: 
squales rurfum erunt,per eandem communem fententiam, h/k/& 1 /m, ipfis e,& f. Haud 
diftimiliter oftendetur,qu6d & csters k/b/Sc m/d,eifdem c/& f/cosquantur.Quoties igU 
tur a/b/ continet ipfam e , aut c/d/ipfam frtoties a/b/& c/d, eafdem e/& f/fimul compre# 
hendunt, nempe fecundum eundem numerum g . Quotuplex igitur eft a/b/ipfius e , vel 
c/d/ ipfius f: totuplices funt a/b/& c/d,ipfarum e/Sc f.Idem refpondenter licebit oftende# 
rezvhi-plures duabus,plurium fuerint sque multiplices. Hoc autem in diferetis euidentius 
manifeftaturcquemadmodhm fubiedrs formuls videntur indicare numeri.Si fuerint igitur 
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quslibet magnitudines quarumlibet: magnitudinum: &c, vt in theoremate. Quod oporte< 
bat demonftrare. 
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AjJ '7T5’S'TOp !A(^1 /t^ou YacciiiQ h 'irsTiS.x^ZiaXcxaiopyt^ TiJtZfTif, h -TrejLt-rffop cPivi^f/ou 

, lovcnif rjw^x^zi^dcnoiijUgd rtf(x§'nu:!(gd ftuJJtetp'TT^ 5 tT 0 jj,(( 9 i« ' 3 r£/*' 7 rfo[»><^^T^'ou joccVi? 
kca ' 7 rD^K’ 7 S%(xmoiifHgd ' 7 i^i'Tdpy((gd t/tTcp 'rtacc^-iru. 

Theorema z, Fropojttio z. 

I prima fecundse 2eque fuerit multiplex & tertia quart^e^fuerit 
autem & quinta fecundse ^que multiplex Sc fexta quartae: & 
compofita prima &c quinta fecunda seque multiplex erit, & 
tertia & (exta quartse. 

ORONTIVS.CIdeftfi seque miiltiplicibus^seque multiplices addatur magnitudines, 
coniurgent seque multiplices . Sint enim fex magnitudines, a/b/prima,c/fecunda,d/e/ter« 
tia,f/quarta,b/g/quinta^& e/h/fexta : quarum prima a/b/fecundse c/fit asque multiplex,ac 
^ g, tertia d/e/ipfius quartse f:& quinta rurfum b/g/eiufdem fecuns 

h- I ; p c/seque multiplex efto,ac fexta e/h/eiufdem f/quartse. Aio 
quod compofita ex prima Sc quinta,vtpote a/g,ipfius fecundse 
c/erit seque multiplex: ac tertia & fexta fimul, videlicet d/h, 
ipfius quartse f. Cxim enim ex hypothefi, seque multiplex eft 
a/b/ipfius c , vt d/e/ipfius f: quot igitur magnitudines fiint in 
a/b/sequales ipfi c,tot fimt & in d/e,asquales ipfi f. Rurfum quoniam b/g/seque multiplex 
cft eiufdem c,ac e/h/eiufdem f:tot igitur funt magnitudines eidem c/sequales in b/g,quot 
8 c in e/h/asquales eidem f. Quot igitur flint magnitudines in tota a/g , ipfi c/sequaTes:tot 
funt,& in tota d/h,sequales ipfi f.fi enim sequalibus multitudinibus,sequaleS addantur muh 
titudines;refultabunt,per fecundam communem fentetiam, multitudines adinuicem asqua* 
les.Quotuplex igitur eft a/g/ipfius c:totuplex eft d/h/ipfius f.Sed a/g,continet primam & 
quintam magnitudine:d/h/autem,tertia & fexta. Et copofita igitur prima & quintaa/g,fei! 
ciidf c/?que multiplex erit:ac tertia & fexta d/h,ipfius quartse f.Igitur fi prima fecudp ^que 
fuerit multiplex , & tertia quartse : qusefequuntur-reliqua . Quod fuerat oftendendum. 

FgoeiOTj y. 

E A[;' 7 TfO'TZ)p h 

mx 7 » 'TT^oirii Kjgd 'ifhiijKgd AN^6£VT%,lK«T^op,tK«'T^'2^ 

__ Theorema 5, 'Pro^ojifio 3. 

I primum fecundi ^que fuerit multiplex,& tertium quarti^ 
fumantur autem a^que multiplicia primi & tertij; &: seque 
fumptorum vtrunque vtriufque seque erit multiplex , alte¬ 
rum quidem fecundi,alterum autem quarti. 

O R O N T IV S.CHoc eft,quse seque multiplitium,funt seque multiplicia: eade partium 
aeque multiplicia funt. Sit primum a/fecuhdib/seque multiplex, ac tertium c/ipfius quarti 
d:& accipiantur ipforum a/& c/seque mulriplicia,e/f/& g/h.Dico quod e/f/tam multiplex 

eft ipfius fecundi b , quam multiplex eft g/ h / ipfius quarti d. 

Ci'im enim per hypothefin , totuplex fit e/f/ipfius a, quotus 
plex eft g/h/ipfius c:tot igitur erunt magnitudines in e/f/gquao 
les ipfi a,qu6t in magnitudine g/h/aequales ipfi c. Sit vtraque 
multitudo, iuxta numerum k.Sc difeernanturfmaioris euidens 
tise gratiaj)in e/f,magnitudines sequales ipfi a,fLntque e/l,l/m, 
& m/f:& in g / h/magnitudine , ipfi c/ sequales , vtpote g/n, 
n/o , &o/h. Et quoniam per hypothefin , seque multiplex eft 
a/ipfius b,atque c/ipfius d.Eft autem e/l/ipfi a, 6 c g/n/ipfi c / per conftruBionem aequalis. 
Aequalia porro eiufdem funt seque multiplicia , per fextse diffinitionis primi libri conuers 
fionem. Aeque multiplex igitur eft e/l/ipfius b,ac g/n/ipfius d.Et proinde 1/m/seque muh 
tiplex itidem eft ipfius b , ac n/o/ipfius d , Sunt itaque fex magnitudines , quarum prima 
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e/l/fecundae b/ aeque multiplex eft^ac tertia g/n/ipfius quarta ^ 
d: quinta rurfiim 1/m/ eiufdem fecundae h/xquh multiplex eft, 
ac fexta n/ o/ eiufdem quartp d . Et compofita igitur prima & ( ~ 
quinta e/m/ ipfius fecundae 9 »' aeque multiplex eft, ac tertia 8 c 
fexta g/o/ipfms quarta d:per antecedentem fecundam propo^ ^ 


m 
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T^e^ceque ml 
tiplicium ^ 
/ubmultipli- 
dum propor¬ 
tione recipro- 


Cdu 


‘Demonflratio 

theorematis. 


fitionem. Rurfum quoniam xqualis eft m/f/ipfi a,& o/h/ ipfi ('-• 

craquefmultiplex itidem erit m/f/ipfms b, atque o/h/ipfius d, 'h— i 
per eande fextaediifinitionis primi libri conuerfionem. Oftens 

fiim eft autem,e/m/& g/p/ipfarum b/& d/fore aeque multiplices,Sunt ita^ rurfum fex mas 
gnitudines,quaru prima e/m/fecundae b/aeque multiplex eft, ac tertia g/o/ipfius quartae d? 
quinta infuper m/f/eiufdem fecundae b/ aeque eft multiplex, ac fexta o/h/eSufde quartae d. 
Et compofita igitur prima & quinta e/ f, ipfius fecundae b/aeque multiplex eft, ac tertia Sc 
fexta g/h/eiufdem quartae drper allegatam huius quinti fecudam propofitionem. Et deins 
ceps ita quantumlibet,prioribus confequentes adiungendo magnitudines,pro contingente 
ipforum xque multiplicium e/f/& g/h/multitudine. Atqui multitudo c/l,l/m,& m/f,mub 
titudini g/n,n/o,& o/h/ aequalis eft:vtra<]^ enim ipfi k/numero aequalis. Si igitur primum 
fecundi aeque fuerit multiplex Sc tertium quarti:&c.vt in theoremate. Quod fuerat oftene 
dendum. 

P^oQicn^ d*. 

E Aj) OiV^TVp 'TlifOg TSC WkJ? <703^«-» 

fzsK(k(sioi '71^0'TS Hsd 'TTfog 'roe iotticij 'fi ngd TiTO/^rii 

k«6’ o^otiovoow ' 7 n>?it<ce'^oe(nxo‘iJLb^,'Jdp oiVTop tfa A)i;<peev'n)c ficc'jd 2 iim?i 0 e. 

Theorema 4, Pro^ojitio 4. 

I primum ad fecundum eandem habuerit rationem , & ter^ 
tium ad quartum:&seque multiplicia primi dc terti/,ad seque 

_multiplicia fecundi &: quarti iuxta quanuis multiplicatio 

nem,eandem habebunt rationem fumpta adinuicem. 

o R o N T IV S.CSicuti ehim ex ipforu aeque multiplicium proportione,datas magnitu»^ 
dines in eadem elTe ratione , fexta huius quinti vifa eft innuere diffinitioihaud diflimiliter 
ex ipfarum magnitudinum habitudine proportionada,eorudem aeque multiplicium verfa vi» 
ce c6cluditur rationis idetitas.tata eft aequemultipliciu cum fubmultiplicibus neceflitudo. 
Efto igitur vt primum a/ad fecundu b/eande habeat ratione;quam c/tertium ad quartu d: 
8 c accipiantur ipforum a/& c,hoc eft , primi & tertij asqu^ multiplicia e/& f,fecundi pari» 
ter & quarti,vtpote,ipforum b/& d/alia itidem aeque multiplicia g/& h.Aio quod e/multi» 
plex primi, ad g / multiplex fecundi eandem habet rationem , quam f/multiplex tertij ad 
h/multiplex quarti. Sumantur enim ipforum e/&: f,aeque multiplicia k/& hipforum porro 
g/&r h,alia fimiliter aeque multiplicia m/& n. Ciim igitur e/to 
tuplex fit ipfius a,quotuplex eft f/ipfius c,& ipforu e/& f/fiim» 
pta funt aeque multiplicia k/ Sci/ primae inquam Sc tertiae ma« 
gnitudinisrigitur aeque multiplex eft k/ipfius a,& 1/ipfius c,per 
tertiam huius quinti. Sc per eandem aeque multiplex eft m/ip» 
fius b,atque n/ipfius d.Eftautem ex hypothefi,ficut a/ad b/ita 
c/ad d: & ipforum a/& c/ oftenfa funt aeque multiplicia k/Sc 1 , 
necnon ipforum b/ Sc d/alia itidem aeque multiplicia m / & n. 

Eft igitur ficut k/ad m,ita 1 /ad n;per conuerfionem fextae diffi» ' T 

nitionis huius quinti, hoc eft , ficut multiplex primi ad multi» ■ ^ 


? e a b sm 




plex fecundi,ita multiplex teruj ad multiplex quarti.Ipfa por» 
r6 k/Sc Ijipforu e/Sc f/ftmt aeque multiplicia:m/ver6 & n/aeque 
multiplicia ipforum g/& h,per conftrudionem.Eft igitur vt e/ad g, fic f/ad h:per fextam 
huius quinti diffinitionem. Atqui e/&:f,funt aeque multiplicia primi & tertij:g/autem Sc h, 
fecundi Sc quarti alia itidem aeque multiplicia. Si primum igitur ad fecundum eandem ha» 
buerit rationem:& quae fequuntur reliqua.Quod demonftrandum fiilceperamus. 

Lemma/tue ajjumptum. 

CEt quoniam oftenfiim eft, qu6d multiplex k/ad multiplex m/fe habet,vt multiplex 1 /ad 
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multiplex n.fi igitur k/excedit & I/proportionaliter exeedit n:& fi iequale, SEquale:8c fi 
minus,itidem proportidnaliter minus. Quare & verfa vice,fi m/excedit k, 8c n/proportio^ 
naliter excedit 1: & fi aequale, aquale: fi autem minus, & proportionaliter 'denique minus. 

Et proinde, per fextam huius quinti diffinitionem,erit vt g/ad e,fic h/ad f: atque refpons 
ter ficut b/ad a,ita d/ad c. 

iLcoroUdrium. 

CSi quatuor igitur magnitudines fuerint proportionales:& econtra,feu a conuerfa ratione Comerfa ra^ 
proportionales erunt: fadfa videlicet confcquentium tanquam antecedentium,ad antece* tio. 
dentia tanquam ad confequentia relatione. 

Qia^Hixoi i, F^oSeoi? t. 

E Ap H , o7i^ acpoa^iQovnf ^ AoiTnJp 

'B koiirS ioicKif ispa vro^flC'35Aao7o^,0(ra;'aj^acno(j Ksi 'li ciAo^/ iS oAj^. 

Theorema Propojitio f. 

I magnitudo magnitudinis seque fuerit multiplex, & ablata 
ablatse:& reliqua reliquse erit multiplex, quotuplex tota to^ 

tius efl: multiplex. 

O R O N T I V S.CEftro magnitudo a/b/magnitudinis c/d/tam multiplex , quam multis 

plex eft ablata a/e/ablatae c/f. Dico reliquam e/b,reliqu3e f/d/totuplicem fore,quoruplex 

eft tora a/b/totius c/d.Ponatur enim e/b/aequemultiplex ipfius g/c,vt a/e/ ipfius c/f.Cfim Affm^tum, 

igitur tum per hypothefin, tum per conftrudrionem, totuplex fit a/c/ipfius c/f,quotuplex Bemonfiratio 

eft e/b/ipfius g/c : quotuplex autem eft vna vnius, totuplices funt & omnes omnium , per theorematis. 

primam huius quinti. Quotuplex eft itaque a/e/ ipfius c/f, totuplex eft 8c tota a/b/totius 

g/f.At quotuplex eft a/e/ipfius c/f,totuplex eft & eadem a/b/ipfius c/d , per hypothefin. 

a e _b Et a/b/igiturvtriufque&g/f/&c/d/eftxque multiplex:& pros 

‘ 5^ * r f Id inde vtraque g/f/ 8c c/d, eiufdem a/b/aequefubmultiplex eft. 

Quae aurem eiufdem funt jeque fubmultiplicia,asqualia funt ads 
inuicem,per feptimam communem fententiam. Aequalis eft igitur g/f/ipfi c/d,& vtrique 
communis c/f:qua dempta, reliqua g/c/reliqu^ f / d , per tertiam communem fententiam 
eft aequalis . Aequalia rurfum eiufdem funt aeque fubmulriplicia , per ipfius feptimae coms 
munis fententiae conuerfionem.Et g/c/ igitur atque f/d , eiufdem e/b/funt aeque fubmultis 
plices:& proinde e/b/vtriufque & g/c/& f/d/ aeque eft multiplex . Porro e/b/aeque multis 
plex eft ipfius g/c , per conftrudionem , vt a/e/ipfius c/f.Et eadem propterea e/b , ipfius 
f/d/tam multiplex cft,quam multiplex eft ipfa a/e/eiufde c/f. Atqui per hypothefin a/e/to 
tuplex eft ipfius c/f,quotuplex eft tota a/b/totius c/d. Et reliqua igitur e/b,reliqu? f/d/?qpb 
multiplex eft,atque tota a/b/totius c/d. Ergo fi magnitudo magnitudinis aeque fuerit muls 
tiplex & ablata ablatae , & reliqua reliquae:&:c . vt in theoremate . Quod oftendere fuerat 
operaepretium. 

©£Og«jU« S-, s, 

E Ap (fuo <fluo h Kgd «<po«g£0Gvaa mvee «utW laicKie 

H 'ira^ei^zsXdccnocyKgu 'vx Aoime 'roi? H'mi 'iave ioviicif 

Theorema 6, Pro^ofitio 6. 

I dusB magnitudinesjduarum magnitudinu xque fuerint vnuU 
tiplices,& ablatSB aliqua,earu ^que fusi^^multiplices .*& re^ 
liquas eifdem vel aquales funt,veP^^^Hurn multiplices. 

ORONTIVS. eSit a/b/magnitudo tam multiplex ipfius c^Am 'multiplex eft d/e/ 
ipfius ftaeque infuper multiplex efto ablata a/g/eiufdem c,vt ablata h/e/ipfiu.s f. Aio quod 
reliquae g/b/& d/h,ipfis c/8c f/5ut funt aequales altera alteri:vel earunderii c/'^.f/f que muls 
tiplices^fto primum,vt g/b/fit aequalis ipfi c:dico quod 8c d/h,ipfi f/ eft aequilis . Detur Vrimatheore* 
enim e/k/ipfi f/a^qualis. Chm igitur a/g/xque multiplex fit ipfius c,vt h/e/ipfius f,per hys matis diffe- 
pothefin. Porro g/b/aequalis eft ipfi c/per hypothefin: & e/k/ipfi f^per conftruaionem.Et nntia. 
xque igitur multiplex eft a/b/ipfius c, & h/k/ipfius f.Ponitur autem ex hypothefi, a/b/aes 
que multiplex ipfius c,vt d/c/ipfius f.Et vtra^ igitur d/e/Sc h/k,a£que eft multiplex ipfius f: 
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nempe vt a/b/ipfius c. Quse aute eiufde funt seque multiplicia^ 

_^ jequalia lunt adinuicem, per fextse comuUis fentetix interpres 

tationem. Aequalis eft ergo d/e/ipfi h/k,& vtri<]^ comunis h/e: 
^ ea ita^^ dempta,reliqua d/h/reliquas e/k/erit per tertiam coms 
= mune fententiam sequalis.Eide porro e/k, 2 equalis eft per cona 
ftrudione ipfa f/magnitudo.Binse igitur magnitudines d/h/& 
f,eidem e/k/funt squales: & proinde squales adinuicem,per primam communem fentena 
Secuda thee^ tiam.Si reliqua igitur g/b,fit squalis ipfi <::& reliqua d/h,ipfi f/erit squalis.CQuod fi g/b/ 
rematis diffe^ fuerit multiplex ipfius c:aio relpondenter d/h,sque multiplice fore ipfius f.Quotuplex eft 
Yenti(t> enim g/b/ipfius c,totuplex afliimatur e/k/ipfius f. Et quoniam per hypothefin,a/g/ prima 
fecuds c/sque eft multiplex, ac tertia h/e/quarts f:quinta rurfum g/b/eiufde fecunds c/ 
tam multiplex eft per conftru<ftione,quam multiplex eft Texta e/k/eiufde quart? f.Etcoma 
^ 8r , t> pofita igitur prima & quinta a/b,eiufdem fecunds c/sque erit 

multiplex,ac tertia & fexta h/k/ipfius quarts f, per fecundam 


P- 

,c 


ii 


^ ^ huius quinti. Quotuplex eft autem a/b/ipfius c, totuplex data 

f ‘ eft d/e/ipfiusf,per hypothefin. Et vtraque igitur d/ e/ & h/k, 

^ ' sque eft multiplex ipfius f,vt a/b/ipfius c.Hinc per fextam co 

mmunem fententiam,squalis rurfum eft d/e/ipfi h/k,& vtric^ comunis h/e:qua fubtradta, 
reliqua d/h/reliqus e/k,per ipiam tertiam c6munemTententiam,eft squalis. Aequalia por 
ro eiufdem funt sque multiplicia, per ipfius fexts communis fententis conuerfionem. Et 
d/h/igitur & e/k, eiufdem f/ sque multiplicia fimt. At e/k/ipfius f/tam multiplex eft per 
eonftru(ftionem,quam multiplex eft g/b/ipfius c.Et reliqua igitur d/h/ sque eft multiplex 
ipfius f,quotuplex eft reliqua g/b/ipfius c . Hsc autem omnia fubfequens numerorum, ad 
faciliorem demonftrationis intelligentiam adiund:a,corroborat formula. 


exemplum in 
mmeris. 


Prima. 

fecunda. 

tertia. 

quarta. 

Ablata. 

reliqua. 

1 Ablata. ] reliqua. 

Magnitudines dats. 

a/b 

c. 

d/e. 

f. 

a/g. 

g/b. 

1 h/e. 

1 d/h. 


IZ 

3 

8 

z 

9 

3 

i 6 

z 

vt in prima figura. 

I z 

3 1 

8 

z 

6 

6 

1 4 

1 4 

vt in fecunda figura. 



Si dus itaque magnitudines:& qus fequuntur reliqua.Quod fuerat oftendendum. 

A deuro rop auro^ ^ deuro roe HQ:, 

Theorema 7 Vroi^ojltio 7 . 

Equales ad eande,eande habent ratione:8<: eadem^ad aquales, 7 

O R O N TI V S.CSint bins & inuice f quales magnitudines a/& b,ad aliam 
quandam magnitudinem relat?,vtpote c.Dico primtim,a/&b/ad eadem c/ean« 
Vrmatheore^ dem habere ratione.Afliimantur enim ipfarum a/& b,sque multiplices d/&: e: 

matis pars, ipfius aute c,alia vtcun<]^ multiplex f. Ciim igitur sque multiplex fit d/ipfius a,vt e/ ipfius 
b,& per hypothefin a/& b/magnitudines fint adinuice squales:erit & d/?qualis ipfi e.qug 
enim eiufdem vel squalium funt sque multiplicia,squalia funt adinuice,perfextamcom# 
munem fententiam. Atqui f/magnitudo binas ipfius c/reprsfentans squb multiplices,fibi« 

^ e met squalis eft. Vt fe habet igitur d/ multiplex ad f, ita e/ad 

^ I, eandem f:nam qus funt squalia,eiufde fimt sque multiplicia, 

^ ' aut fubmultiplicia, per fexts aut feptims communis fententis 

‘ ' conuerfionem.Eft aute a/prima magnitudo,c/fecuda,b/tertia, 

‘ ' ' Stc/rurfiim in ordine quarta:fiint <5 d/8c e/ipfaruma/& b/gque 

multiplicia,prims inquam & tertis magnitudinis : f/porro bis repetita , ipfius c/bis repes 
tends,hoc eft,fccunds & quarts alia vteun^ multiplex,Prsoftenfum eft infuper d/multis 
piex prims ad f/multiplex fecunds ita fe habere, vt e/multiplex tertis ad ipfum f/multis 
plex quarts.Eft igitur per fexam huius quinti diffinitionem, vt a/ad c,ita b/ad eandem c. 
Aequales igitur magnitudines a/&b , ad eandem magnitudinem c,eandem habent ratioa 
pars fecu/nda nem . CAio quoque,eandem magnitudinem c, ad a/& b/inuicem squales magnitudines, 
theorematis» eandem verfa vice obferuare rationem . Hoc autem conuerfb licebit ordine concludere. 

Oftendemus enimCveluti fiipra^d/ dc e/multiplices , fore rurfum inuicem squalcs:Sc f/bis 
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coaflumpta , geminas as que multiplices repraefentare non denegabitur . Et proinde d / ad 
f/itafe habere concludetur,vt e/ad eandem f.hinc per affumptum,fiue lemma quartae pro* 
pofitionis huius quinti,f/ad d/fe habebit ^ vt eadem f/ad e . Eft autem f / primae & tertiae 
magnitudiniSjhoc eft,ipfms c/bis repetendae aeque multiplex:d/vero & e/fecundae &:quar« 
tae^vtpote ipfarum a/& b/aeque multiplices.Eft igitur vt c/ad a> fic eadem e/ad b^per eam 
demfextam huius quinti diffinitionem.CIdem quoq^ a conuerla ratione,per quartae propo« 
fitionis huius quinti corollarium,leuius concludere licebit. Si quatuor enim magnitudines 
fuerint proportionales,& e contra proportionales erunt. Atqui oftenfum eft a/ad c/eandem 
habere ratione,quam b/ad eandem c;& e cotra igitur,vt c/ad a,ita eadem c/ad b. Aequales 
ergo ad eandem,eandem habent rationem:& eadem ad aequales.Quod oportuit oftendifle. 

Fg60£<n$ «. 

T £q) av/cr&p t ii&lo}) ^ ocvrd nilovx ^oyoji hti^ ^ tAcerfop: Kod ^ ^uto 

TO Aoyop t;^(J 'jifof to fA,§^oy, 

Theorema 8, Proj^oJttio 8- 

Niequalium magnitudinu maior ad eadem,maiore rationem 

habet,quam minor:6c eadem ad minorem maiorem rationem 

habet,quam ad maiorem. 

O R O N T I V S.CSint binae magnitudines inaequales , a /b/quidem maior,& c/minor: 
d/autem alia quaedam magnitudof. Aio primum quod a/b/ad d/maiorem rationem habet, 
quam c/adipfam d. Cum enim ex hypothefi a/b/fit maior magnitudine cteomprehendet 
itaque a/b/magnitudo eandem c, & aliquam infuper magnitudinem . Sit igitur e/b, 2 equas 
lis ipfi c,& a/c/refidua eiufde magnitudinis pars.Erunt ergo a/e/& e/b/aut inaequales, aut ^^ytis 

aequales adinuice.Sint primu inaequales,6(: a/e/minor ipla e/b.Sufcipiatur aute ipfius mino di^eretin PrU 
ris a/e/vteunque multiplex,maius tamen ipfa magnitudine drfftque illud f/gX^iiam multis 
plex infiiper eft f/g/ipfius a/e:tam multiplex detur g/h/ipfius e/b,&: k/ip(ius c. Sufeipiatur 
rurfum duplum ipfius d,vtpote hpoftea triplum,fitque illud m . & deinceps ita, vno fem« 
per adiun<fto:quatenus refiiltet multiplex ipfius d,proximd maius ipfo g/h,id eft,quod ins 
ter multiplicia ipfius d/per continuam fimplicis additionem confiirgentia , primo incipiat 
excedere g/h: fitq^ illud n/ quadruplum ipfius d. Erit ergo g/h/multiplex,proxim6 minus 
ipfo n:& proinde non minus ipfo m:hoc eft,aut illi aequale,aut eo maius.CHis ita conftrus prima 

ftis, quoniam aeque multiplex eft f/g/ipfius a/c , vt g/h/ipfius jjlferentia 
‘ e/b : quotuplex igitur eft f/g/ipfius a/e,totuplex eft f/h/ipfius " 
a/b,per primam huius quipti.Sed quotuplex eft f/g/ipfius a/(te, 
totuplex eft k/ ipfius c . Et f/h/igitur tam multiplex eft ipfius 
a/b,quam multiplex eft k,ipfius c:nempe vt f/g/ipfius a/e.Ins 
liiper qlioniam aeque multiplex eft g/h/ipfius e/b,vt k/ipfius c: 
dc e/b/ipfi c/per conftruiftionem eft aequalis, quae autem aequas 
lium fimt :eque multiplicia,gqualia fiint adinuicem,per fextani 
communem fententiam. Aequalis eft igitur g/h/ipfi k. Verhm g/h/ipfa m/ non eft minor, 

Vti nuper oftenfum eft:& f/g/data eft maior ipfa d.tota igitur f/h, binis d/& m/erit maior. 

Sunt autem d/& m/ipfi n/asquales.eft enim n/quadruplum ipfius d,& m/triplum,vna cum 
ipfo d/efficiens quadruplum. Et f/h/igitur ipfo n/maius cftrnam idem , aequalium eft aequ^ 
maius;Porr6 k/ipfi g/h/aequalis oftenfa eft : & k / igitur minor eft ipfa n . Atqui f/h/& k, 
ipfarum a/b/ & c, primae inquam & tertiae magnitudinis funt aeque multipliciam/vero vt» 
cunque multiplex ipfius d/fecundam 8c quartam magnitudinem repraefentantis . & multb 
plexprimac excedit multiplex fccundx: at multiplex tertiae non excedit multiplex quartae. 

Prima igitur a/b/ ad fecundam d / maiorem rationem habet, 
quam tertia c/ad quartam d: per oftauam diffinitionem huius . 

quinti. CE Quod fi a/ e/ fuerit maior e/b, multiplicetur iamipfa 
e/b/minor, quatenus infurgatmultiplex maius ipfa d/magnitus 
dine: fftque illud g/h. Quam multiplex infuper eft g/h/ ipfius 
e/b:ra multiplex accipiatur f/g/ipfius a/e,& k/rurfum ipfius c. . 
Subfumatur. praeterea multiplex ipfius d,pxim6 maius ipfo ffg: 
fftq^ rurfum n/'quadruplu ipfius d.Haud diffimiliter oftedemus. 
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totam f/h/ipfms a/b/fore totuplice, quotuplex eft g/h/ipfius e/b:& demum f/h/& k,ipfas 
Ofle»{ionis re rum a/b/&: c/^eque itidem fore multiplices. item g/h/^quari ipfi k. Et quoniam n/multia 
Jolutio. plex,proximo maius eft f/gtnon eft igitur f/g,minus ipfo m.Atqui g/h/maius eft ipfo d^per 

conftrudionem.totum igitur f/h^ipfis d/& m/maius cft:& maius cofequenter ipfo n.Porro 
k/non excedit ipfum n:eft enimk/ipfi g/h/?equale, quod tam multiplex eft ipfius minoris 
e/b,quam multiplex eft f/g/ipfius maioris a/e. quze autem inaequalium funt jeque multipli? 
ciajfunt refpondenter inaequalia.Et k/igitur,minus eft ipfo f/g : & ipfo n/proptcrea longe 
minus. Rurftim itaque multiplex primi excedit multiplex fecundirat multiplex tertij,non 
excedit multiplex quarti. Per ipfam igitur oftauam huius quinti diffinitionem , primum 
a/b^ad fecundum d/maiorem rationem habet^quam tertium c/ad quartum d.CPorrb ciim 
f>rimce partis a/e,fuerit iequalis ipfi e/b:vtraque erit aequalis ipfi c. Cuiuflibet itaque ipfarum trium ma? 
'^^fferentU, ^ , h gnitudinum , fumenda funt aeque multiplicia , ipfo d/ maiora: 

f/g/quidem ipfius a/e , & g/h/ipfius e/b , & k/rurfiim ipfius c. 
quae perfextam communem fententiam,erunt adinuicem ?qua^ 
lia. Item n/multiplex ipfius d, quod illorum quolibet proximo 
maius exiftat:vtpote,triplu ipfius d.Quibus conftrudlis, often? 
dentur rurfiim f/h/& k,ipfarum a/b/& c/fore aeqiie multiplicia: 
& f/h/multiplex primae magnitudinis,excedcre ipium n/multi? 
plex fecundaetk/autem multiplex tertiae , non excedere multiplex quartae.Hinc priori de? 
Pars(ecmdut duftione colligemus,a/b/ad d/maiore habere ratione,quam c/ad ipfam d. CDico infuper, 
principalis quod eadem magnitudo d,ad minore c/m'aiorem rationem habet, q ad maiorem a/b. Hoc 
theorematis, autem ex fupraferipto difcurfu , immutato magnitudinum 8c aeque multiplicium ordine, 
haud obfcure colligemus.Chm enim omnibus modis praeoftenfiim fit, f/h/excedere ipfum 
n,& k/ab eodem n/fuperari:& conuerfimigitur,n/excedit k,non excedit autem f/h.Porro 
n/eft multiplex ipfius d,hoc eft,prim^ & tertiae magnitudinis : k/autem multiplex fecun? 
daejVtpote c,&: f/h/aeque multiplex quartae,fcilicet a/b . Multiplex infuper primae,excedit 
multiplex fecundae: at multiplex tertiae non excedit multiplex quartae . Per o6Vauam ergo 
diffinitionem huius quinti,prima d/ad fecundam c/ maiorem rationem habet,quam tertia 
d/ad quartam a/b.Ergo d/ad minorem c/maiorem rationem habet,quam ad maiorem a/b. 
Inaequalium igitur magnitudinum:&c.vt in theoremate.Quod oftendere oportebat. 

Qia^HjjLot 6 . 

T A 'TTfos To uvro Top uuroji ix$vna AoT-op/iigs 'jn^of ce q-o ocuro Top «UTop 

Theorema p, Pro^ojttio 9. 

yx ad eandem, eandem habent rationem , sequales inuicem ^ 
funt:& ad quas eadem eandem habet ratione,ipf^ funt aquales. 

Prima partis R O N T I V S.CHicin vniuerfiim offendendum proponitur, quod prima. 



ojlenfio ab im fexta,atque feptima communi fententia, & illarum conuerfione , in rationem aflumpfera? 


pojjtbili. mus principij.Vtpote qubd ea quae eide aequalia,vel eiufde funt aeque maiora,vel aeque mi? 

norarfiint adinuicem squalia,&e diuerfo. Sint ergo datae magnitudines a/& b,ad eandem 
magnitudinem c/eandem rationem obtinentes . Aio qu6d aqualis eft a,ipfi b.Nam fi a/& 
b/magnitudines,forent inxquales:maior ad eandem c/ maiorem rationem haberet, quam 
minor, per primam partem antecedentis oitauae propofitionis huius quinti. Habet autem 
vtraque ipfarum a/Sc b/eandem rationem ad ipfam c,per hypothefin. Haberent igitur a/&: 
‘ ^ , h . b,eandem,atque diuerfam rationem ad eandem c:quod eftim? 

Parspemda c "" ' ' poffibi-le. Aequalis eft itaque a , ipfi b , CQuod fi c/ad eafdem 

theorematis. a/& b/eande habuerit ratione: dico rurfum,qu6d a/& h/xqmi 

les funt adinuicem.Si enim forent incequales : eadem c/ad ipfas a/& b/magnitudines ean? 
dem non haberet rationem,ad minorem enim maiorem rationem obtineret,quam ad maio? 
rem,per fecundam partem eiufdem o6tauas; propofitionis.Supponitur autem , eadem c/ad 
ipfas a/& b/eandem habere rationem.Eadem itaque magnitudo c,ad ipfas a/& b/magnitu# 
dines,eandem fimul atque diuerfam rationem haberet. Quod videtur abfurdum. Aequalis 
eft igitur a/ipfi b . Quod fufeeperamus offendendum. Idem quoque refpondenter offem 
dctur:vbi plures duabus ad eandem,vel eadem ad plures eandem rationem habuerint. 
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GiOgHjJlX ty F^6Gi<nf I, 

T Op ' 7 T?*o$ TO auro ix^vfcayj ro rey lie^ovx i^oi/y Ik&vo /tS^oy : >7ifQQ 0 <(^1 ro 
ocuro jJLS^ovct Ao^op kAxTloy f^kiy» 

Theorema 10, Vroj^oJitio 10. 

|D eandem rationem habentium, maiorem rationem habens, 

Jilla maior eft: ad quam-autem eadem maiorem rationem ha- 

t bet)illa minor eft. 

O R O N T I V S.CSint rurlum a/& b/magnitudines ad eaiiderli magnitudinem c/com« 
paratae:habcatque a/ad c/maiorem ratipne,quam b/ad eandem c. Dico quod a^ipfa b/mas 
ior eft.Quoniam fi non fuerit maionvel erit squalis ipfi b,vel eadem minor. Aequalis pors 
ro non eft a/ipfi b:haberent enim a/& b/eandem rationem ad c / magnitudinem , per pri* 
b a mam partem feptims propofitionis huius quinti, quod aduer^ 

- 1 »--(-) fatur hypothefi.Non eft igitur a,squalis ipfi b. Haud diftimia 

I—-—' liter oftendetur', qu6d neq^ minor eft a/ipfa brquoniam a/maa 

gnitudo, minorem ratione haberet ad c/magnitudinem,quam 
ipfab/ad eandem c,per primam partam o^aus propofitionis ciufdem quinti.habet autem 
a/maiorem rationem, qUam b/ad eandem c/per hypothefin . Haberet igitur a/ad c/maio« 
rem & minorem ratio nem, quam b/ad ipfam c.Quod non eftpofiibile.Itaque a/non eft mis 
nor bmeque cidemCvti nunc oftendimus^squalis. Et a/igitur , ipfa b/maior eft.GQuod fi 
eadem magnitudo c, maiorem rationem habuerit ad b/quam ad a;dico rurfum,a/fore mas 
iorem ipfa b . Non erit enim a/ipfi b/squalis : quoniam c/ad a, eandemratiortem haberet 
quam ad b/per fecundam partem prpallegats feptims propofitionis.Habet autem c,minos 
rem rationem ad a,quam ad b,ex hypothefi.qus fimul ftare non pofllint.Non eft igitur a, 
ipfi b / squalis . Neque etiam minor:tunc enim c/ad ipfam a /maiorem rationem haberet, 
quam ad b, per fecundam partem ipfius odaus propofitionis huius quinti. Habet autem 
c/ minorem rationem ad a,quam ad b,ex ipfa hypothefi.Haberet itaque c/minorem fimul 
atque maiorem rationem ad a,quam ad b.quod videtur impoifibile.Igitur a/non eft minor 
ipfa b.oftenfiim eft, quod nec eidem squalis . Maior eft itaque rurfum a/ipfa b. Ad eans 
dem ergo rationem habentium:& quas fequuntur reliqua.Quuod oportuit demonftraffe. 

ict Fgoejoie 

I Ao}^(U o1 ocu'mj((gd. «/IAhAoij 01 «i/tb/. 

Theorema ir, Tropojitio 

Yx eidem funt easdem rationes, & adinuicem ftint e^dem.’ 

o R o N TIVS. eSint eidem rationi qus a/ad b,esdem rationes qus c /a'd 
d, &c e/ad f.Aio quod rationes c/ad d/ dc e/ad f,funt esdem adinuicem:ficuc 
quidem c/ad d , fic e/adf, Accipiantur enim ipfarum antecedentium a, c,c, 
sque multiplicia g,h,k:ipfarum autem confequentium b,d,f,alia qusuis sque multiplicia 
l,m,n. Cum igitur ex hypothefi a/ad b/eandem habeat rationem,quam c/ad d,8c ipfarum 
a/Sc c,prims inquam & tertis magnitudinis,fumpta fint ^que multiplicia g,h,fecundg rurs 

fum Sc quarts , vtpote ipfarum b/& d/alia itidem sque multis 
plicia l ,m:& sque multiplicia igitur g,h,ad squfc multiplicia 1, 
m, eandem habent rationem fumpta adinuicem , per quartam 
huius quinti. Itaque fi g/excedit 1, & h / proportionaliter exs 
cedit m:& fi squale,squale;fi autemminus,itidem proportios 
■ naliter minus . Infuper quoniam per ipfam hypothefin, ficut 
■ a/ad b,ira e/ad f: & ipfarum a/& prims videlicet & tertis 
magnitudinis,fumpta funt sque multiplicia g/k, fecunds rurs 
” fum & quarts,vtpote ipfarum b/&f, alia vtcunque squernub 
tiplicia 1/n.Si itaque g/excedit 1,& k/proportionaliter excedit 
metfi squale,squale:fi vero minus , itidem proportionaliter minus , per eandem quartam 
huius quinti propofitionem. Atqui prsoftenfiim eft,qu6d fi g/excedit l,excedit & h/ipliim 
mretfi ^quale,squale:fi autem minus,&: h/proportionaliter minus eft ipfo m. Quapropter 
fi h/excedit m,excedit dc k/proportionaliter ipfum n;Sc fi h/squatur ipfi m , cosquatur dc 
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k/ipfi n:& fi minus fiierit h/ ipfo m , & k/demum proportionaliter minus eft ipfo n.Porrb 
h/& k/ipfarum c/Sc e, primjE videlicet & tertia magnitudinis data funt aequ^ multiplicia: 
ipfarum aurem d/ & f, hoc eft fecundse & quarrae,alia vtcunque xque multiplicia m/&: n. 
Eft igitur per fextam huius quinti diffinitionem,ficut c/ad d,itac/ad f. Quze eidem itaque 
funt esedem rationes,Seadinuicem funt e^edem.Quod fuerat oftendendum. 

eio^Hjxx ie, p§6eimf le. 

E Apf 6Tra(giow7 oivahoyoyytsou 
rbc^y^j^ccy^famzievfmn-alnrrD/j^ 

Theorema 12 , Propojttio 12 . 

I fuerint qualibet magnitudines proportionem habentes: 
erit ficut vna antecedentium ad vnam confcquentium, fic 
omnes antecedentes ad omnes confequentes. 

? ^ ^ ^ ^ ^ y S.CQuod in prima huius quinti propofitione,de ratione tathm praeoften^ 
fum eft multiplici: hic de fub quacu^ ratione proportionatis magnitudinibus,vniuerfaliter 
proponit Euclides. Sintitacg a,b,c,d,e,f/quotlibet magnitudines inuicem proportionales: 
ficut a/ad b,ira c/ad d,ficiit(]^ c/ad d,fic e/ad f. Aio quod quam rationem habet a/ad 

_ _ - antecedem 

:qu^ multis 

- - ^ ^ ^ -— --, w..-w. -—^-iciafiintg, 

hji^plaru vero b, d, alia itidem zeque multiplicia l,m : ficut fe habet igitur g/ad l,fic h/ad 
ipfiim m , per quartam huius quinti. Rurfiim quoniam eft vt c/ad d , fic e/ad f,& ipfarum 
C/& e/atque multiplicia fiint h , k , ipfarum autem d/f,alia v tcun4^ aequ^ multiplicia m,n: 

ficut fe habet igitur h/ multiplex ad ipfiim m , fic k/ad ipfum 
n,per eande quartam ipfius quinti.Vtaute fe habet h/i^d m,fic 
g/ad 1/fe habere praeoftenfiim eft. Eft igitur vt g/ad 1,fic k/ad 
n,per antecederem vndecimam propofitionem.Sunt ita^ g>h, 
k,& l,m,n,multiplicia inuice proportionalia : ficut quide g/ad 
l,fich/ad m,& k ad n . Igitur fi g/multiplex excedit l,excedit 
& h/proportionaliter ipfiim m,necn6 & k/ipfiim n:& fi g/^qua* 
turipfi l,3equum eft & h/ipfi m, & k/refpondenter ipfi n:fiau* 
tem g/minus fuerit ipfo l,eft 8 c h/proportionaliter minus ipfo 
m,& k/demu ipfo n.Et proinde fi g/multiplex excedit l,exces 
dunt & g ,h,k/multiplicia proportionaliter ipfa 1, m , n : & fi 
aequu eft g/ipfi l,squalia funt & g, h, k / ipfis l,m,n:fi autem 
g/fit minus ipfo 1,erunt & eadem g,h,k,eifde l,m,n , tandem 
asque minora, perfecudam & quartam comunem fentetiam . Atqui g,h,k/magnitudines. 



g' K h 
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quotuplex igitur eft vnius vna magnitudo, hoc eft g/ 
ipfius a,totuplices funt & omnes g/h/k, omnifi a/c/e, 
per primam eiufdem quinti. Et proinde quotuplex eft 


1 h 

g,h,k. 1 i,m,n. 

a» 1 b» 


prima. | iecunda. 

tertia, quarta. 


eft,primae & tertiae magnitudinis aequ^ multiplicia:l/autem / & 1/m/n/fecundce b/&: ternae 
b/d/f,aeque itidem multiplicia . Et oftenfiim eft , quod fi g/multiplex excedit 1,excedit 8 c 
g/h/k/proportionaliter ipfiim l/m/n:etfi aequale,aequalecfi ver6minus,itide proportionalis 
ter minus.Eft igitur per fextam huius quinti diffinitionem, ficut a/ad b,fic a/c/e/compofi« 
ta ad b/d/f/compofitam:hoc eft,ficut vna antecedentium ad vnam confequentium,fic oms 
nes antecedentes ad omnes confequentes. Quod demonftrandumfufceperamus. In quo* 
rum omnium rationalem confirmationem, fiibieftam contemplare numerorum formulam. 


jj Dupli. 

Y ||r«4..i...|| ||jp.*lp.r|| JI&54 
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pfoacffi? 

Ap' 7 l?S'TO^' 7 I? 0 <cf^(u 71 $>'o{»'ra{J XU‘ 7 ilttXff'^ 0 j' 0 pj[yfl 7 dp ' 7 n« 0 $ TSTag-Tap^f/TBp 3 - 71^05 'Ttoa^TBp 
jua^ovft: ?v6><ot) Tri/xT^op 'Tif05 tifoi/iKgd rm^SiTB^ ^iVT^o^ Ao^op e| 9 j htt^ 

‘]ri^'nfoi/^09 iKTop. 

Theorema 13 , Vroi^ojltio 13 . 

I prima ad fecundam eandem habuerit rationem, &: tertia ad 
quartam,tertia autem ad quartam maiorem rationei^abeat 
quam quinta ad fextam.-prima quoque ad fecudam maiorem 
radonem habebitjquam quinta ad fextam. 

ORONTIVS. CH abeat enim prima magnitudo a/ad fecudam b/eandem ratioriem, 
quam tertia c/ad quartam dripfa porro tertia c/ ad eadem quartam d/maiore rationem ha« 
beat,quam e/quinta ad f/fextam magnitudinem . Aio qu6d & a / prima magnitudo ad fe« 
eundam b/maiorem itidem ratione habebit^quam ipfa e/quinta ad eadeni fextam f.Multis 
plieetur enim vtraque ipfarum a, b : fmtque earundem a^^b,vtcunque multiplicia g,h/ed 
g/maius ipfo h.poteft enim a/toties multiplicari^quoufquc multiplex ipfms a/fuperet mub 
tiplex eiufdem b.Quam multiplex infuper eft g/ipfms a, tam multiplex detur k/ipfius c,& 
l/ipfius e.Rurfiim quam multiplex eft h/ipfms b,tam multiplex efto m/ipfius d>& n/ipfius 
“ f. Ciim igitur a/ad b/eadem ratione habeat,quam c/ad d,fint« 

que g/& k/ primjE & tertis sque multiplicia , h/aute & m/fe« 
cuds &: quarts sque itidem multiplicia:!! g / ita<^ excedit h, 
excedit & k/ipfum m,per quartam huius quinti. Atqui g/ftipei 
rat h,per c6ftru£Vione;8t k/igitur ftiperat m.Rurftxm quoniam 
c/ad d/ maiorem rationem habet^quam e/ad f,&: iplarum c/Sc 
e/prims inquam & tertis magnitudinis,sque multiplicia ftmt 
k,l,fecuds porro d/& quarts f/ alia vtcun(^ sque multiplicia 
m^n:fi k/igitur excedit m, no excedit 1/ipftim n,per couerfioo 
nemoftaug diffinitionis eiufde quinti.Porro kfvtinunc often^ 
t» A c f fum eftj)exceditm;& 1/igitur non excedit n.Excedit aute & g/ 

^ ipfum h,ftint^ g/& 1/ipfaru a/& e,hoc eft^prims & terti? nias 
gnitudinis sque multiplicia,per c6ftru<ftione:h/rurfum &n/ipfaru b/& f,vtpote fecuds & 
quarte alia vteun^ sque multiplicia: & g/multiplex prims excedit multiplex fecuds,l/au 
te multiplex tertis no excedit n/multiplex quarts.Prima igitur a/ad fecunda b,maiorem 
rationem habet,quam e/tertia ad quartam f,per o<ftaua huius quinti diffinitionem.Ergo fi 
prima ad fecunda eande ratione habuerit:&c.vt in theoremate.Quod oportuit oftendiflfe. 

icT, F^oHcn? icP. 

E Af} 'Tif Q'idf) 71^9 (fieuT^oii Top ciuroif ‘T^H-xop * 7 j ^5 'riroc/ffoiiiro eft 

h ^ Tirdc/^r^ iMajron^iAoiOj-o^. 

Theorema 14 , PropoJJtio 14 . 

jl prima ad fecundam eandem habuerit rationem, & tertia ad 

i quartam rprima vero tertia maior fuerit,& fecuda quarta ma^ 

I ior eritretfi aequalis,^qualisietli minor,minor. 

O R O N T I V S.CSint verbi gratia quatuor magnitudines a,b,c,d/inuice proportiona* 
les:ficut quidem a/ad b,ita c/ad d.fit autem primum , a / maior ipfa c:dico quod & b,ipfa 
d/refpondenter eft maior. Chm enim ex hypothefi a/fit maior c:habebit igitur a/ad b/ma«= 
jj iorem rationem,quam c/ad eandem b,per odaua huius quinti. 

^ Eft autem ratio a/ad b/eadem,qus c/ad d , per hypothefm:& 
c/ igitur ad d/maiorem rationem habet , qiiam eadem c/ad b. 
Ad quam autem eadem maiorem rationem habet:&illa minor 
eft, per fecundam partem decims propofitionis ipfius quinti. 
Minor eft itac]^ d, ipfa b:& b/propterea ipfa d/maior. CQuod 
fi a/fuerit minor c:erit &b/minor ipfa d/magnitudine.Rurfum enim per eandem o<ftauam 
huius quinti,c/maior_,ad ipfam b/maiorem rationem habebit,quam a/minor ad eandem b, 

K.ij. 
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Quam rationem porro habet a/ad b,cam feruat ex hypothefi c/ad d. Et c/igitur ad b/mas 

iorem ratione habet, quam ad d.Eft igitur b/minor,ipfa d,per 
ipfam decimam eiufdem quinti. CEPorrq fi a/fuerit sequalis ipfi 
b:haud diflimiliter oftedemus , b/fore zequalem ipfi d.Aequas 
les enim a/& c/ad eandem b/eandem rationem habebunt,per 
feptimam huius quinti. Sed quam rationem habet a/ad b, eam 
rurfum habet c/ad d,per hypothefin. Et c/igitur ad vtranque 
b/& d,eandem obferuabit rationem. Ad quas autem eadem eandem habet rationem, ipfie 
funt ^qualeSjper nona ipfius quinti propofitione. Aequalis erit igitur b/ipfi d. Si prima igis 
tur ad fecuda eande habuerit rati6ne:3c qu? fequutur reliqua. C^od demoftrare oportebat. 

i£, P§69t<r,f u. 

A pti^H/TDtg acn^uT(as'7rDX^x'ZisAoiajQi(f']iiiocvropixi ?v6>op,AK(p9(vTO 

Pheorema ly, PropJttiOy ly. 

Artes eodem modo multiplicium^ eandem rationem habent 
fumptae adinuicem. ^ 

O R O N T I V S.CSinta/b/& c/djipfarum e/8c f/^quemultiplices. Aio pars 
rem e/ad parte f/eandem ratione habere,quam a/b/multiplex ad c/d/multipli 
ce. Chm enim a/b/ aeque multiplex fit ipfius e,vt c/d/ipfius f:quot igitur partes funt in a/b/ 
aequales ipfi e,tot funt & in c/d/aequales ipfi f.Sint exepli gratia iuxta numeru g: & diftin 
gatur a/b/in partes aequales ipfi e, fmtq^ a/h,h/k, & k/b: necnon & c/d/in partes aequales 
a Ti ^ E ipfi fjVtpote in c/m,m/l,& 1/d.Erit ita^ multitudo ipfaru a/h, 

' ^ ^ ' ' h/k,& k/b,multitudini c/m,vsx/\,6c l/d/aequalis;vtraque enim 

' ' jequalis ipfi numero g.Rurfiim quonia a/h,h/k, & k/b/eidem 

e/fiint aequales : funt igitur aequales adinuicem , per primam 
communem fentcntiam.& proinde c/m, m/l,l/d,funr quos 
que adinuicem aequales . Aequales porro ad eandem habent 
rationem, Sc eadem ad aequales: per feptimam huius quinti. Eft igitur vt a/h / ad c/1, fic 
h/k/ad l/m,& k/b/ad m/d.Proportionales igitur funt ipfae a/h,h/k,& k/b,ipfis c/l,& 1/m, 
m/d.Et ficut igitur vna antecedentium ad vnam confequenrium , fic omnes antecedentes 
ad omnes confequentes , per duodecimam ipfius quinti. Ergo ficut a/h/ad c/ 1, fic rota 
a/b/ad totam c/d.aequalis porr6 efta/h/ipfi e,&: c/m/ipfi f: & aequales ad eafde,eademhas 
bent rationem,per ipfam huius quinti feptimam.Et ficut igitur a/b/multiplex,ad c/d/ mul 
tiplicemtfic pars e,ad partem f. Partes itaque eodem modo multiplicium , eandem ratios 
nem habent fiimptae adinuicem.Quod oftendendum fuerat. 

E Q>iCiQHy.x IS, P^S0£<n$ IS. 

Ap oa/(k%oyo^ Uyi(gd cvaTAal ocvxMyoy 

Theorema i6, Pro^ojttio i6» 

I quatuor magnitudines proportionales fuerint: &: permus 
tatim proportionales erunt. 

ORONTIVS. eSint verbi gratia quatuor magnitudines a,b,c,d, inuis 
cem proportionales:ficut a/ad b,fic c/ad d.Dico quod & viciflim,hoc efl:,pers 
mutatim proportionales exiftuntrficut quidem a/ad c,fic b/ad d. Accipiantur enim ipfarum 

a,b, asque multiplices e, f: ipfarum quoque c , d, alias vteunq^ 
asque multiplices g,h . Chm igitur asque multiplex fit e/ipfius 
a,vt f/ipfius b:erit vt a/ad b,fic e/ad f:nam partes eodem mo» 
do mulriplicium,eadem rationem habent fiimpf^ adinuicem, 
per antecederem decimamquintam propofitionem . Vt autem 
a/ad b,fic fe habet c/ad d,pcr hypothefin.Et ficut igitur e/ad 
fjfic c/ad d:nam qiuE eidem funt easde rationes , & adinuicem 
funt eaedem , per vndecimam huius quinti. Inliiper quoniam 
xque multiplex efl: g/ipfius c, vt h/ipfius d:erit rurfum vt c/ad 
d,fic g/ad h,per eandem quindecimam huius quinti.Sicut por# 
ro c/ad d, fic e/ad f/fe habere praeoftenfum eft : & ficut igitur 
e/ad f,fic g/ad h,per ipfam vndecimam ipfius quinti.Quatuor itaq^ magnitudines e,f,g,h. 
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furit muicemproportfonales:habetque prima e/ad fecundam f/eam rationem , quam tertia 
g/ad quartam h. Si prima igitur e, fuerit maior tertia g:& fecunda f, ipfa h/quarta maior 
erif.etfi 3 equalis, 2 equalis:erfi minor , minor , per decimamquartam eiufdem quinti. Atqui 
e/& fjipfaru a/& b,hoc eft primae & tertiae magnitudinisCde illationis ordine velim intelli* 
gasXunt xque multiplicesrg/autem & h , fecudae & quartae , vtpote ipfarum c/& d/zeque 
rurfum multiplices.Eft igitur per fexta huius quinti diffinitionem, vt prima a/ad fecudam 
c fic tertia b/ad quartam d. Si quatuor igitur magnitudines proportionales fuerintrSc per# 
inutatim feu viciflim proportionales erunt.Quod erat demonftrandum, 

E ©£cog;^jLt« 1^. 

Ap <ruymocvdT^oyoy H,Kgd odaAoyoy ts-oa. 

Theorema i-j, Vro^ojltio 17 . 

I Copofitx magnitudines proportionales fuerint: diuifc quo^ 
que proportionales erunt. 

ORO N T I V S . CSint compofitae magnitudines a/b,b/G,d/e,ac e/f,inuii> 
cem proportionalesificut a/b/ad b / c , fic d/e/ad e/f.Aio quod 8 c diuife pro* modus at 
portionales eruntcficut quidem a/c/adc/b^yficd/f/ad f/e.Accipiatur enim ipfarunl a/c,c/b, guendidcom^ 
d/f,6c f/e,gque multiplices g/h,h/k,l/m,Sc m/nnpfarum rurfum b/c,e/f, aliae itidem aeque ad di- 
f * niultiplices k/o,&n/p. Hisitac6ftru£tis,quonia g/h/& h/k/ 

I- ^^ magnitudincs,ipfaru a/c/&c/b/magnitudinu aequaliil numero 

^—, t finguix lingularum, per c6ftrudtionem,ftirtt aeque multiplices: 

d I— t—i c quotuplex igitur eft vna g / h / vnius a/c , totuplex eft & tota 

^^^ g/k/totius a/b,per primam huius quinti. Quotuplex autem eft 

g/h/ipfius a/c,totuplex eft l/m,ipfius d/f,per conftruftionern: 
quam multiplex eft igitur g/k/ipfius a/b,tam multiplex eft 1/m/ipfius d/f,per vndecimam 
—_——j- ipfius quinti.Rurfum quoniam l/m/& m/n,ipfarum d/f/8c f/e/aequalium 
I k '' l ^ ‘ iiumero lingulae lingularum aeque fimt multiplices,per ipfam c6ftru£fio« 

ja/_^jLa/G_[- 1^1 igitur eft vna 1/m/vnius d/f, totuplex eft tota l/n/totius 

d/e , per eandem primam huius quinti. Quotuplex autem eft 1/m/ipfius d/f, totuplicem 
offendimus g/k/ipfius a/ b:quotuplex eft igitur g/k/ipfius a/b, totuplex eft 1/n/ipfius d/e, 

—n—i ipfam vndecimam eiufdem quinti. Sunt ita»^ g/k/& 1/n, ipfaru a/b/Sc 

I h' f que multiplices.Item quoniam sque multiplex eft h/k/ipfius b^c,vC 

•J1 m/n/ipfius e/f:quinta rurfum k/o,eiufdem b/c/aeque multiplex eft, vt fex« 
tan/p/eiufdeme/f.Et copofita igitur h/o,ciufde b/c/^que erit multiplex,ac tota m/p/eiuf« 
deme/f,per fecundam huius quinti. Et proinde h/o/& m/p, ipfarum b/c/& e/f/fimt aeque 
multiplices.Infuper quoniam ex hypohefi,ficut a/b,ad b/c,fic d/e/ad e/f:& ipfarum a/b>& 
d/e,primaB inquam & tertiae,aeque multiplices liint g/k/& l/n:ipfaru rurfum b/c/& e/fjhoc 
eft fecundae & quartae , aeque itidem multiplices h/oz&r m/p . Eft igitur vt g/k/ad h/o, fic 

l/n/ad m/p , per quartam huius quinti. Auferantur vtrifq;ue 
comunes h/k,& m/n:vt reliqua igitur g/h/ ad reliquam k/o, 
fic 1/m/reliqua ad reliqua n/p, per tertiam & quintam c6mu« 


j g/k. 1 h/o. 

1/n. 1 m/p. 1 

j a/b. j b/c. ^ 

d/e. e/1. 1 


nem fententiam. Si enim ab aeque multiplicibus,aeque multiplicia auferanturrrelinquentur 
aeque multiplicia.Igitur fi g/h/excedit k/o, excedit & 1/m/proportionaliter ipfam n/p:etfi 
3 equalis,aequalis:fi autem minor,itidem proportionaliter minor.Atqui g/h/& l/m,primae & 
tertia: magnitudinisCiuxta ordinem illationis ) hoc eft,ipfarum a/c/ & d/f/datae funt aeque 

multiplices: k/o / vero & n/p, ipfarum c/b/& f/e,fecundae in^ 
quam & quartae magnitudinis aeque itidem multiplices. Prima 
igitur a/c, ad fecundam c/b/ eam rationem habet: quam tertia 


g/h. k/o. I 1/m. 

n/p. 1 

a/c. 1 c/b. j d/f. 

f/e. 1 


d/f,ad quartam f/e, per fextam huius quinti diffinitione. Si compofitae itaej magnitudines 
proportionales fuerint,diuif? quoc]^ proportionales erut.Quod fufeeperamus oftendendum. 

E Qi6^Hfj,ot iH, Fg60£cn? is. 

Ap jjLiyiQf) ocydchoyo^ hj Kgd ^rtOiVGVc od/xTioyoy 'isocjL, 

Theorema 18, Prof^ojttio ig, 

I diuifie magnitudines proportionales fuerint: compofit^ 
quoque proportionales erunt. 

K.iij. 
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compofttd VdORONTIVS. C Sint diiiirse magnitudines a/c,cyb, d/f,& f/e, inuicem proportiona^ 
tiojjiue argue lesrficut a/c/ad c/b^fic d/f/ad f/e. Aio quod 8c compofitsejerunt verfa vice proportionales: 
di mdus a di ficut quidem a/b/ad b/c, fic d/e/ad e/f. Sicut enim a/b/ad b/e, fic d/e/ad aliam quandam 
uifis ad com magnitudinem fe habere necelTum eft.Hsec autem magnitudg,!! no fuerit e/f:erit vel ipfa 
iun^ia. ^ i i 9 r h, e/f/maior,aut eadem minor.Efto primum a/b/ad b/c,ficut d/e/ 

j , q sd maioremCfi polTibile fuerit)ipfa e/f;vtpote ad e/g. Erit igia 

g' tur ficut a/b/ad b/c,fic d/e/ad e/g. Si compofitf autem magni* 

tudines proportionales fucrintrdiuifae quoque proportionales erunt,per antecedentem de* 
Vrima oflen^ cimamfeptimam propofitionem . Erit itaque ficut a/c/ad c/b, fic d/ g/ ad g/e. Sicut porro 
fionis differen a/c/ad c/b,fic per hypothefin d/f/ad f/e.Ergo ficut d/f/ad f/e, 
tia, fic d/g/ad g/e:nam quae eidem flint eaedem rationes ,adinuicem 

funt eaedem,per vndecimam huius quinti. Quatuor itaque maf 


1 d/f 

a/ c. 


1 f/e. 

c/ b. 

g/e. 1 


secunda pars 
fme differen» 
tia. 


1 d/f. 

! a/c. 

d/h. 1 

j f/e 

I e/b. 

h/ e. 


gnitudines d/f,f/e,d/g,atque g/e,funt inuicerh proportionales, & prima d/f,maior eft ter* 
tia d/g:&r fecunda igitur f/e, maior erit quarta g,e, per decimamquartam eiufdem quinti. 
Atqui f/e,minor eft ipfa g/e,per hypothefin.Erit ita<5 f/e,minor fimul & maior eade g/e/ 
magnitudine.quod eft impoffibile.No eft igitur ficut a/b/ad b/c,fic d/e/ad maiore ipfa e/f. 
C Aio rurflim, quod neq^ ad minorem ipfa e/f: vtpote e/h. Concludemus enim iterum cx 
decimafeptima & vndecima huius quinti,fore ficut d/f/ad f/e,fic d/h,ad h/e;vtrobique e* 
a, ) I c 1 !>■ nim ficut a/c/ad c/b.Et quoniam prima d/f,minor eft tertia d/h: 

A I . f, ■ Cj . erit rurfum per ipfam decimamquartam eiufdem quinti, fecun* 

h da f/e,minor quarta h/e.Supponitur 
autem maior: quse fimul ftare non pofliint. Non eft ergo ficut 
a/b/ad b/c, fic d/e/ ad minorem e/f. patuit quod neque ad ma^ 
maiorem.Et ficut igitur a/b/ad b/c,fic d/e/ad ipfam e/f. Itaq^ fi diuife magnitudines pro* 
portionales flierintrcompofitse quoque proportionales erunt. Quod oftendere fuerat ope* 
rzepretium. 

iQy Fgoetcn? i0. 

E Ap? ^5 oAop oAopjOUT&f dc(pouQi^( 2 ^ •TifOQ ccq>oa§iQlp) is AoiTtop To Aoiirop 'isocty 

oAop ^0? oAop. 

Theorema 19, Propoptio 19, 

I fuerit ficut totum ad totum^fic ablatum ad ablatum:& re^ 
liquum ad reliquum,erit ficut totum ad totum. 

ORONTIVS. CEQiiod quinta huius,de ratione multipli tanthm propo* 
fiiifte videtunhzec de quibufcunque rationibus in vniuerfum proponit.Sit igi* 
tur vt totum a/b/ad totum c/d,fic ablatum a/e/ad ablatum c/f. Aio reliquum e/b/ad reli* 
quum f/d,fore ficut idem totum a/b/ad idem totum c/ d. Chm enim fitvelut a/b/ad c/d, 

'V € u fic a/e/ad c/f, per hypothefin: erit c/d. a/e, c/f. 

^'- • —T-*---^ per decimamfextam huius quinti, 

S —i-!—i- 1 —di gc permutarim ficut a/b/compofita 

ad a/e, fic c/d/compofita ad c/f. 

Chm autem compofitae magnitudines proportionales funt, & diuifze quoque funt propor* 
tionales,per decimafeptimam huius quinti propofitionem. Et g/b. c/f. f/d. 

ficut igitur a/e/ad e/ b, fic c/f/ad f/d; & permutarim rurfum, 
per eandem decimamfextam huius quinti,ficut a/e/ablata/ ad 
Tota. Ablata. Reliqua, ablatam reliqua e/b/ad relb 

a/b,c/d. a/e,c/f. e/b,f/d. ‘!“?“f''‘*-S>c«P“"bablataa/e/ad d r 

ablatam c/f,fic totum a/b/ad totum c/d,per hypothefin.Reli* 
quum igitur e/b/ad reliquum f/d,fe habet vt totum a/b/ad to* 
tum c/d,per vndecima eiufde quinti. Si fuerit ergo ficut totu 
ad totum:&c.vt in theoremate.Quod expediebat demoftrare. 
^Ltemmafiue affumptum. 

CEt quoniam erat cx hypothefi,vt a/b/ad c/d,fic a/e/ad c/f:& permutarim deinde vt a/b/ 
a/b. c/d* c/b f'd ad a/e,fic c/d/ad c/f.Nunc porrb oftenfiim eft,qu6d ficut a/b/ 

* ad c/d,fic e/b/ad f/d.Et permutarim itaque rurfum,vt a/b/ad 
e/b, fic c/ d/ ad f/ d, per ficpius allegatam decimamfextam 
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huius quinti. Fit igitur,vt ficut a/b/ad a/e,ric c/d/ad e/f: atque rurfum velut idem a/b/ad 
e/b,fic idem c/d/ad f/d. fLcoroUurium. 

CEt proinde conuerfio rationis,hoc eft,acceptio antecedentis ad excelTum quo antecedes Conuerftord^ 
ipilim excedit confequens,fit manifefta. tionis, 

QiCi^HIXCli Ky P^O0icai5 K, 

E Af H 'T^ioi jfiiyiBHyligd «2^« «utoTj to 'Z^h9o? «ruvc^uo ^ ^ «utS Ao- 

(Pi" 'iffH (Pi TO '7I?>ST0P tS /XQ^Op H, TO TiTKgTOp 7» iR-fS tVcW , K^p (OOp, 

«OOPjK^P tT^OCOJ-OfJfihxOSOlJ. 

Theorema 20, PropoJJtio zo, 

zo I fuerint tres magnitudines, 6c alise eifdem aquales numero, 

binatim fumpt^,& in eadem ratione:ex aquali autem prima 
tertia maior fuerit, & quarta fexta maior erit: etfi sequalis, 
qualisietfi minor,minor. 

O R O N T I V S.CSint tres magnitudines a,l),c, 8c rurfum aliic tres d/e/f, cum duabus Ae^ua ratio- 
ordinatira fumptis in eadem ratione;vtpote,ficut a/ad b,fic d/ad e,ficut item b/ad c,fic e/ «e refpidetia 
ad f. Aio quod fi a/fuerit maior ipia c,erit ex aequali d/maior ipfa fzetfi aequalis,aequalis:fi inordinatis, 
autem minor,itidem minor. Sit primhm a,maior ipfa c.Et quoniam eft ficut b/ad c,fic e/ pnw4 differo 

ad f: erit & a conuerfa ratione, ficut c/ad b, fic f/ad e, per co« tia» 

' rollarium quarta huius quinti. veriim c/ minor efl: a, per hy« 
pothefim , & b/alia qusdam magnitudo: habet igitur a/ad b/ 
maiorem rationem , quam c/ ad eandem b, per primam par« 
tem odauje huius quinti. Sicut porro c/ ad b, fic f/ ad e: & a/ 
igitur ad b/maiorem ratione habet, quam f/ad e. Sicut rurfum 
a/ad b,fic d/ad e,per hypothefin: & d/igitur ad e/maiorem ra« 
tionem habet,quam f/ad ipfam e. Ad eandem autem rationem 
i C f f f ^at)entium, maiorem rationem habens illa maior eft, per deci^ 

y quinti. Et d/igitur,ipfa f/maior eft. CQuod fi a/fit secunda diffe 

^ -^ ^-^ «qualis ipfi crerit & d/aequalis ipfi f. habebunt enim a/& c/ ad rentia. 

eandem b/eandem rationem,per primam parte feptimze huius quinti. Et quoniam eft ficut 
a/ad b,fic d/ad e,ficiit^ c/ad b,fic f/ad ipfam ezhabebut quoque d/& f/eandem rationem 
ad ipfam e.Quse autem ad eandem eandem habent rationem,«quales adinuicem funt, per 
primam partem nonae ipfius quinti. Aequalis eft igitur d,ipfi f.CHaud diflimiliter oftende« Tertia diffe» 
tur/q.u6d fi a/fuerit minor ipfa c:erit confequenter d/minor ipfa f. Tunc enim c/ad b/mla« rentia. 
iorem rationem habebit,quam a/ad ipfam b,per eandem odauam huius quinti. Eft autem 
vta/ad b,fic d/ad e,per hypothefin: ficdtque c/ad b,fic f/ad e/fe habere praeoftenfum eft. 

Et proinde f/ad e/maiorem rationem habebit,quam d/ad ipfam e.Hinc rurfum per primam 
partem decimae eiufdem quinti,f/ipfa d/maior erit:& d/propterea ipfa f/minor. Itaque fi 
fuerint tres magnitudines,& aliae eifdem aequales numero:&: quae fcquuntur rcliqua.C^od 
oportuit demonftraffe. 

m, uoi. 

E A[) h iflx ugd. dcvuif YQc ro mKuQoq (t6v(Pvo Axjx^xvofd^XfKsd tjj c£ur$ Ao- 
yQ,H <Pi 'fi.TlX^xyi^f) «UtS{» h OCVOc7<Oy(xy<Pi iVji <Pi to tS JXQIo^ ^}«sd to T4- 

TOgTrptR'» tsoa:R^pj'(roti,’icrop,K^p tActoj-opjtAa^rop. 

Theorema zi, Propojttio zi. 

I fuerint tres magnitudines, & alise eifdem sequales nume^* 
ro,binatim {umptx,&: in eadem ratione, fu erit autem pertur 
bata earu proportio: ex sequali vero prima tertia maior fue^ 
rit,& quarta (exta maior erit:etfi 2equalis,sequalis:etfi minor,minor. 

ORONTIV S. eSint tres magnitudines a,b,c,& rurfum aliae tres d,e,f,cum duabus Aequa ratio- 
perturbarim in eadem ratione coafl'umptis:vtpote,ficut a/ad b,fic e/ad f:ficdt<]^ b/ad c,fic ne refpicietia 
d/ad e. Dico quod fi a/fucrit maior c, erit ex «quali d/maior f: etfi aequalis, aequalis: etfi in ^turbatis. 

K.iiij. 
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GEOMET. ELEMENT. 


QMnh pri~ 
mA maior e(i 
tertia. 


Vhi prima 
quatur ter¬ 
tia. 


a u C c c 


Quando pri¬ 
ma minor ejl 
tertia. 


minor,minor.Sit primam a/maior c:iam recipio probandu,qu6d d/fit maior f.Et quoniam 
eft ficut b/ad c,llc d/ad e,per hypothefm-.erit a conuerfa ratione^vt c/ad b^fic e/ad d, per 
quartie huius quinti corollarium.Rurfum quoniam a/maior eft c,& b/alia quaedam magnis 

tudo:habet igitur a/ad b/maiore rationem,quam c/adeandeb, 
per primam partem oiftauae huius quinti.Sicut porro a/ad b/fic 
ex hypothefi e/ad frficiitque c/ad b,fic e/ad dCvti nunc oftens 
fiim efti).& e/propterca ad f/maiore ratione habet,quam ad d. 
Ad quam autem eadem magnitudo maiorem rationem habet, 
& illa minor eft:per fecundam partem decim? ipfius quinti.Eft 
igitur f/ipfa d/minonSt d/propterea maior f.CHaud diftimilis 
ter 11 a/fuerit jequalis ipfi c:oftendetur & d/aequalis ipfi f.Nam 
a/& c, ad eandem b/ eandem rationem habebunt: per primam 
partem feptimse huius quinti.Et quoniam eft ficut a/ad b,fic e/ 
ad f,ficiit^ c/ad b,fic e/ad d:& e/igitur ad vtranc]^ d/&: f/eans 
dem ratione habebit. Ad quas autem eadem eandem habet ra# 
tioncjipfe fimt aequales:per fecunda parte nonse ipfius quinti. Aequalis erit igitur d,ipfi f. 
Citem fi a/fuerit minor c:dico tande,qu6d 6c d/minor erit f.Tunc enim c/ad b/maiorem 
rationem habebit,quam a/ad eandem b;per eandem oftauam huius quinti. Et chm fit ves 
lut c/ad bjfic e/ad d, ficdtq; a/ad b,fic e/ad f f veluti fiipra deduftum eft} habebit confe# 
queter e/ad d/maiorem rationem,quam e/ad f.Ad quam autem eadem maiorem rationem 
habet,illa minor eft:per fecundam partem decimas eiufdem quinti.Eft itaq^ d/ipfa f/mis 
nor. Ergo fi fuerint tres magnitudines:&c.vt in theoaemate.Quod oftendendum fuerat. 

E Ap K 6 md(^owu auTZJt? iW to 'Z5AS605 cv aur? Ao- 

yciiyifgd (ff Vera ip ocur0 "Koyc^tsou, 

Theorema zz, Propoittio zz. 





zz, 1 

I fuerint qualibet magnitudineSj& alise eiflem aequales nu= 
merojbinatim fumptas in eade ratione:& ex aquali in eadem 
_ratione erunt. 

Kequa ratio O R O N T I V S.CSint verbi gratia tres magnitudines a,b,c,& aliae eifdem numero 
in ordinatis, quales d, e, f, cum duabus ordinarim fiimptis in eadem ratione:vtpote, ficut a,ad b,fic d/ 
ad e,ficut autem b/ad c,fic e/ad f.Dico quod extremae vtriufque ordinis magnitudines,ex 
sequali^n eadem ratione erunt: ficut quidem a/ad c, fic d/ad f. Accipiantur enim ipfarum 
a,d,aequc multiplices g,h:ipfarum vero b,e,aliae itidem aeque multiplices k,l:ipj[aru deniq^ 
c,f,vtcunque etiam multiplices m,n. Chm fit igitur vt a/ad b,fic d/ad e:& ipfaru a,d,hoc 
eft primae & tertia,aeque multiplices fint g,h:fecundas autem & quartae,vtpote ipfaru b/e, 
aliae itidem aeque multiplices k,l.Eft igitur ficut g,multiplex ad k/multiplicem,fic h/ad 1: 
per quartam huius quinti.Et proinde erit,vt k/ad m,fic 1/ad n:eft enim ex hypothefi,vt b/ 
ad c,fice/adf,6c ipfarum b,e,aeque multiplices k,l:ipfarum autem c,f, aeque rurfiim multis 

plices m,n,per coftruftionem.Sunt ergo g,k,m,tres magnitus 
dines,& h,l,n, aliae eifdem numero aequales, Cum duabus ordis 
natim fiimptis in eadem ratione: ficut quide g/ad k, fic h/ad 1, 
fiedt^ k/ad m,fic 1/ad n.Si g/itaque fuerit maior ipla m,&: ex 
aequali h/ipfa n/maior erit:etfi aequalis,aequalis:etfi mmor,mi< 
nor, per huius quinti vigefimam. Atqui g, h, ipfarum a, d, hoc 
eft primae & tertiae magnitudinis ( quoad illationis ordinem} 
datae fimt aeque multiplices:m,n/autem fecundae & quartae, vta 
pote ipfarum c,f/aeque itide multiplices. Eft igitur per fextam 
huiufce quinti diffinitionem, vt prima a/ad fecundam c: fic d/ 
yhipluresiri ’ tertia,ad quartam f.CIdem quoque licebit oftendere, vbi plus 

husinutroq; ■■ res tribus in vtroque magnitudinum extiterint ordine. Vtpote 

ma^itudinu fi fuerint quatuor a,b,c,d,& aliae quatuor e,f,g,h:fimiliter ofte 

extiterint or- ^ - demus cum tribus primis magnitudinibus a,b,c,& e, f, g, fore 

dine. 1 _ velut a/-ad c, fic e/ad g. Et rurfum cum tribus fiiccedentibus 
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Cfecunda vtrobique praetefmifTa, & coafTumpta quarta) vtpote a,c,d, & ejg,h: conclude 
mus veluti fupra,fore vt a/ad d,fic e,ad h. Et deinceps quantumlibet, pro vtriufque ordi 
nis multitudine. Si fuerint ergo quaelibet magnitudines,& aliip 


^3 


a,b,c,d. 

V / 







eifdem aequales numero:& quae fequuntur reliqua. Quod often. 
dendum propoilieramus. 

E A{jh iivyiH f Hsd xuTTiU YQi «rd '3 jAh0o$ (pjud^uo Kccix^xvof/^ot «utS 

xurSu fi hoiKayiotyUgi (fln<ni er avl^ Adj^q» tVo«. 

Theorema 25, Vro^ojltio 25. 

I fuerint tres magnitudines^aliseq; eifiiem aquales numero, 
binatim fumptas in eadem ratione, fuerit autem perturbata 
earum proportio: & ex aquali in eadem ratione erunt. 

ORONTIVS. CSint tres magnitudines a,b,c,&: alise eifdem numero aequales d,e,f, jiequa fdtio 
cum duabus in eadem ratione perturbarim coalTumptis ; ficut quidem a/ ad b, fic e/ ad f, in j^erturha- 

ficdtque b/ ad c, fic d/ ad e. Aio fore ex squa ratione, ficut a, tis, 
ad crfic d,ad f. Aflumantur enim ipfarum a, b, d, aeque multis 
plices g,h,k:ipfarum porro c/e/f, aliae itide aeque multiplices, 
l,m,n. Cum ergo g, h, ipfarum a, b, finr per conftruftionem 
aeque multiplices , & partes eodem modo multiplicium eans 
dem habeant rationem fumptae adinuicem , per quindecimam 
huius quinti:eft igitur vt a/ad b,fic g/ad h.Sicut autem a ad b, 
fic e/ad f, per hypothefin:&: ficut igitur g/ad h,fic e/ad f, per 
vndecimam ipfius quinti. Rurfum quoniam m,n,ipiarum e,f, 
funt aeque multiplices: erit rurfum per eandem quindecimam 
huius quinti,vt e/ad f,fic m/ad n. Sicut porro e/ad f,fic g/ad h/ 
fe habere monftratum efl::& ficut itaq^ g/ad h,fic m/ ad n, per 
ipfam vndecimam eiufdem quinti, Infiiper quoniam eft ficut 
b/ad Cjfic d/ad e,per hypothefin:& ipfarum b,d,fumptaE fiint 
aeque multiplices h,k:ipfarum vero c,e, aliae itidem aeque muh 
tiplices l,m.Efl: igitur vt h/multiplex,ad 1/muItiplicem, fic k/ 
ad m, per quartam huius quinti propofitionem . Oftenfum eft 
autem quod ficut g/ad h,fic m/ad n. Sunt itacj g,h,l,tres maa 
gnitudines,& k,m,n,aliae cifde aequales numero, cum duabus 
in eadem ratione perturbatim coaffumptis: ficut quidem g/atl 
h,fic m/ad n, ficut rurfum h/ad 1, fic k/ad m. Ergo fi g,fuerit 
maior l,erit ex aequali k/maior n:& fi aequalis,aequalis:fi autem minor,itidem minor,per vi* 
gefimamprima huius quinti.Porro g,k,funt aeque multiplices ipfarum a,d,primae & tertiae 
magnitudinis fferuato illationis ordine) 1/autem 8c n, fecundae 8c quartae,hoc eft ipfarum 
C,f, 3 Eque rurfum multiplices , per conftrucftionem. Eft igitur vt prima a/ad fecundam c,fic 
tertia d, ad quartam f:per fextam eiufdem quinti diffinitionem. Si fuerint igitur tres ma* 
gnitudines, aliaeque eifdem squales: &c.vt in theoremate. Quod oportuit oftendiffe. 

E Ap ocv'rvp TioyopyKsd Kgd 'ssijjL' 

'7i]bp ^ 0 ? cAfcUTl^Jiop auTBp Aoj^op, uj tKTSp Ti'ioc§'ni^:kgd ^vTfe04p rrr^^TC^ Kgd 'zstyr 
•Tifop (flfcUTlQ^op,'TOpau'Ti3p t'f(j A6>-op,f(g2 'q^f^ap agi *;c'TOp 'Tn^of TtoagTap. 

Theorema 24, Vro^ofttio 24. 

^4 primum ad fecundum eande habuerit rationem,& tertium 

ad quartum,habuerit autem & quintum ad fecudum eandem 
rationem & (extufh ad quartu: & compofita primum & quin^ 
tum ad fecundum eandem habebunt rationem, & tertium Sc fextum 
ad quartum. 
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GEOMET. ELEMENT. LIBER y. 


a/b.c.b/g» 


d/e.f.e/h» 


ORONTI y S. CQubd fecunda huius quinti, de ratione tantum propofuit multiplici: 
h^c indifferenter ad omnem rationum fefe extendit fimilitudinem. Habeat ita<^ primum 
a/b,ad fecudum c/eandem rationem,quam tertium d/e,ad quartum f:quintum rurfus b/g/ 
ad fecundum c, eandem quoque rationem habeat, quam fextum e/h,ad ipliim f/quartum, 

_ ^ Aio, quod & compofita primum & quintum a/ g, eandem ra# 

j tionem habebunt ad idem fecudum c:quam tertium & fextum 

d _^_ih d/h,ad idem quartum f.Giim enim fit ex hypothefi,vt b/g/ad 

f _, c_,fic e/h/ad f:& a conuerfa ita^ ratione,erit vt c/ad b/g,fic f/ 

ad e/h,per corollarium quartae huius quinti. Praeterea quoniam 
ex ipfa hypothefi, eft ficiit a/b/ad c, fic d/e/ad f: ficutrurfiim c/ad b/g,fic f/ad e/h. Et ex 

/aequali igitur,ficut a/b/ad b/g,fic d/e/ad e/h:per vigefimamfes 
eundam huius quinti.Diuifae itacj magnitudines a/b,b/g,d/e, 

& e/h,funt proportionales.Et compofitae igitur, per decimam 
odauam ipfius quinti,propo rtionales eruntrvt a/g/ad b/g,fic d/h/ad e/h.Receptum eft au<f 
a/g.g/b.c. d/h.h/e.f. tem,ficut b/g/ad c,fic e/h/ad f.Et ex aquali igitur,per eandem 
\. y ^ vigefimamfecundam quinti,ficut a/g/ad c,fic d/h/ad f.Ergo fi 

primum ad fecundum eandem habuerit rationem , & tertium 
-ad quartum:& quse fequuntur reliqua.Quod expediebat demonftrare* 

tii, rgoOscns Ki. 

Ap pyCfiN ccp«Ao>'6p H^To Kgu TO tAa;^/s-op,(^o'o 'ppv AojTrSp jue^ov« 

Theorema zy, Vropojttio 

I quatuor magnitudines proportionales fuerint, maxima &: ay 
minima reliquis maiores erunt. 





ORONTIVS.C Sint quatuor eiufdem generis magnitudines a/b,c/d,e, 
& f,inuicemproportionales,ficut quide a/b/ad c/d,fic e/adf:fit(]^ a/b/omnium 
maxima,f/verb minima.Dico quod a/b/& f,reiiquis c/d/& e/fiintminores.C^oniam enim 
a/b/omnium quatuor ftipponitur maxima:maior eft igitur a/b,ipfa e/magnitudine. A ma« 
^ j ^ jl> iori itaque a/b,fecetur xqualis ipfi e/minofi,per tertiam primi: 

)c I hj 'd Rutlum,quoniam eft vt a/b/ad c/d,fic e/ad f, prima 

e _ ^ ^ autem a/b,maior eft tertia e:&: fecunda igitur c/d,ipfa f/quaro 

£_ _ ta maior erit,per decimamquartam huius quinti. A maiori rurs 

■ '* Ium c/d,fecetur ipfi f/zequalis, per eandem tertiam primi:fit(^ 

c/h. Cum igitur fit vt a/b/ad c/d, fic e/ad f, & aequalis fit a/g/ipfi e, & c/h/ ipfi f: eft igis 
tur vt a/b/ad c/d,fic a/g/ad c/h,hoc eft,ficut totil a/b/ad totum c/d,fic ablatum a/g/ 
ad ablatum c/h.Et reliquum itaq^ g/b/ad reliquum h/d/erit,ficut totum a/b/ad tos 
tum c/ d: per decimamnonam ipfius quinti. Prima autem a/b/ maior eft tertia 
c/ d:& fecunda itaque g/b,maior erit quarta h/d,per ipfam decimamquar? 
tam eiufdem quinti. Porro a/g/aequalis eft ipfi e:Sc c/h/ipfi f,per cons 
ftrudionem. Binae igitur a/g/& f, duabus c/h/8c e, funt per fecun^ 
dam communem fentetiam aequales.Si autem inaequalia aequa« 
libus adiungantur, omnia erunt inaequalia: per quartam 
communem fententiam. Et quoniam ipfis a/ g/ & f/ 
additur g/b, ipfis autem c/ h/ & e/ additur h/d, Sc 
maior eft g/b/ipfa h/d:maiores ergo fimt a/b/ 
maxima & f/ minima, reliquis c/ d/ & e/ 
magnitudinibus.Quod receperas 
mus oftendendum. 

c..‘0 

Quinti libri Geometricorum Elementorum, 

F I N I 5 . 
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M A T H E M AT IC A R V M PROFESSORIS, 
In lextum Elementorum Euclidis, Demonftrationes. 
;^ErKAEiAor stoixeion ekton. 

O^oi (. 

Moiot ffyHjjtocnix luSuTfajwp: 'Tzxg t£ y(m(kff mra jui«p,f(ad «ro? Trej 

y&>vix^ ocvahoyo^. 

Diffinitiones f, 

Imiles figuras {unt,qu 2 B &r angulos aequales habent ad 
vnum, & qu^ circa angulos sequales funt latera pro^ 
portionalia. ^ 

Vtpote^fi fuerint bina triangula a/b/c,& d/c/f/inuice arquiangula, 
fuerftc]^ angulus qui ad a/asqualis angulo qui ad d,& qui ad b/eftan® 
gulus ei qui ad e,atq^ is qui ad c/ angulo a. 
qui ad f/rclpondenter aequalis.fiti^ infiis ^ 





per vt a/b/latus ad b/c, fic d/ e/ad e/f: vtq^ b/c/ad c/a, fice/f/ 
ad f/d; at^ demu ficut c/a/ad a/b,ficf/d/ad d/e.Huiufcemodi 
nanqg triangula,fimilia nucupamus: etiam fi fuerint inaequalia. “ 

^Av(TinTi'mvQ6<TX (Pi <ry4jxx'icc ^ fiy^/xSyoiTi ImopXiioi 7\.6yoi acjji* 

i Reciprocae autem figurse funt,quando in vtraque figura antecedentes 
& confequentes termini rationales fuerint. 

De reftilincis videtur intclligere figuris. quemadmodiim fi 
duorum reftilineorum & aequiangulorum a/b/c/& d/b/e,angu 
Ium qui fiib a/b/&r b/c,ei qui fiib d/b/& b/e/continetur aequa« 
lem habetiumtfuerit ficut latus a/b/ad latus b/d,fic latus e/b/ 
ad latus b/c:aut ficut a/b/ad b/e,fic d/b/ad b/c. Tali nanq^ mo 
do fit antecedentium & confequentium terminorum, hoc eft, 
comparatorum adinuicem laterum,quae circum aequales angu« 

Ios,rcflexa proportio,reciprocave rationum fimilitudordicun» 
tiirque eiufccmodi figur3e,ciim adinuicem comparantur,reciprocae. ’ 

Hod jutcrop Aoyoii iv9m 'rtfjz^Sixi 'hiytjouj S'n)t^ h h oAh to rfiHi;tx,6u<rc^s 
nro ^ ihocoso^, 

3 Per extremam & mediam rationem,reda linea diuidi dicitur: quando 
fuerit ficut tota ad maius fegmentum,fic maius ad minus. 

Per extremam dc mediam rationem,hoc eft,per extremos Sc ^ 

medios terminos rationum fimilitudinem conftituentes.Vtpos ' " ‘ ‘ 

te,fi data reda linea a/b/diuidatur in pundo c: fueritque vt tota a/b/ ad fegmentum ma« 
ius b/c,fic idem fegmentum b/c,ad reliquum c/a. 

^,'7i®cv‘7Z)5 otiro tS^ ico§vq>Hg IttI 'liw i2ia<np uddtfof ^yo/jd^H* 

4 Altitudo eft, vriiufcuiufqiie figuras a vertice ad bafin perpendicularis 
deduda. 
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GEOMET. ELEMENT. 

Exempli gratia, trianguli a/ b/c/ altitudo,erit a/ d/ re£l:a lU 
nea, ab a/vertice ad bafin b/c/ perpendiculariter incidens. Et 
hexagoni e/f/g/altitudinem,oftendet perpendicularis e/h,qup 
ab e/vertice,in bafin f/g/deducitur. * 

fTAoT/oj m (ruymStiii. "hkyiroit j ou "Khytay 'Z5r;^AiK0‘TfiTfc$ leiuroc^ 
mvoci» - \ ~ 

Ratio ex duabus raionibus^aut ex pluribus conflare diciturrquando ra S 
tionum quantitates multiplicatae,aliquam efficiunt quantitatem. 

De copofttione ExpreflTimus diflfinitione tertia libri quinti,quidnam rationem adpellemus; quot infuper 
rationum , in» rationum fuerint fpecies fiue difFerenti3e,atqp fingula in vniuerfum comprehenfa rationum 
terpretatio difcrimina.Nunc porro diffinit Euclides, quonam modo ratio ex rationibus componi, feu 
notanda» conflare dicatur.Ea nanq^ ratio ex rationibus conftat,fiue componitur:quarum quantitates 
inuicem multiplicatae illam efficere videntur.De ea rationis compofitione,feu rationalium 
terminorum illatione,hic minime velim intelligastquam decimaquarta libri quinti diffinio 
rione,compofitam rationem adpellauimus: acceptionem videlicet antecedentis cum cona> 
fequete,ficut vnius,ad ipfiim confequens. Aliud fiquidem cfl,rationem ex rationibus com« 
ponere:aliud verb in proportionibus, a diuifis rationum terminis ad coniunftos fiue com< 
piffinitionis pofitos ,rationum fubinferre fimilitudinem.CAit igitur Euclides,rationem ex binis aut plu 
interpretatio, nbus rationibus, componi,fiue conflare;cum datarum rationum quantitates fuerint adinui# 
cem multiplicatae,8 t ali am quampiam genuerint rationis quantitatem. Ea enim quantitas, 
... , raHbnem exprimi t ^quzE ex d ^tis f aHonibus prcrereatur.Firiautemhuiufcemodi quatitatum 

Ympluresau jnfoltiplicatiojinter duarum tantummodSTationum "quatitates. Nam vbiplures fefc obrus 
abus extite^ Ierint rati ones: ea in primi s coHi gatu r r^o,qu^J^multipTicatione duaru prim aru m qua^ 
rint rationes, generatur.Ex hacjpoflniodSm ratione & fequenfe~tertia,alia ratio procrean da efl . 

"iHinc rurfiim, per quantitatum huiufce ratidnTs & hiccedehtis quartae mulHplicationem, 
confurgens ratio tandem eliciatur. Idque deinceps,pro datarum rationum multitudinecfiue 
datae rationes eiufde,aut diuerfe fuerint fpeciei,&:fubc6tinua aut difeontinua ordinataVe 
feu perturbata proportione conflitutae. Adde quod haec intelligenda funt, de rationibus, 
quae fimul maioris,vel fimul minoris funt inaequalitatis . ^m fi vna propofitar^ rationum^ 
Foret maioris,altera verb minori s inaequalitatisrtunc quantitas maioris7per quatitatem mi» , 
rioHs veniret“dmidenda:relurtans enimquant itas, pro creat a inderratmnem oflendet.Quod 
Clu^enamfmt nemblia£Fehus animaduertefaTZCQuantitates autem rationu hic vocat EuclideSj^non illas 
rationu quan q^uae^b datircbntineturfationibuscfed eas quantitates,a quibus rationes ipfae denominan» 
tur.Vt in diferetis duo,a quibus dupla:tria,a quibus triplarSc quatuor,vnde quadrupla ratio 
in multiplicibus exprimitur. Aut in fuperparticularibus vnum & dimidium, a quo fefquah 
terarvnum & tertium,a quo fefq uiterti atvniim infuper & quartum,ynde fei^uiquarta ratio 
nbmeclatufam accipit.Item vnuih &^uo teffia^vnde rationem fuperbipartientem tmias; 
at^Tnuni & tria quTrta,ex quibus luj^ertripartjehtem quartas in fuperpartientibus ad peb 
lamiis.HauH alienum habeto iudicium , de rationibus ex niultiplici & fuperpartTcul ari rz » 
tione,aut ex multiplici & fuper partient e compofitis:& datis qui bufeun q^ fingularum quin» 
q^ratib^alium fp^cTerum d iffere ntij^ NecnorrSTEe furdislrratibhalium quanH tamm ra* 
tionibus:cjus.ex ^fdls itidem & ignotis rationibus cbnilare videntur* 

C:EST0, LV^DIOms nrrELLTGENT'IAE gratia, DAc 
ta in exemplum ratio multiplex,ipfius inquam a/ad b/dupla:ponatiirque inter a/Sc b, alia 
quaedam magnitudo c, fubfefquitertia ipfius a, & fefqualtera 
ipfius b.Aio rationem a/ad b,componi fiue conflare, ex ratio» 
ne a/ad c, & ratione c/ad b. Nam fi quantitas rationis a/ad c, 
vtpote vnum & tertium,per rationis quatitatem ipfius c/ad b, 
vnum inquam & dimidium multiplicetur : prouenient duo, a 
quibus dupla ratiofquam habet a/ad b^nominatur.Cum enim 
c/magnitudo ad a/magnitudinem fit fubfefquitertia, ad b/au» 
tem fefqualteraiqualium igitur partium c/efl trium,talium ne» 
cefTum efl a/fore quatuor,8^ b/duarum fimilium. Habet igitur 

a/ad b/rationem,quam quatuor ad duo:& proinde djiplam, ex fefquitertia ipfius a/ad c,& 
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fcfqualtcra ipfius c/ad b/refultantem. CSit rurfum in maiofem expreflionem,inter c/& h/ Exemplu uU 
alia quaedam magnitudo d_,rubtripla ipfius c^ipfius autem b^fubdupla. Aio quoq? rationem tres rationes 

a/ad b,ex rationibus a/ad c, & c/ad d, atque d^ad b/conftare. (quarum una 
‘Duco enim vnum & tertium rationis a/ad c/denominatorem, minoris ejlm 
in tria denominatorem triplx,qux eft c/ ad drfient quatuor,o« aequalitatis) 
ftendentia a/ad d/quadruplam obtinere rationem. Et quoniam eandem conu 
d/ad b/ratio,minoris eft inxqualitatis, nempe fubdupla: diui« ponunt mul- 
da quatuor,a quibus nominatur quadrupla,per duo ipfius fubi tiplicem. 
dupix denominatoremtprouenient enim duojdupIamCquie eft 
ipfius a/ad b^rationem denominantia.Nam cum d/fiibduplum oflenfio eitif- 
fit ipfius b, & fubtriplum ipfius c: qualium igitur d/eft vnum, dem exempli. 
talium b/eft duorum,& c/trium firnilium.Item quoniam a/ad c eft fefquitertium; qualium 
propterea c/eft trium,a/erit quatuor.Sed qualium c/eft trium, b/duoru effe dedudum eft: 
qualium ita <5 b/cft duorum,a/quatuor erit fimilium. Quatuor rurfum ad duo,rationem ba« 
bent duplam,qualem a/ad b/obtinere fuppofuimus.CSed demus exemplum in ratione fiu. ^xemplm de 

perparrieulariiftrque a/ad b/fefqualtera,adc/autem fefquiquin ratione fitpcr^ 
ta,& c/ad b/fe^uiquarta.Dico rationem fefqualtera,ex fefqui# particulari. 
quarta & lefquiquinta refiiltare. Si nanc^ multiplicaueris vnum 
& quartum,per vnu & quintu: proueniet vnum & dimidium,a 
quibus feiqualtera ratio denominatur. Ctani enim c/fiibfefqiii^ indubio. 
quintum fit ipfius a, & feiquiquartum ipfius b: qualium ergo 
partium c/eft quinq^,talium a/erit fex, & b/quatuor fimilium. 
habent autem fex ad quatuor, veluti a/ad b,rationem fefquab 
teram. CQuod fi c/ magnitudo fuerit ipfius a/fefquitertia , & Aliud exem- 
dupla ipfius b,vt in fecunda figurarnon multiplicabis vnum &: plufuperpar-^ 
tertium fubfefquitertiae Cqux eft a/ad c) denominatorem, per ticularis , uhi 
duo,a quibus dupla ratio ipfius c/ad b/denominatur. Diuides una rationum 
itaque d'Uo,per vnum & tertium: propterea quod a/ad c/ratio jninoris efl in* 
minoris fit inaequalitatis. Vnum igitur 8c tertium, efficiut qua« aqualitatis. 
tuor tertiatduo autem,tertia lex.Diuide itac]^ fex per quatuor: 
proueniet vnum & dimidium, fefqualterje rationis Cquse eft a/ 
ad b^ denominator. Nam ciim c/ ad a/ fit fefquitertium, ad b/ Exemplidecla 
autem duplum:qualium proinde partium c/eft quatuor,talium ratio. 
a/ eft trium, & b/duarum fimilium. Ratio igitur a/ad b, eft vt 
tria ad duo, quae fefqualtera nuncupatur. CEIdem in fuperpars Exemplum de 
tiente ratione tandem obferuari videbis . Sit enim a/ ad b/ fu# /uperpartietis 
perbipartiens tertias:& inter a/& b/incidat c, fubfefquiquartu 
ipfius a, & fefquitertium ipfius b. Dico iam rationem a/ ad b, 
componi ex ratione a/ ad c/ fefquiquarta, & fefquitertia ipfius 
c/ad b.Multiplicetur enim vnum 8c quartum,per vnum & ter* 
tium:fiet vvnum & duo rertia,vnde fiiperbiparties tertiasfquse 
eft ipfius a/ad b_)denominatur.Oportet enim propter rationum oflenfio exem 
hypothefes, qualium partium c/fuerit quatuor, talium b/ fore pii. 
trium,8c a/quinque fimilium. Quinque porro ad tria, eam fer# 
uant rationem,quam a/ad b:nempe fuperbipartientem tertias. 

CQuod fi inter a/&c/inciderit magnitudo d,fefquiquita ipfius Aliud (uper- 
a,& ipfius c/fefqualtera. Ratio a/ad b,ex rationibus a/ad d,& partietis exet 
d/ad c,atque c/ad b/itidem componetur. Duco enim vnum & p\um,uhi una 
tertium rationis c/ad b/denominatorem,in vnum & dimidium rationum mi- 
denominatorem rationis quam habet d/ad c: fient duo,a qui', noris efl ines- 
bus ratio d/ad b/denominatur,vtpote dupla. At quoniam a/ad qualitatis. 
d/ratio minoris eft inaequalitatis,nempe fubfefquiquinta: diuU 
damipfa duo per vnum & quintum,in hunc modum, vnum & 
quintum,efficiunt quinta fex:& duo,vertuntur in decem quin? 
ta.Diuido ergo decem per fex:proueniut vnum &: duo tertia, 

^ quibus ratio a/ad b/denominada eft,quas fuperbipartiens tertias adpellatur. Idem quoq^ sumaria exe¬ 
det fuperius expreffam partiu cu rationibus datis,& rationu cum partibus refpondentiam, plirecoUeSiio. 

L. j. 
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deducere vel facili licebit: qualium enim partium c/fiierit quatuor^Sc d/feJr, talium b/eric 
trium, & a/ quinque fimilium. Hinc rurfum confurgit a/ ad b/ ratio , vt quinque ad tria. 
CPorrb fi forfitan in hac partium quotarum,feu fradionum vulgarium multiplicatione mi* 
nus fueris exercitatus, confulito librum fecundum noftrae Arithmeticae pradicae. Nec vo« 
lumus te latere, huiufcemodi quantitatum ( a quibus datae rationes nominanturJ) tum ex» 
preffionemjtum etiam multiplicatione,per aftronomicas, hoc eft fexagenarias integrorum 
ffaCtionesCquae fcrupula,feu minuta vocanOindiffereter abfolui pofle: de quibus libro ter» 
tio eiufde Arithmeticae noftrae abunde tradauimus. Eft enim fexagenarius numerus, pro? 
pter partium quotarum in eo contentarum multitudinem,omnibus rerum fupputatioriibus 
indifferenter adcommodus. CConferamus in exemplum vtrunque calculum: & primam ra? 
tionis compofitionem,vbi rationem a/ad b/duplam,ex fefqualtera & fefquitertia conftare 
monftrauimus,rurfum examinemus. Multiplico itaq^ vnum & dimidium,per vnuni & ter? 
tium,in hunc qui fequitur modum.Duco primiim integra in fefe:fit vnu integrum.Deinde 
numeratorem fraftionis multiplicandae,in integrum multiplicantis:atq^ numeratorem mul 

tiplicantiSjper integrum multiplicandae:procreabuntur enim fra 
ftiones prioribus haud diflimiles,vtpofe dimidium,& vnum ter» 
tium,quae redufta ad vnam fractionem fimplicem,efficiunt quin 
que fexta,. Tandem multiplico fraCtiones ipfas adinuicem,ntime 
ratores quidem per fefe,at(]^ denominatores: fiet vnum tantum? 
modb fextum. Compono vnum fextum & quinque fextarconfur? 
gunt fexta fex, quae vnum valept integrum priori integro adij» 
ciendum.Refultabunt itaque duo integra,a quibus propofita ra? 
tio dupla denominatur.CVeriim idem per aftronomica inquira? 
mus Icrupula fiue minuta. Denominator itaque fefqualterae rationis,erit vnum integrum, 
& triginta integri minuta: ipfius vero fefquitertiae rationis denominator, vnum itidem in» 
te<J'rum & minuta viginti.Sunt enim triginta,dimidium: viginti autem,tertium fexagena? 

rij numeri. Duco igityr triginta minuta,in minuta viginti:fiunt 
fecunda fexcenta,quae diuifa per fexaginta,reftituunt dece mi» 
nuta.haec fubfcribo fuo lo.co. Deinde multiplico vnum integru 
per ipfa viginti minuta: redeunt minuta viginti. haec noto fub 
prioribus decem minutis.Poftea duco triginta minuta in vnum 
integrum:reftituuntur minuta triginta CnamfraCirio per integra 
multiplicata, fimilem videtur producere fraClionem^. Quibus 
fubnotatis,multiplico integra adinuicem: & vnum tantummo? 
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d 6 reftituitur integrum. Compono tandem decem,viginti & triginta minuta-.confiirgunt 
fexaginta,quae vnum valent integrum priori demum adiungendum . Proueniunt igitur ex 
hac quantitatum multiplicatione duo integra , a quibus dupla ratio C qu^e erat a/ ad bj) 
venit denominanda. In caeteris refpondenter facito,fiue vulgaribus, fiue aftronomicis iu« 
uet vti fractionibus. 

CEST ET ALIVS RATIONALIVM QVANTITATVM 
multiplicandi modus,ipfis potiffimhm numeris,adnumerdmve relatis quantitatibus pecu» 
liaris, fiue numeri ipfi in maioris aut minoris inaequalitatis ratione proponantur . Nam ex 
eorundem numerorum fub datis rationibus conftitutorumultiplicatione,numeriprocrean» 
tur,fub compofita,vel inde conflante ratione fe habentes.Multiplicandi fimt itacjprimbm 
antecedentes numeri adinuicem:& antecedes ipfius compofitae rationis efficietur.Deinde 
confequentes itidem inter fefe ducendi,vt confequens eiufdem rationis generetur. CRe? 
petatur in maiorem fingulorum euidentiam,antecedetis primae compofitionis exemplum: 
fmtque rurfum numeri,tria ad duo in ratione fefqualtera, & quatuor ad tria in fefquitertia 

ratione conftituti. Duc igitur antecedentes numeros 
inter fefe,vtpote quatuor in tria:fient duodecim , quae 
pro generatae rationis antecedente flibnotabis. Poftea 
confequentes,hoc eft tria & duo ,inuicem multiplicato: 
fient fex,eiufdeproduClae rationis cofequente exprimetia numeru. Atqui duodecim ad fex, 
duplam conflat obtinere rationem,ex fefqualtera & fefquitertia refultatem. CSint rurfum 
binae rationes,altera quidem fubfefquitertia,vt trium ad quatuor: altera vero dupla,Yeluti 
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quatuor ad duo.Si compofitam ex his volueris obtinere 
rationem,ducito tria in quatuor,vnum videlicet anteces 
dentium in reliquum: fient duodecim. Poftmodhm ip(a 
confequentia inuicem multiplicato , vtpotc quatuor in Tertium exe* 
duorfient o£lo. Porro duodecim ad o6to, fefqualteram rationem obferuant, qualem exem« ^lum de cm- 
plo quarto (denominatorem duplae,per ipfms fubfequitertije denominatorem diuidcndo;) pfitionefu- 

reperimus.CHaud dilTimiliter ex fefquiquarta & fefqui* ^er^wtieritis. 
rertia,veluti quinque ad quatuor, & quatuor ad tria, fu* 
perbiparties tertias producetur; quemadmodum obiefta 
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monftrat formula.Ex antecedentium nanque multiplica* 
tione,fient viginti: cx multiplicatione vero confequentium, duo^decun. continent autem 
viginti femel duodccim,& duo infuper eorunde tertia.CEt proinde nori minus facili coi* 
Iio-emus,ex quintupla 8c fubdupla ratione, conflari duplam fcfqualteram:necnon ex dupla 
^ffefquitcrtia, duplarti fiiperbipartientem tertias refultare.Sed hxc de rationum compofi* 
tione,fiue rationalium quantitatum multiplicatione,fint fatis. 
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CHINC FIT MANIFESTVM, QVOD SI A QVALIBET 
ratione compofita,vnaquae(q^ componentium fiibtrahaturrprofiliet ipfarum componendum 
reliqua. Subtrahitur quidem ratio,non omnis indifferenter a qualibet: fed minor tantum a 
maiori.Hzec autem rationum difgregatio per diuifionem,ficuti compofitio per multiplica*’ 
donem abfoluitur:fd<5 rurfum dupliciter. Cln primis enim,fi compofitae rationis denomi* 
natorem,per denominatorem alterius componetium diuiferis:habebis rcliquje rationis de* 
nominatorem,fiue numeros in relidra ratione conftitutos.Oportet autem (vbi alterius vel 
vtriufque rationis denominator,integro & fra<5to exprimetur numeroj)ipfa integra ad fimi 
le genus denominationis cum propria, vel occurrente fra^ione reducere: poftea numera* 
torem diuidendze rationis,per communem multiplicare denominatorem,fiet enim relidx 
rationis numeraror.Deinde numeratorem diuidentis,in eundem communem denominato* 
rem ducere,nam eiufdem relidae rationis prodibit denominator.Quemadmodiim ex fecun 
do libro noftr^e deprehendere potes Arithmetica. CRefumaturin exemplum ratio dupla, ^ymusmod^. 
ex refquitertia & ^fqualtera refultans; fftque propofitum alteram componentium, vtpote 
fefquitertiam,ab ipfa dupla ratione fubducere.Denominator itaque fefquiterti3e,eft vnum 
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6 c tertium,quae quatuor efficiunt tertia:duo autem,a quibus dupla denomi^ 
natur ratio,conficiunt tertia fex.Diuide itacp fex tertia, per quatuor tertia, 
in hunc modum.Duc fex in tria,fient decem & odo:6(: rurfum quatuor per 
tria mulripiicafo,fient duodecim. Et quoniam decem & odo continent fe* 
mei duodecim,& alteram eorunde partem:relida itao^ ratio,fefqualtera eft. 
CDetur rurfum fefqualtera rario,a qua velis auferre fefquiquinta.Ex vno itaq^ & dimidioja 
quibus fefqualtera denominatur,fiunt tria fccuda:ex vno autc & quinto,ipfius fefquiquintg 
^ ^ denominaratore,fiunt quinta fe».diuidenda funt igitur tria fecunda,per fex 

quinta.Duc ita<]^ tria in quin< 5 ,fient quindecim;poftea fex in duo multipli* 
cato,proucniet duodecim. Et quonia quindecim ad duodecim,ratione ha* 
betfefquiquarta-.idcirco relida ratio,fefquiquarta dicetur.Na ex fefquiquar 
ta & fefquiquinta ratione,fefqualteraCveluti fupra deduximus_)generatur. 

CPOTERIS ET IDEM PERNVMEROS IN DATIS RA* 
tionibus conftitutos refpondenter abfoluere. Dentur enim rurfum numeri,fub anteceden* 
tibus rationibus conftituti, vtpote duo ad vnum in dupla,& quatuor ad tria in fefquitertia 
ratione fc habentes ; fftque veluti prius , fefquitertia ab ipfa dupla ratione fubduccnda. 

Scribatur in primis fefquitertia,fub eadem ratione dupla.^ 
Poftea multiplicato duo in tria, hoc eft,antecedens diui* 
dendse rationis,in confequens diuidetis:fient fex.Rurfum 
ducito vnu in quatwor^vtpote cofequens ipfius diuidcndg 
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rationis, in dinidentis ancedensrfient quatuor . A ratione igitur quam habent fex ad qua# 
tuor,reli(^a ratio denominanda eft:qu^ rurflim oftenditur fefqualtera. CSubducamus rur# 
fum ad maiorem fingulorum reipondentiam,a fefqualtera ratione, prsefatam rationem fef# 
quiquintam. Propone itaque tibi numeros lub datis rationibus conftitutosrvtpote , tria ad 
duo in fefqualtera,&:Tex ad quinque in fefquiquinta.Et 
polita fefquiqtiinta fub fefqualtera; ducito tria in quin# 
que,fient quindecim, poftea multiplicaro duo per fex, 
prouenient duodecim . Habent autem quindecim ad 
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duodecim, rationem fefquiquartam , qualem fuperius offendimus . Haud aliter,dec£eteris 
quibufeunque inuicem liibducendis facito rationibus. & fi minus in hoc genere calculi fue* 
ris exercitatus,ad caput fecundum libri quarti ipfius Arithmeticae noftrae confugito, 

oty Fg66eai$ «. 
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Theorema i, Projpojttio i. 

Riangula Sc parallelogramma, qu^ fub eadem funt altitudi- 
ne:ad fe inuicem luntjVt bafes. 

O R ON T I V S.CSint bina triangula a/b/c/&a/c/d,totidemq^parallelogra 
ma e/c/ quidem atq^ c/f,lub eadem altitudine,feu perpendiculari ex a/verrice 
in b/d/bafin incidente conftituta. Aio in primis,triangulum a/b/c/ad triangulum a/c/d/fe 
habere,veluri bafis b/c/ad bafin c/d.Chm enim e/c/& c/f/parallelogramma,in eadem fint 
altitudine:in diredum efl: igitur e/a/ipfi a/fjat<]^ b/c/ipfi c/d,&proinde e/f/ipfi b/d/paral# 
lela.Producatur igitur reda b/d/ex vtraque parte in continuum rediimque,ad g/& h/pun# 
da;per fecundum poftulatum . Secetur deinde b/g,jequalis ipfi b/c.necnon d/l/& l/h,ipfi 
c/d/«quales:per tertiam primi.& per primum poftulatum, connedantur 3 /g,n/l,Sc a/h/li# 
neae redae. Chm itaque g/b,ipfi b/c/fit squalis : erunt triangula a/g/b/& a/b/c/in bafibus 

squalibus, & in eifdem parallelis e/f/&: g/h/conftituta:& pro# 
pterea inuicem fqualia,pertrigefimamodauam primi. & proin# 
de a/c/d,a/d/l/& a/l/h/triangula,squalia quoque erunt adinui# 
ce.Quotuplex igitur eft g/c/bafis, ipfius b/c:rotuplex eft trian# 
gulu a/g/c,ipfius a/b/c/triaguli. quotuplexrurfum eft c/h/ba# 
fis,ipfius c/d:totuplex eft & a/c/h/triangulum, ipfius trianguli 
a/c/d.Si bafis itaque g/c, maior eft bafi c/h:erit a/g/c/triangu# 
lum,rriagulo a/c/h/proportionaliter maius.Et fi g/c/& c/h/ba# 
fes , fuerint inuicem squales ; erunt a/g/c/& a/c/h/triangula, squalia quoque adinuicem. 
Quod fi bafis g/c , minor extiterit bafi c/h: erit & a/g/c/triangulum , ipfo a/c/h/triangulo 
sque itidem minus.Quatuor itaque magnitudinum,duarum inquam bafium b/c/5<: c/d,to# 

tid^mque triagulorum a/b/c/& a/c/d,fumptafimtsque mul# 
tiplicia prims & tertisrnecnon fecunds & quarts , alia vt# 
cunque sque multiplicia.Et ficut multiplex prims magnitu# 
dinis,ad multiplex fecunds , hoc eft,g/c/bafis,ad bafin c/h: 
fic multiplex tertis,ad multiplex quarts,vtpote a/g/c/trian# 
gulum,ad triangulum a/c/h,fe habere prsoftenfum eft. Sicut igitur prima,ad fecudamprs# 
didarum magnitudinumrfic tertia ad quartam,per fextam ipfius quinti diffinitionem . Vt 
bafis ergo b/c,ad bafin c/d:fic triangulum a/b/c , ad triangulum a/c/d.Quod prius venie# 
bat oftendendum . Clnfuper quoniam a/b/c/triangulum, & parallelogrammum e/c,in ea# 
dem funt bafi, & in eifdem paralklis conftituta: duplum eft e/c/parallelogrammum,ipfius 
a/b/c/trianguli,per quadragefimamprima primi: & propterea c/f/parallelogrammum,ipfius 
trianguli a/c/d/itidem duplum» Sunt igitur e/c/&c/f/parallelogramma , ipforum a/b/c/&: 
a/c/d/triangulorum sque multiplicia.Partes autem sque multiplicium, eandem rationem 

'b/c.c/d.|a/b 7 ? .a/c/d.le/c.c/f.| atlinuicem: per dedmaquintamquinti.Vt igi. 

-* -' tur a/b/c/ triagulum, ad triangulum a/c/d:fic parallelogram# 

mum e/c, ad c / f / parallelogrammum . Oftenfum eft autem 
a/b/c/triangulum,ad triagulu a/c/d/fe habere, veluti b/c/ba# 
fis, ad bafin c / d . Bins itaque rationes, vtpote b/c/bafis,ad 



g/c. I c/h. I a/g/c. 1 a/c/h. | 


j b/c. I c/d. I a/b/c. I a/c/d. I 
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barm c/d,atque paralielogrammi e/c/ ad c/f/parallelogrammum, eaedem funt cum ratione 

ipfius a/b/c/trianguli, ad triangulum a/c/d. Qu? autem eidem funt eaedem rationes,& ad« 

inuicem funt eaedem: per vndecimam ciufdem quinti. Eft igitur vt bafis b/c,ad bafm c/d: 

fic parallelogrammum e/c,ad c/f/ parallelogrammtim. Poterit Sc ipforum parallelogram^ Kotan^nm. 

morum ratio,quemadmodiim & triangulorum,feorfum demonftrari: defcriptis fuper g/b, 

d/l,& l/h/bafibus , & in eadem altitudine parallelogrammis. Triangula itaque Sc paralie 

lograma,quaB fuh eade funt altitudine:ad fe inuice funt,vt bafes.Quod erat oftendendum. 

Qia^n/Jioi rg 60 «<n$ /i. ; 

E A^i Traga axH 'ti? Cueaix , hoKoyoji 'ni^a Ta? tS 

T^iyaviS 'zaAtugae: Ksci tap od tS 'T^^tytaViS ocvahoyOji TjuH0&i(7ip,u tTri TOtg TTOjuag tTTi- 

iu0a«,Tretfga Tity AoiTTHp ts-aa tS 'za^tugap Tittgd^«Ao(r. 



Theorema z, Vro^ojttio z. 

I trianguli ad vnum laterum ad:a fuerit aliqua reda linea pa^* 
rallela:proportionaIiter lecat ipfius triaguli latera.Et fi trians' 
guli latera proportionaliter leda fuerint: ad legmenta con* 
nexa reda linea,parallela ad reliquum erit ipfius trianguli latus. 

O R O N T I V S.CIn triangulo enim a/b/c , agatur redra d/e , ipli b/c/lateri parallela. 

Dico primam ipfam d/e,fecare a/b/& a/c/latcra proportionaliter:ficut quidem a/d/ad d/b, 

fic a/e/ad e/c. Connedantur enim b/e/& c/d/lineas redox : per pri* Vrmatheore- 
mum poftulatum. Erunt itaque b/d/e/& c/e/d/ triangula, in eadem matis pars, 
bafi d/e,ac in eifdem parallelis b/c/& d/e: & proinde inuice sequalia, 
per trigefimamfeptimam primi. Eft autem & a/d/e, aliud quoddam 
triangulum. Idem porro triangulum , ad sequalia triangula eandem 
habet rationem:per feptimam quinti. Ergo ficut a/d/e/triangulum, 
ad triangulum b/d/e: fic idem triangulum a/d/e, ad c/e/d/triangu* 

Ium. Eft autem a/d/e/triangulum,ad triangulum b/d/e,veluti bafis 
a/d/ad bafm d/b:per primam huius fexti.funt enim fiib eo* 



|a/d.d/b|a/d/e.b/d/ela/d/e.c/e/d 



' dem vertice e,& proinde fub eadem altitudine.Et ficut igi« 
tur bafis a/d, ad bafin d/b: fic a/d/e/ triangulum, ad trian« 
gulum c/ e/ d, per vndecimam quinti. Sicut rurfum a/d/e/ 
triangulum, ad triangulum c/e/d:fic bafis a/e,ad bafin e/c, 
per eandem primam huius fexti.funt cnimd/d/e/& c/ e/d/ 


j_a/^d/^ j a/ ^e.c^e/ d|a^.c/^/ { triangula fub eodem vertice d;& fub eadem confequenter ah 

titudinc.Et ficut igitur a/d/bafis,ad bafin d/b:fic bafis a/e,^d , 
bafin e/c, per eandem vndecima quinti.Secat ergo d/e/pafah 
lela,ipfa a/b/& a/c/Iatera, in pundis d/& e/proportionaliter. 
eSed iam efto vt a/d/ad d/b,fic a/e/ad e/c:& coneftaturreda d/e,per primum poftulatu. fartis fecuide 
Aio verfa vice,d/e/ipfi b/c/fote parallela. Conexis enimfveluti prius^b/e/atep c/d/reftis, demonfiratid, 
-r—, —— j, . , , —j—T——— per idem primu poftulatum:erit rurfiim.per prima huius fexti, 

triangulum a/d/e/ad triangulu b/d/e,veluti bafis a/d/ad bafin 
^ d/b. At ficut a/d/ad d/b,fic per hypothefin a/e/ad e/c.Et ficut 
igitur per vndecimam quinti,a/e/ad e/c: fic a/d/e/ triangulu, 
ad triangulum b/d/e. Sicut rurfiim per eandem primam fexti. 



| a/d/e.b / d/e|a/e.e/c|a/d/e.c/e/d| a/e/bafis,ad bafin e/c:fic idem triangulu a/d/e,ad triangulum 

c/e/d.Et proinde ficut a/d/e/triangulum,ad triangulu b/d/e: 
fic idem triangulum a/d/e, ad triangulum c/e/d, per vndeci# 
mam ipfius quinti.Idem ergo triangulu a/d/e, ad ipfa b/d/e/ 
& c/c/d/triangula,eande habet rationem. Ad quae aute trian 
gula idem triangulum eandem habet rationem; Sc ipfa funt inuicem aequalia, per nonam 
ciufdem quinti.Aequum eft igitur b/d/e/triangulum,ipfi c/e/d/triangulo.Quas cum in ea« 
dem fint bafi d/e,& ad eafdem partes:& in eifdem quoque funt parallelis,per trigefimam* 
nonam primi.Parallela eft itatj d/e,ipfib/c.Si trianguli ergo ad vnumlatusr&c.vtintheo* 
remate.Quod demonftrare oportebat. 

L.iij. 
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Fig-wr^c cm-' 
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V'n,m<s partis 
ojlenfto. 
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cmuerjd pri- 


Qio^ifpioc y, PgoGsOij y, 

E Ap '7fiy6i/if ^a>m Tj«M0H,H SI ripovavc tIw yaviap lues» rip^ f(gijL nUj ^icnpiroi mif 
{h<x(nof ‘Tzp «u^rp i|(j Xoyoy ntxls tS 'T]^iy6vii 'ZffAS/^(xis,t(gu tapTa ng ^daiof 

^«TOjTzfp auTiptyil A6yop,>7KTf Aoinrocis tS T^iycaxii.^ssKiv^oiigiknrh ko^\jq>Hf iis] 'Hw 'rajLtHp;t'jri- 
^ivyvvjij(!^H iu^QXfSixoi Ttpi 'dw iB 'T^iyavif yiivixp. 

Theorema 5, Profojltio 5. 

I trianguli angulus bifariam {ececur,di{pefcens autem angus $ 
Ium redta linea fecuerit & bafinrbafis fegmenta eandem has 
bebunt rationem,reliquis ipfius trianguli lateribus.Et fi bas 
fis fegmenta eandem habuerint rationem,reliquis ipfius trianguli lates 
ribus:a vertice ad bafin coniundia redta linea, bifariam diipefcit trians 
guli ^ngulum. 

G R O N T IV S. C Sit datum a/b/c/triangulum, cuius angulus b/a/c/bifariam fecetur, 
per nonam primi:re6i:a quidem a/d,bafin ipfam b/c/itidem fecante in punfto d. Aio quod 
b/d,ad d/c/fe habetrvt b/a,ad a/C.Per datum enim punftum b, datae reijtae lineae a/d, pa« 

rallcla ducatur b/e,pertrigefimamprimam primi:producatdr<]^ 
c/a/reda,per fecundum poftulatum,donec conuenerit in pun« 
d:um e/cum ipfa b/e,feceritque triangulum b/e/c. Conueniet 
autem c/a/cum b/e,per quintum poftulatum : propterea qu6d 
anguli e/b/c/& b/c/e,duobus reftis funt minores.nam angulus 
e/b/c,exteriori & oppofito a/d/c, per vigefimamnonam primi 
eft aequalis:& duo anguli a/d/c/8c d/c/a/ trianguli a/d/c, binis 
redis minores exiftunt, per ipfius primi decimamfeptimam. 
His ita conftrudis,quoniam in parallelas a/d/& b/e,red 2 e incidunt a/b/& e/c: aequalis eft 
angulus a/b/e/alterno b/a/d,necn6 interior a/e/b/exteriori & ex oppofito d/a/c,per vige« 
fimamnonam primi. Atqui b/a/d/& d/a/c/anguli,funtinuice per hypothefin aequalesrduo 
itaque anguli a/b/e/ Sc a/e/b, aequales proinde fiint adinuicem. hinc larus a/ b, lateri a/e, 
per fextam primi,jequale.Trianguli demum b/e/c,ad latus b/e/ada eft parallelus a/d, per 
conftrudionem: fecat igitur a/d/proportionaliter ipfius trianguli latera,pcr fecundam hu« 
ius fextijficut quidem b/d,ad d/c,fic e/a,ad a/c.Ipfi porro e/a,oftefa eft squalis b/a.aequa* 
les autem ad eandem,eandem habent rationem: per feptimam quinti. Et ficut igitur b/d, 
ad d/c:fic b/a,ad a/c.CSit autem vt b/d/ad d/c,fic b/a/ad a/c: & conedatur a/d/reda,per 
primum poftulatum . Dico verfa vice, qu6d a/d/ reda bifariam difeindit angulum b/a/c. 
Conftruda enim vt prius figura, quoniam ex hypothefi receptum eft, ficut b/d/ad d/c,fic 

b/a/ad a/c. fed per fecundam huius fexti,ficut b/d/ad d/c,fic 




b/a.a/c. I b/d.ci/c. | e/a.a/c. | a/c:in triangulo enim b/e/d, ad latus b/e/ ada eft pa« 

^ ^ rallelus a/d. Bin^ itaque rationes,b/a/ inquam ad a/c,&: e/a/ 

ad a/c,eidem rationi b/d/ad d/c/funt ea:deni:& propterea ex« 
dem adinuicem,per vndecimam quinti.Et ficut igitur b/a/ad 
a/c,fic e/a,ad eandem a/c.Quae autem ad eandem,eandem habent rationem: aequales funt 
adinuicem,per nonam ipfius quinti. Aequalis eft iracj b/a,ipfi e/a:& proinde qui ad bafin 
b/e/funt anguli, adinuicem aequales, per quintam primi, hoc eft, a/b/e/ipfi a/e/b. Et quo* 
niam parallela eft a/d/ipfi b/e,& in eas incidunt a/b/& e/c/linea: redae: aequalis eft angu* 
Ius b/a/d/alterno a/ b/ e, necnon & exterior angulus d/a/c/ interiori & ex oppofito a/e/b, 
per vigefimamnonam ipfius primi. Oftenfum eft autem,angulos a/b/e/8d a/e/b/ fore inui* 
cem aequales, quae vero aequalibus aequalia funt,ea quoque inuicemfunt aequalia:per primae 
communis fententiae interpretationem. Aequalis eft igitur angulus b/a/d,angulo d/a/c.Et 
proinde angulus b/a/c,fub a/d/reda bifariam difcinditur.Si trianguli itaque angulus bifa* 
riam fecetur:& quje fequuntur reliqua.Quod demonftrandum fufeeperamus. 

©£(ag>;juce S, pg60£oi? S. 

T n.p myCilup fiyavopycdccAoyop &aip od fzsAiv^od od yc3vixf:;<i;yl opKoyai ou 

•jdg Yodc? ymioes fzsAiv^od, 
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Theorema 4, Vroi^ofitio 4. 

Equianguloru triangulorum, proportionalia funt latera quae 
circum aequales angulos:8: fimilis funt rationis, quje iequali^ 
bus angulis latera liibtenduntur. 

ORONTIVS. CSint bina triangula inuicem a£quiangula,a/b/c/& d/c/e: fitq? angulus , 
a/b/c/ajqualis angulo d/c/e^& b/a/c/angulus ipfi c/d/e,atque a/c/b/ipfi angulo d/e/c.Aio 
latera ipforum triangulorum a/b/c/& d/c/e/qua? circum aequales angulos, fore proportio* 
nalia:&: quae angulis fubtenduntur aequalibus,ciufdem efle rationis,ficut quide a/b/ad b/c, 
fic d/c/ad G/e, ficiitque b/c/ ad c/a, fic c/e/ ad e/d, atque ficut c/a/ ad a/b, fic e/d/ad d/c. 

Conftituatur enim iri direftum bina eorundem triangulorum latera , cafcilicet quar aequa* 
libus fubtenduntur angulisrvtpote b/c/latus,in direftum ipfius c/e.id aute efficietur, ciim 
anguli b/c/d/&: d/c/e, binis redis fuerint aequales,per decimamquartam primi.Producan* 
tur infuper b/a/& e/d/latera in redum & continuum ad partes a/& d,per fecundum poftu 
latum: donec tandem in vnum congrediantur pundum. Id enim per quintum poftulatum 
euenire neceffum eftrpropterea quod anguli a/b/c/& a/c/b, duobus redis per decimamfe* 
primam primi fiint minores:& angulus d/e/c/angulo a/c/b/per hypothefin eft pqualis. Ex 
quo fit, Yt anguli a/b/e/& d/e/b,eifdem angulis a/b/c/& a/c/b/fint aequales:& proinde bi* 

nis redis itidem minores . Et quoniam ex hypothefi angulus 
d/c/e,interiori & oppofito ad eafdem partes a/b/c/efi: zequalis 
angulo, necnon & a/ c/ b/ iplTd/ e/ c/ itidem interiori & op* 
pofito aequalis : parallela eft igitur c/d/ipfi b/f,& a/c/ipfi f/c, 
per vigefimamodauam primi. Parallelogrammum eft itaque 
a/c/d/f: & proinde a/c/latus oppofito f/d/ aequale, fimilirer & 
a/f/ipfi c/djper trigefimamquarta eiufdem primi. His ira c6* T>stnonflrntio 
ftrudis,quoniam trianguli b/f/e,ad latus f/e,ada eft parallela problematis, 
a/c:fecat igitur a/c,ipfius trianguli latera proporrionaliter,per 
fecundam huius fextirficut quidem b/a/&: a/f, fic b/c/ad c/e. & xqualis oftenfa eft a/f,ipfi 

c/d.jequales autem ad eandem , eandem habent rationem:& 
eadem ad ?quales,perfeptimam quinti.Et ficut igitur a/b/ad 
d/c:fic b/c,ad c/e.Et permutarim infiiper,ficut a/b,ad b/c:fic 
d/c,ad c/e,per decimamfexta eiufdem quinti.Item quoniam 
ipfius trianguli b/f/e, ad latus b/f, ada eft parallela c/d: fecat rurfiim eadem c/d,eiufdem 

trianguli latera proportionaliter,per eandem fecundam huius 



a/b. 


d/c. b/c, 


c/e. 



b/c. 


c/e. c/a. e/d. 



lam itaq^ oftenfiim eft,ficut 


a/b,b/c,c/a. d/c,c/e,e/d. 


fexri: ficut quidem b/c/ ad c/e, fic f/d/ad d/e. Ipfi porrb f/d, 
oftela eft a:qualis a/c.Et ficut igitur b/c,ad c/e:fic c/a/ad e/d,* 
per eandem feptimam quinti. atque rurfum permutatim, per 
ipfius quinti decimamfextam, ficut b/c/ad c/a; fic c/e/ad e/d. 
a/b/ad/b/c,fic d/c/ad/c/e:ficdtq^ b/c/ad c/a,fic & c/e/ad c/d. 
Sunt igitur tres magnitudines a/b, b/c, & c/a: & alise eifdem sequales numero d/c, c/e, 

& c,d,cum duabus fumptis in eade ratione.Et ex aequa igitur 
ratione,erit ficut b/a, ad a/c:fic etiam c/d,ad d/e, per vigefi# 
mamfecundam quinti. Aequiangulorum itaque triangulorum 
a/b/c/& d/c/e, proportionalia funt latera quze circum aequales 
angulos: & fimilis fiint rationis, quae aequalibus angulis latera fubtenduntur.Quod demon* 
ftrandum fuerat. 

E A[» ^uo 'rj^iyowt raf ociiXoyop l)(H,yaiyy6vioi isou •jrbe 'Jflyuvoc^Kod tovef Tctjf j*©* 

vi «5 cef od b^oho-yoi nsXiv^oci 

Theorema y, Proj^oJttio f. 

|j I duo triangula',latera proportionalia habuerintrsequiangula 
erunt triangula,& «equales habebut angulos fub quibus eiuG 

dem rationis latera fubtenduntur. 

ORONTIVS. CHijec eft eonucrfii praecedentis: qu* non potuit eadem figura, vel 

L.iiij. 
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deduftione ( quemadmodum (ecunda 6c tertia obferuauimus propofitione ) demonftrari. 

Sint igitur bina triangula a/b/c/ Sc d/e/ f, habentia latera proportionalia; ficut quidem 
a/ b, ad b/ c, fic d/e/ad e/f, ricu&praeterea b/c/ad c/a, fic e/f/ad f/d, ficut denique c/a/ad 

a/b,fic f/d/ad d/e. Aio triangula ipfa a/b/c/ & d/ e/f, fore aes 
quiangula: 8 c aequales angulos comprehendere, fub quibus 
eiufdem rationis latera fubtenduntur:vtpotc, angulum a/b/c, 
aequum fore angulo d/e/ f, & angulum b/c/ a/ angulo e/ f/ d, 
atque angulum b/a/c/ angulo e/d/f. Ad datam enim redam 
lineam e/f,& data illius punda e/& f,datis angulis redilineis 
a/b/c/& a/c/b, aequales anguli conftituantur, per vigefimam* 
tertiam primi: f/e/g/ quidem ipfi a/b/c, & e/f/g/ipfi a/c/b. Et 
quoniam anguli a/b/c/ & a/c/ b, per decimamfeptimam ipfius 
primi,binis redis funt minores:& f/e/g/itaque ac e/f/g/angua 
li,binis itidem redis minores erunt. Conuenient ergo tandem e/g/& f/g/redae line2e,per 
quintum poftulatum . Conueniant ad pundum g. triangulum erit igitur e/f/g: & reliquus 
angulus qui ad g,reliquo qui ad a/aequalisjper corollarium trigefimaefecundae eiufdem jpris 
mijvna cum ipfa tertia communi fententia. Aequiangula fiint itaque a/b/c/& c/f/g/ trians 
gula,& proinde latera ipforum proportionalia,qu3e circum aequales angulos: & fimilis funt 
rationis,qu3e aequalibus angulis latera fubteduntur,per quartam huius fexti.Eft igitur ficut 

-T- I 1: 7 ^ j „,.n 'a/b/ad b/c,fic g/e/ad e/f.ficut porro a/b/ad b/c,fic eftperhy# 

d/e.e/1 . |a/b.b/c. | g/e.e/t.| d/e/dl ip&m e/f.Et fi-it igitur d/e/ad e/f, fic g/e/a'd 

earfdem e/fjper vndecimam quinti.Quae autem ad eande,ean# 
dem habent rationem,aequales fimt adinuice,per nonam quine 
ti:aequalis efl: igitur d/e,ipfi e/g.Haud diflimilitcr oftendemus 
d/fjipfi f/g/aequalem.eadem enim e/f/ad vtranque,tum ex hypothefi,tum ex quarta huius 
fexti,eandem habet rationem: nempe quam b/c/ad c/a . Ad quas porro magnitudines,eae 
dem magnitudo eandem habet rationem, ipfae funt aequales, per eandem nonam quinti. 

Et quoniam aequalis eft d/e,ipfi e/g, vtric]^ autem comunis e/f:binae ita(]p d/e/& e/f/triane 
guli d/e,f,duabus f/e/8c e/g/trianguli e/f/g / fimt aequales altera alteri. & bafis d/f,bafi 
f/g/aequalis.Angulus igitur d/e/f,angulo f/e/g/fub aequalibus redis c6prehenfo,per odae 
uam primi, eft aequalis. Nec diflimili via dcmonftrabimus,angulum e/d/f, angulo e/g/f, 
iEquaIem:at(]^ e/f/d,ipfi e/f/g.femper enim ipforum triangulorum bina latera, binis lateri# 
bus alterum alteri offendentur xqualia:necnon & bafis,bafi aequalis. Et contentos proptcs 
rea fub aequalibus lineis redis angulos,aequales habebunt:per eandem odauam primi.His 
praeoftenfis,quoniam angulus d/e/f, aequalis eft angulo f/e/g:eidem quoque angulo f/e/g, 
aequus eft per conftrudionem angulus a/b/c . Duo itaque anguli a/b/c/& d/e/f,eidem an« 
'gulo f/e/g/ funt a£quales:& proinde aequales adinuicem , prer primam communem fentem 
tiam.Pari difcurfu angulus a/c/b,angulo d/f/e: necnon & b/a/c/angulus,ipfi e/d/f/angulo 
concludetur aequalis. Aequiangula funt itaque a/b/c,& d/e/f/triangula. Si bina ergo triam 
gula:&c.vtin theoremate. Quod oportuit oftendiffe. 

QiCi^UlLOt S. 
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Theorema 6, Vropojltio 6. 

I bina triangula vnum angulum vni angulo asqualem habue^ 6 
rint,6ccircum aequales angulos latera proportionalia: «qui* 
angula erunt triagula 5 & sequales habebunt angulos,fub quis 
5US eiulHem rationis latera fubtenduntur. 

O R O N T I V S.CSint rurfiim bina triangula a/b/c/ d/e/f, habentia vnum angulum 
vni angulo aequalem , vtpote eum qui ad b/ci qui ad e: atque circum cofdem aequales an# 
gulos latera proportionalia, ficut a/b/ad b/c , fic d/e/ad e/f. Dico ipfa triangula a/b/c/& 
d/e/f,fore 3 equiangula:& angulum b/a/c/angulo c/d/f, at^ a/c/b,ipfi d/f/e/refpondenter 
coaequari. Ad datam enim redam lineam d/e,datdm^ illius pundum e,vtrique aqualium 












qui ad b/& e/funt angulorum-: sequalis angulus conftituatur d/e/ g,per vigefimamtertiam 

primi.8c per eandem,ad pundum d,ipfi angulo b/a/csequalis rurfiim conftituatur angulus 

e/d/g.Et quoniam duo anguli a/b/c/& b/a/c,funr minores duobus redis,per decimamfepc 

timam ipfius primirerunt & ipli anguli d/e/g/& e/d/g/binis itidem redis minores. Conue;# 

nient ergo tandem d/g/& e/g/ redse in continuum produdse, per quintum poftulatum:fit 

illarum concurfus in pundo g. Triangulum erit itaque d/e/ g: &: reliquus angulus qui ad 'Dem^io th£o 

g,reliquo qui ad c/sequalis^per tertiam communem fententiam,& ipfius trigefimxfecundp rematis. 

primi corollarium, Aequiagula fiint itac]^ a/b/c/Sc d/e/g/trians 
gula:& proinde latera ipforum proportionalia , firoiliTq? ratio# 
nis erunt quas asqualibus angulis latera fiibtenduntur^perquar# 
tam huius fexti.Et ficut igitur a/b,ad b/c:fic d/e,ad e/g.Sicut 
porro a/b;,ad b/c: fic per hypothefin d/e,ad e/f.Et ficut igitur 
d/e/ad e/f,fic ipfa d/e/ad e/g:qu? enim eidem funt esedem ra< 
tiones,& adinuice funt casdem,per vndecimam quinti.Eadem 





e/f/trianguli d/e/f, duabus d/e/& e/g/trianguli d/e/g , funt 
aquales altera alteri: & aquos adinuicem continent angulos, 
per conftrudionem.Bafis ergo d/f,bafi d/g/eft aqualis, & to# 
tum triangulum toti triangulo aquale: reliqui infuper anguli reliquis angulis aquales fub 
quibus pqualiafubteduntur latera,per quartam primi. Aequalis eft igitur angulus e/d/f/ipfi 
e/d/g, atq^ is qui ad f/ei qui ad g,aqualis. Sed eidem angulo e/d/g,aqualis eft per conftru# 
dionem angulus b/a/c:eide infuper qui ad g,is qui ad c/itidem aqualis.qua autem eidem 
aqualiaiSt adinuicem funt aqualia,per primam communem fententiam . Aequus eft igitur 
angulus e/d/f,ipfi b/a/c:necnon 3«:/d/f/e,ipfi angulo a/c/b. Reliquu porro angulum d/e/f, 
reliquo a/b/c,ex hypothefi recepimus aquale. Aequiangula itaq^funt a/b/c/&: d/e/f/trian# 
gula:8t aquales habent angulos, fub quibus eiufdem rationis latera fubtenduntur. Ergo fi 
bina triangula:& qua fequunturreliqua.Quod demonftrare fuerat operapretium.' 

I, Fgd0£a75 
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Theorema 7, Pro^ojttio 7. 

I bina triagula vnum angulum vni angulo asqualem habu^^^ 
rint^ circum autem alios angulos latera proportionalia,reli^ 
quorum vero vtrunq; fimul aut minorem aut uon minorem 



redor^quiangula erunt triagula,& sequales habebunt angulos,circum 
quos proportionalia funt latera. 

ORONTIVS, esint bina triangula a/b/c/& d/e/f, vnum angulum vni angulo,vtpo# Prfwdtbeore- 
te,eum qui ad a/ei qui ad d/sequalem habentia : & circum alios angulos , fcilicet a/b/c/&r mtis,fiue hy 
d/e/f,larera proportionalia, ficut quide a/b/ad b/c,fic d/e/ad e/f: reliquorum porro qui ad ^othejis pars, 
c/8c f/funt angulorum, vterque primum fit redo minor. Aio a/b/c/&: d/e/f/rriangula,fore 
3equiagula:& angulum a/b/c/xquu effe angulo d/e/f,atq^ reliquum a/c/b/reliquo d/f/e/iti# 
dem squale. In primis enim,vel angulus a/b/c/squalis eft angulo d/e/f, vel eide insqua# 

Iis . Si squalis fuerit a/b/c/ipfi d/e/frreliquus a/c/b reliquo d/f/e,per corollariu trigefims-# 
fecunds primi,tertiam communem fententiam , erit squalis . 8c proinde ipfa triangula 

a/b/c/& d/e/f/squiangula. Quod fi angulus a/b/c, non fuerit 
squalis ipfi d/e/f:alter eorum,reliquo maior erit.Efto ffi poffi# 
bile fuerit3a/b/c/angulus,ipfo d/e/f/angulo maior.& ad datam 
redam lineam a/b,& datum in ea pundu b:ipfi angulo d/e/f/ 
squalis angulus conftituatur a/b/g,per vigefimamtertiam pri# 

^ mi. producatdrque b/g/in latus a/c: c«^m enim angulus a/b/c. 
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datus fit maior angulo d/e/ f, cadet reda b/g/ inter a/ b/ & b/ c/ latera. His ita conftrus 
6tis «quoniam aequalis eit angulus qui ad a/ei qui ad d, & qui llib a/b/g/ ei qui fub d/e/f/ 

jequalisrreliquus igitur angulus a/g/b^reliquo d/f/e^per corol^ 
larium trigefimaefecundg primi,& tertiam communem fenten«> 
tiam erit aequalis. Et proinde a/b/g/triangulu,ipfi d/e/f/trians 
gulo squiangulum . Hinc per quartam huius fexti_,proporjs 
tionalia erunt latera quae circum aequales angulos : ficut quis 
dem d/e/ad e/f, fic a/b/ad b/g. ficut porrd d/ e/ad e/f, fic rea 
ceptu eft: a/b/ad b/c.Et ficut igitur a/b/ad b/c,fic a/b/ad b/g, 
per vndecimam quinti.Eadem itaq^ a/b,ad vtrancp ipfarum b/c/& b/g,eadem habet ratioe 
nemtpqualis erit igitur b/c/ipfi b/g,per nona ipfius quinti.Hinc per quinta primi,angulus 

b/c/g,angulo b/g/c/erit aequalis.Angulus porro b/c/g, minor 




secmda pars 
theorematis, 
fme hypothet 
fis differetia^ 


a^b. a^^b. b^g | fuppofitus eft: & b/g/c/ propterea angulus,re£to minor 

^ ^ ^ erit. Et quoniam angulus qui ad f/ re£to minor eft,& ei xqua.* 

lis eft a/g/b, & b/g/c/itidem refto minorfvti nuc oftefum cftj) 
duo ita^ anguli b/g/a,& b/g/c,a recta b/g/fuper a/c/incidena 
te caufati,duobus rcftis erunt minores;c6tra decimatertiam primi.No eft igitur a/b/c/ana 
gulus,maior angulo d/e/f.haud diflimiliter oftendetur, qu6d ne^ minor . Aequalis igitur 
eft angulus a/b/c,ipfi d/e/f Hinc reliquus qui ad c,reliquo qui ad f/Cvti fupra^cocludetur 
squalis:& triangula cofequenter a/b/c/& d/e/f,inuicem aequiagula.CSed efto fimul vtera 
^ que eorum qui ad c/8c f/ funt angulorum,n6 minor redozhoc 

d, eft,aut vterque re(ftus,vel vterque redro maior. Si vterqye rea 
ftus extiterit ( cum redi omnes,per quartum poftulatum fint 
adinuicem aequales^ ftatim cocludetur propofitionis intetum. 
Quod fi vterqp fuerit redo maior: aio nihilominus triangula 
a/b/c/Sc d/e/f,efle inuicem aequiagula. Conftrudis nan^Cvea 
luti fupra) figurae partibus: haud diflimiliter oftendemus, b/c/ 
at<]^ b/g/latera, efle inuicem aequalia:& angulum propterea b/c/g , angulo b/g/c/per quina 
tam primi relpondeter cojequari. Et quoniam angulus b/c/g/maior eft redo:6c eodem rea 
do maior erit angulus b/g/c.Trianguli itaq^ g/b/c,duo anguli b/c/g/& b/g/c/binis redis 
erunt maioresrquod per decimamfeptimam primi eft impoflibile. Non eft igitur a/b/c/ana 
guius,maior angulo d/e/f: neq^ eode angulo minor. Aequalis eft propterea angulus a/b/c, 
apfi d/e/f:&: reliquus a/c/b,reliquo d/f/e/confequenter :equalis,veluti fiipra dedudumeft. 
Aequiangula funt igitur a/b/c/&: d/e/f/triangula:& aequales habent angulos , circum quos 
proportionalia fiint latera.Quod oftendendum receperamus. 
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Theorema B, Profojltio B, 

I in triangulo redrangulo, ab angulo recflo in bafin perperi^ B 
dicularis agaturrquse ad perpendicularem triangula, fimilia 
liint toti,&: adinuicem. 

ORONTIVS. <[ Efto redangulum triangulum a/b/c, habens angulum qui fub 
b/a/c/ redum: & a dato pundo a, fiiper datam redam lineam b/c, perpendicularis dee 
Nota de cafu ducatur a/ d, per duodecimam primi. Cadet enim huiufcemodi perpendicularis, intra das 
ipfius perpen tum a/ b/ c/ triangulumcipfiimque in bina diuidet triangula. Si enim incideret extra, pros 
dicularis, dudo b/ c/ latere vfque ad ipfam perpendicularem, triangulum efficeretur, cuius exterior 
angulus minor eflet interiore & ex oppofito,nempe acutus redo , contra decimamfextam 
primi. Ne<^ in alterutru laterum aut a/b/auta/c/poterit coincidere:duo enim anguli eiufi 
dem trianguli non eflent binis redis minores , contra eiufdem primi decimamfeptimam. 
Quod triam Cadit igitur intra a/b/c/triangulum. Aio itatj a/b/d/& a/d/c/trianguIa,toti a/b/c, atque 
gulum a/b/dt inuicem fore fimilia.HIn primis quod triangulum a/b/d,fimile fit toti a/b/c:in hunc often? 
fimile fit toti ditur modum.Angulus enim a/d/b,cEquus eft angulo b/a/c,per quartum poftulatum,neM* 
a/b/c, pe redus redo.& angulus qui ad b,vtriq^ triangulo comunis. Ergo reliquus a/c/b,reliquo 
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b/a/d^per corollarium trigefimsefecund^ primi,& tertiam commune fentetiam eftsequalis. 
Aequiangula funt ita^ a/b/c/& a/b/d/triangula : & proinde quae circum iequales angulos 
funt latera^inuicem proportionalia^per quarta huius fexti. Sicut igitur b/c/ad c/a^trianguli 

a/b/c:fic b/a/ad a/d^trianguli a/b/d.ficut prpterca c/a/ad a/b, 
ipfius a/b/c/ trianguli: fic a/d/ad d/b, ipfius a/b/ d/ trianguli, 
ficut demiim c/b/ad b/a,eiufde trianguli a/b/c:fic a/b/ad b/d, 
eiufdem trianguli a/b/d. Simile eft itac^ triagulum a/b/d, toti 
a/b/c/triangulo:per primam huius fexti diffinitionem. CHaud 
dilfimili via oflredemus, triangulum a/d/c/ipfi toti a/b/c/fore 
fimile. Redfus enim angulus a/d/ c, re£to b/a/ c, per quartum 
aquatur poftulatum.St is qui ad c/eft angulus, vtriq^ rurfum triangulo communis.reliquUs 
ergo d/a/c/angulus,reliquo a/b/cCveluti fupra deduximus^ eft aequalis. Aequiangula itaq^ 
fimt a/b/c/& a/d/c triangula.Hinc per quartam huius fexti,proportionalia erut latera quee 
circum sequales funt angulos.ficut quidem b/c/ad c/a, trianguli a/b/ctfic a/c/ad c/d,trians 
guli a/d/c.ficut rurfUm c/a/ad a/b,ipfius a/b/c/tfiaguli:fic c/d/ad d/a,ipfius a/d/c/triangu 
li.ficut praeterea c/b/ad b/a,eiufdem trianguli a/b/c:fic c/a/ad a/d, eiufde trianguli a/d/c. 
Simile eft igitur a/d/c/triangulum,toti a/b/c:per eandem primam diffinitione huius fexti. 
CReliquum eft,demonftrare quod ipfa a/b/d/& a/d/c/triangula fimilia funt adinuicem.Id 
autem ex fupradidis oftenfionibus,haud difficile colligemus.Angulus enim b/a/d,angulo 
qui ad c/praeoftenfus eft aequalis: & is qui ad b,ipfi d/a/c. reliqui autem funt redi, vtpote 
a/d/b/& a/d/c/anguli: & proinde aequales adinuice,per idemquartupoftulatum.Aequian» 
gulum eft itaq^ a/b/d/triangulum,ipfi triangulo a/d/c.Et ficut igitur a/c/ad c/d,fic b/a/ad 
a/d.ficut praeterea c/d/ad d/a,fic a/d/ad d/b.ficut demum c/a/ad a/d,fic a/b/ad b/ d. Pro# 
portionalia nanque funt latera,qu^ circum aequales angulos:per fgpius allegatam quartam 
huius fexti.Triangula itac^ a/b/d/8c a/d/c,fimilia funt adinuiccm:per eandem primam hu# 
ius fexti diffinitionem.Si in redangulo igitur triangulo,ab angulo redo:&c. vt in theore# 
mate.Quod oportuit demonftraffe. (LcoYoUdTiUin, 

CEt quonia oftefiim eft ficut c/d/ad d/a,fic a/d/ad d/b:ficut infiiper c/b/ad b/a,fic a/b/ad 
b/d:ficiitque b/c/ad c/a,fic a/c/ad c/d . Proinde manifeftum eft,qu6d in triangulo re«ftan# 
gulo deduda ex angulo redo in bafin perpedicularis,eft media proportionalis inter ipfius 
bafis fegmenta: & vnumquodcj praeterea laterum redum cotinentium angulum , medium 
itidem proportionale eft inter bafin 8c fegmentum,quod cum ipfo congreditur latere. 

fLtJotandm. 

CEx hoc corollario fit pendenter manifeftum, qualiter datis binis lineis redis duae medip 
lineae redae in eadem ratione cotinue proportionales reperiantur. vt in noftra Circuli qua# 
dratura demonftrauimus. 

T PQo^hfflJLOt ocy e. 
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Problema i, Proj^ojltio <?. 

! Ata reda linea,ordinatarti partem ablcindere. 

|0 R O N T I V S . COrdinatam partem hic vocat Euclides,qu:E ab ordinato 
aliquo denominatur numero, & quota pars integrae magnitudinis ab ipfis nun# 

__ i cupatur arithmeticis: vti fecunda fiue dimidia pars quae a binario, tertia quae a 

ternario,& quarta quae ab ipfo quaternario numero denominatur. Sit igitur data linea re# 
da a/b:a qua fit operaepretium ordinatam aliquam,vtpote tertia abfeindere partem.A das 
to itaque pundo a, reda xjuaedam linea producatur a/c , contingentem qui fub b/a/c/cum 
eadem efficiens angulum. Ipfius porro a/c,liberum aliquod pundum verfiis a/fiifcipiatur: 

fitq^ illud d. Secentur deinde ipfi a/d/aequales d/e/& e/c, per 
tertiam primi: & connedatur reda b/c , per primum poftula# 
tum . Tandem per pundum d,ipfi b/c/parallela ducatur d/f, 
per trigefimaprimam eiufde primi. Triagulum eft itac^ a/c/b, 
& ad latus c/b / ada eft parallela d/f: fecat igitur d/f/ipfius 
trianguli latera proportionaliter,per fecunda huius fexti,ficut 
quide c/d/ad d/a, fic b/f/ad f/a. Et a copofita igitur ratione, 
ficut c/a/ad a/d,fic b/a/ad a/f:per decimaodauam quinti. Tripla eft autem c/a/ipfius a/d; 
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& a/b/igitur ipfius a/f/itidem erit tripla,& proinde a/f/tertia pars ipfius a/b . Data itaque 
redra linea a/b,ordinatam partemCnempe tertiam^ablcidimus.Quod facere oportebat. 

T P^oC?\.hjjI(x jb, Pgoetcri? * i. 
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Problema z, Proj^oJitio lo. 

^ Atam redam lineam non fedam^dat^ red^ lineas fed^ fimis 
1 liter fecarc. 

lORONTiVS. CSit rurflim a/b/data & infedra linea redta , a/c/vero vt< 
Icunque fedta in pundtis d/& e. Camponantur autem a/b/& a/c/datse redze li« 
neat,ad contingentem angulum qui fub b/a/c:& connedtatur re<51:a b/c, per primum poftus 
latum . Per pundla confequenter d/& e,ipfi b/c,parallel 2 e ducatur redtar lineae d/f/ & e/g: 
itidem Sc per pundtum d,ipfi a/b/parallela ducatur d/h/1, per trigefimaprimam primi,di# 
uidens e / g / in pundto h . Parallelogramma funt itaque,d/g/& h/bji & aequalis propterea 

C f/g/ipfi d/h,& g/b/ipfi h/I, per trigefimamquartam ipfius pri< 
mi. His ita pr 9 miiris,quonia trianguli a/e/g,ad latus e/g/adla 
eft parallela d/f: fecat igitur d/f/ipfius trianguli latera propor* 
tionaliter,per fecundam huius fexti.Et ficut igitur a/d/ad d/e, 
fic a/f/ad f/g.Infupet quoniam triaguli d/c/1, ad latus c/l/adta 
eft parallela e/h: fit rurfum per eandem fecundam huius fexti, 
ficut d/e/ad e/c, fic d/h/ad h/1. Ipfi vero d/h/aequalis oftenfa 
eft f/g,atque ipfi h/l/^qualis g/b.Aequales porro ad eafdem, eandem habent rationem,& 
eaedem ad sequalesrper feptimam quinti. Sicut itaque d/e/ad e/c,fic f/g/ad g/b.Praeoftem 
fum eft aute,ficut a/d/ad d/e,fic a/f/ad f/g.Et ficut igitur a/d/ad d/c,fic a/f/ad f/g:ficiit(]^ 
d/e/ad e/c,fic f/g/ad g/b.Data ergo redfalinea infc(fta a/b,dat3e redt» lineae vtcunque fe* 
a/c,fimiliter fecatur.Quod faciendum receperamus. 

PgoGaaij ixa 
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Problema 3 , Pro^ojitio ii. 

jVabus datis redlis lineis,tertiam proportionalem inuenire. 

ORONTIVS. CSint dat^ bine reftae lineae a/b / 8c c/d, quibus tertiam 
oporteat inuenire proportionalem. Ad datum itaque pundum a,datae redae li» 
I neae c/d/aequa!is reda linea ponatur a/e,per fecundam primi,cotingentem qui 
fub e/a/b/efficiens angulum.Et ipfis a/b/& a/e/in continuum rediimque ad €/8c g/punda 
produdisivtriq^ ipfarum c/d/& a/e/xqualis abfcindatur b/f,per tertiam ipfius primiccone? 

dariirquereda b/e, per primum poftulatum . Per trigefimam 
deinde prima eiufdem primi: per datum pudum f,ipfi b/e/pas 
rallela ducatur f/g,cdnuehiehs cum a/e/ad pundum g.Couess: 
nient enim tandem per quintum poftulatum : propterea quod 
anguli e/a/b/& a/b/e/trianguli a/c/b , funt per decimamfepti* 
mam primi binis redis minores, & ipfi angulo a/b/e/interior, 
& ad eafdem partes qui ad f/ per vigefimamnonam ipfius pri* 
mi aequalis. His ita conftrtidis , quoniam trianguli a/g/f/ ad latus f/g/ ada e.ft parallela 
b/e: fecat igitur b/e/ipfius a/g/f/tr*anguli latera proportionalirer,per fecundam huius fexs 
ti,ficut quide a/b/ad b/f,fic a/e/ad e/g. Aequalis porro eft c/d/vtric]^ ipfaru a/e/S:: b/f/per 
conftrudionem:&: aequales ad eandem,eadem habent rationem, & eadem ad aequales,per 
feptimam quinti.Et ficut igitur a/b/ad c/d,fic eadem c/d/ad e/g. Datis itaque binis redis 
lineis a/b/& c/d,tertia proportionalis inuenta eft e/g.Quod oportuit fecifle. 
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Problema 4, Pro^ojttio 

Rribus datis redis lineis, quartam proportionalem inuenire. iz 

O R O N TIV S.CSintdatsB tres linep red? a,b,c,quibus,oporteat quartam 
inuenire proportionalem.Conftituantur itaque bin^ quaedam reda: linece d/e. 
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atque d/f,contingentem qui fub e/d/f/angulum efficientes.Secetiirque per tertiam primi, 
ipfi a/squalis d/g , ipfi vero b/aequalis g/e,&: ipfi c/iequalis d/h . Et connexa g/h,per pri« 
mum poftulatum:ducatur e/f/ipfi g/h/parallela,per trigefirnaprimam ipfius primi. Per fe^ 

eundum tandem poftulatum ipfae d/h/ & e/f/in continuum re? 
£tdmque,producantur:doncc conueniant adpundumf. Con? Demoflratio^ 
current enim tandem: quemadmodbm ex praecedeti potes eli? ms rejolutio, 
cete demonftratione.His in hunc modum pr^paratis,quoniam 
triangulum eft d/f/e,& ad latus e/f/a£ta eft parallela g/h: pro? 
portionalia itac]^ funt reliquorum laterum fegmeta, per fecun? 
dam huius fexti, ficut d/g/ad g/e , fic d/h/ad h/f. Ipfi porro 
d/g/aequalis eft a , & b/ipfi g/e , atque c/ ipfi d/h/acqualis,per 
Conftru< 3 :ionem. Aequales autem,ad eandem eandem habent rationem,& eadem ad aequa? 

Ies,per feptimam quinti.Et ficut igitur a/ad b,fic c/ad h/f. Tribus itaque redis lineis da? 
tis,a,b,c:quartam inuenimus proportionalem h/f.Quod faciendum fuerat. 

A p^6;2»Ak^ rg68i(n5 
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Prohlcma VrojoJitio 15. 

Vabus datis redis lineis, mediam proportionalem inuenire. 

O R O N T I V S.CSint datae binx redx imex,a/b/& c/d : inter quas rece? 
ptum fit,mcdiam inuenire proportionalem. Producatur ergo altera earum,vt? Conflm^iofif 
pote a/b/in redum & continuum verfus c , per fecundum poftulatum : & ab? gUYce. 
feindatur b/e/ipfi c/d / xqualis, per tertiam primi. Et diuifa a/e/bifariam , per decimam 

ipfius primi:deferibatur ad alterutrius partis interuallum femi? 
circulus a/f/e,per tertium poftulatum. A pundo denii]^ b,per? 
pendicularis excitetur b/f,per vndecimam primi:&: conedan? 
tur a/f/& f/e/ linex redx , per primum poftulatum. His ita Sumarid pro^ 
conftrudis, quoniam trianguli a/f/e/angulus qui ad f/eft in fe? hiematis ojlcr 
micirculo; is propterea redus eft,per trigefirnaprimam tertij. fio. 
Redangulum eft itaque a/f/e/triangulum , & ab angulo redo 
qui ad f/in bafin a/e/ perpedicularis demittitur f/b.Eft igitur ipfa perpendicularis f/b,me? 
dia proportionalis inter a/b/& b/e/ipfius bafis fegmeta, per primam.parte corollarij oda? 
ux huius fexti, Eft igitur vt a/b/ ad b/f,fic b/f/ad b/e . Ipfi porro b/e/xqualis eft c/d,per 
conftrudionem;&: xquales ad eadem,eandem habent rationem, & eadem ad xquales,per 
feptimam quinti. Er ficut igitur a/b/ad b/f,fic b/f/ad/c/d. Binis itaque redis lineis datis, 
a/b/& c/d,media proportionalis inuenta eft b/f.Quod oportebat facere. 

Qia^Hpiot e, Fgoetcnj ul*. \^\ 
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Theorema 9, Vro^ojltio 14. 

Equalium & vnum vni asqualem habentium angulum parah 
lelogrammorum:reciproca funt latera, quze circum ajquales 

_angulos. Et quorum parallelogrammorum vnum angulum 

vni angulo aqualem habetium,reciproca (iint latera, quas circu ^qua= 
les angulos:ea quoque funt aqualia. 

OR O N TI V S.CSint bina parallelogramma inuicem pqualia,a/b/c/& d/b/e , angulum 

qui fub a/b/& b/c,ei qui fub d/b/& b/c/c6tinetur xqualem habetia. Dico ipforum paral? vars prima 

lelogrammoru a/b/c/&r d/b/e/latera, qux circu xquales angulos fore reciproce proportio? theorematis. 

4ialia:ficut quide a/b/ad b/e,fic d/b/ad b/c.C6ftituantur enim a/b/& b/e/latera in diredu; 

hoc autem fiet, chm anguli a/b/c/ & c/b/e/fuerint xquales duobus redis , per decimam 

quartam primi.In diredu quo<]^ tunc erit d/b/ipfi b/c, per eandem propofitionem: anguli 

enim d/h/e/dc e/b/c,binis itidem redis , per primam & fecundam communem fentdiam, 

M.j. 
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et-unt aequales.Compleatur tandem c/b/e/parallelogrammum: 
produd:is in continuum redumc]^ datorum paralleIogrammo« 
rum lateribus,per fecundum poftulatum.Ciim igitur a/b/c/pa# 

^ rallelogrammum, aequale fit per hypothefin ipfi d/b/e/ parab 
IeIogrammo,& c/b/e/aliud quoddam vtrique comparabile pa* 
rallelogrammum : erit proinde vt a/b/c/parallelogramum, ad 
parallelogrammum c/b/e,fic parallelogramum d/b/e/ad idem 
c/b/e/parallelogramum.Aequales enim magnitudines,ad ean« 
dem magnitudinem eandem habent ratioliem,per feptimam quinti.Sicut porro a/b/c/pa« 
ralleIogrammum,ad parallelogrammum c/b/e,fic per primani huius fexti,bafis a/b/ad ba# 

|i 7 bX 7 ^ia 7 b/c.c/b/e|d/b/e.c/b/el ^ ^ ^ eadem enim_funt altitudine,ipfa y b / c / & 

^ --^ c/b/e/parallelogramma . Et ficiit igitur bafis a/b , ad bafin 

b/e:fic per vndecimam quinti, d/b/e/parallelogrammum, 
ad parallelogrammum c/b/e. Sidut rurfum per eandem pri^ 
mam huius fexri,d;b/e/parallelogrammum,ad ipfum parab 
lclogrammumc/b/e:fic bafis d/b,ad bafin b/c.Et ficut igitur per ipfam vndecimam quinti, 
|a/b.b/e"| d/b/e.c/b/e | d/b.b/c 1 a/b/ad b/e,fic d/b/ad b/c. Datorum ita(]p parallelogrammo« 

rum a/b/c/& d/h/e, reciproca fiint latera quze circum sequa# 
lef angulos: per fecundam huius fexti diffinitionem . CESed 
efto vt qui ad b/fimt anguli asqua.les fint adinuicem , & cir^ 

^ cum eofde aequales angulos latera reciproce proportionalia, 

4 b/e,fic d/b/ad b/c.Aiq verfa vice, quod a/b/c/parallelogrammum,»quum eft 

ip 1 d/b/e/parallelogrammo.Receptu eft enim ex hypothefi-,vt a/b/ad b/e,fic d/b/ad b/e. 
f^b/c.c/h/e (3/b.b/e ( d/b.b/c f a/b,ad b/e: fic per primam huius fexti,parallelo* 

grammum a/b/c, ad c/b/e/parallelogramum . Et ficut igi* 
tur a/b/c/ parallelogramum, ad parallelogrammum c/b/e: 
fic per vndecimam quinti,d/b/ad b/c.Sicut rurfum d/b,ad 
b/c:fic per eadem primam huius fexti, parallelogrammum 
d/b/e>ad c / b / e / parallelogrammum . Et ficut igitur per 
ipfam vndecima quinti,a/b/c/parallelogramu,ad c/b/e/pa* 
rallelogrammum: fic parallelogrammum d/b/ e , ad idem 
c/b/e/parallelogramum. Vrrun<]p igitur a/b/c/& d/b/e/pa* 
rallelogrammum,ad idem parallelogrammum c/b/e/ habet eandem rationem : :equum eft 
itaque a / b/c/paralleIogrammum,ipfi d/b/e/parallelogrammo , per nonam ipfius quinti. 
Aequalium igitur,& vnum vni aequalem habentium angulum paralieIogrammorum:Sc que 
fequuntur reliqua.Quod oftendendum fuerat. 

ly P^68i(nf li. 
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Theorema lo, Vroi^ojitio ly. 

^^^Equalium bc vnu vni aqualem habetium angulum triagulo^ ly 
rumiredproca funt latera^quas circu aequales agulos.Er quo= 
ijrum vnum vni angulu aequalem habetium triagulorura recis 
proca funt latera,qu^ circum aequales angulos:ea quoqj funt aqualia. 

ORONTIVS. C Sint bina & inuicem aequalia triangula n 
a/b/.c/& d/b/e,angulu qui fub a/b/8c b/c,ei qui fub d/b/& b/e/ 
cotinctur aequalem habetia.Dico latera ipforu a/b/c/& d/h/e/ 
trianguloru,qu» circum eofde aequales funt angulos,fore reci* 
proce proportionalia: ficut quidem a/b/ad b/e, fic d/b/ad b/c. 

Collocetur enim a/b/& b/e/latera in direcfu,& d/b/ipfi b/c: 
queniadmodum praecedenti demonftratione,ex decimaquarta 
primi,de parallelogrammoru deductu eft lateribus.Conne(fta* 

tur demum reda a/d,per primu poftulatum.Et quoniam per hypothefin,aequum eft a/b/c/ 


a/b/c.c/b/e|d/b.b/c|d/b/e.c/b/el 
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triangulum,ipfi triangulo d/b/e: & a/b/d/aliud quoddam vtrique coparabile triangulum. 

Et ficut igitur a/b/d/triangulum ad triangulum a/b/c,fic idem triangulum a/b/d/ad trian* 
guliim d/b/e:eadem enim magnitudo , ad aequales eandem habet rationem,per feptimam 
quinti.Sicut porro triagulum a/b/d/ad triagulum d/b/e,fiG per primam huius fexti,a/b/ad 
b/e . Et ficut igitur per vndecimam quinti,a/b/ad b/e,fic a/b/d/triangulum ad triangulum 

a/b/c.Rurfum,vt triangulum a/b/d/ad triangulum a/b/c: 
fic per eandem primam huius fexti,d/b/ad b/c.Ergo ficut 
a/b/ad b/e,fic d/b/ad b/c, per ipfam vndecimam quinti. 

Triaguloru itatj a/b/c/& d/b/e,latera quae circum aequa# 
les angulos reciproce funt proportionalia : per fecundam 
huius fexti diffinitionem. CSed receptum fit angulos qui fecunda, 
ad b/fore inuice aequales, & quae circum eofdcm aequales conuerft pi- 
angulos latera reciproce proportionalia: ficut a/b/ad b/c, 
fic d/b/ad b/c.Aio qu6d a/b/c/triangulum,equum cft ipfi 
d/b/e/triangulo. Eft enim ex hypothefi,ficut a/b/ad b/e, 
fic, d/b/ad b/c. Sed ficut a/b/ad b/e:fic a/b/d/triangulum 
ad triangulum d/b/e,per primam huius fexti.Et ficut igi# 
tur d/b/ad b/c: fic per vndecimam quinti,a/b/d/triangu# 
|a/b/d.a/b/c|d/b.b/c| a/b/d.d/b/c| lu,ad triagulum d/b/e. Sicut rurfum d/b/ad b/c:fic trian# 

^ ^ ^ gulum a/b/d/ad triangulum a/b/c , per fepius allegatam 

primam huius fexti. Et proinde ficut a/b/ d/triangulum, 
ad triangulum a/b/c:fic per vndecima ipfius quinti,idem 
a/b/d/triagulum,ad triagulum d/b/e,Ad quas porro ma« 
gnitudines,eadem magnitudo eande habet rationem;ipfie per nonam eiufdem quinti,funt 
aequales. Aequum eft igitur a/b/c/triagulum,ipfi triagulo d/b/e. Aequalium ita^ & vnum 
vni aequalem habentium angulum:&c.vt in theoremate.Quod oportebat demonftrare. 

ictf P$ 66 t 07 g tf. 
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Theorema 11, Vro^ojttio i 6 , 

I quatuor reto linese proportionales fuerint: quod fub ex^ 
tremis comprehenfum redtangulum,^quum eft ei,quod fub 
medijs continetur retongulo. Et fi fub extremis copreheps 
fum redangulum,^quum fuerit ei,quod fub medijs cotinetur redans 
gulorquatuor reto linese proportionales erunt. 

O R O N T I y S. C^int dat^e quatuor reQ:x lineae difeotinue proportionales a/b,c/d,e, 

. icutyb/ad c/djfic c/ad f.Aio quod fiib extremis a/h/ 8 c f/comprehelumre6fagulum, rrimeS partis 
squurn eft ei quod fub medijs c/d/8f e/redagulo continetur. A datis enim pundis a/& c/ demonjlratio. 
datam irnearum a/b/Sc c/d,perpendiculares excitetur a/g/&: c/h,per vndecima primi:fece# 
tur^ a/g/aequaJis ipfi f,& c/h/xqualis ipfi e,per tertiam ipfius primi propofitione.& dudis 
vtrint^ parallelis,per rrigefirnam eiufdem primi:complcantur g/b,& h/d/parallelograma. 
t quoma rccep^tum eft vt a/b/ad c/d,fic e/ad f.Ipfi porro e/aequalis eft c/h,& ipfi f/jequa# 
is a/g,per conftrudionem:& aequales ad eandem, eadem habent rationem,per feptimam 

h,_; quinti.Eft igitur vt a/b/ad c/d,fic c/h/ad a/g . Parallelogram# 

morum itaque g/b/ & h/d, latera quae circum aequales funt an 
gulosfvtpote redos qui ad a/& c) reciproce funt proportiona# 
lia . Aequum eft proinde g/b/parallelogrammum,ipfi h/d/pa# 

^ rallelogrammo, per fecundam partem decimaequartae propofi# 

.1- ^ -, —_—^ donis huius fexti. Eft autem g/b/parallelagrammum id quod 

' fub a/b/& f, parallelogrammum vero h/d/id quod fub c/d/Sc 

e/continetur redangulum : aequalis eft enim c/h/ipfi e, & a/g/ipfi f, per conftrudionem* 
Comprehefum ita^ fub extremis a/b/Sc f/redagulum, ei ^ fub medijs c/d/& e/c6tinetur 
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secm^dce par ^ [j _______ reftangulo, eft aequale. CEfto nunc vtipfiimg/b/fub extremis 

tisconuerpe __ comprehenfum redangulum,aequum fit h/d/redangulo^quod 

priorisjoflen'- fub medijs c/d/& e/continetur.Dico verfa vice,quatuor ipfas 

fio, redas lineas fore inuice proportionales. Eadem na(]^ manete 

conftrudione, quoniam g/b/eft id quod fub a/b/& a/g,ipfiim 
vero h/d/id quod fub c/d/Sc c/h/continetur redangulum,per 
primam diffinitionem fecundi:& e/ipfi c/h,at^ f/ipfi a/g,per 
coftrudione xqualis.Eft ita^ g/b/id quod fub a/b/& f,necn6 & h/d/id quod fub c/d/& e/ 
compreheditur redaguhim.Sed id quod fub a/b/& f/compreheditur redagulum_, aequum 
eft ei per bypothefin quod fub c/d/&: e/c6tinetur redagulo.Aequu cft igitur g/b/redagu 
ium^ipfi redagulo h/d:& angulus qui ad a/ angulo qui ad c/aequalis,per quartu poftulatu, 
nempe redus redo. Aequalium porro & vnum vni aequalem habetium angulum parallelo* 
grammoru^reciproca funt latera quae.circu aequales angulos^ per primam partem ipfius de« 
ciraaequartae huius fexti.Et ficut igitur a/b/ad c/d,fic c/h/ad a/g.Ipfi,porro c/h/aequalis eft 
e,& f/ipfi a/gjper ipfam conftrudione:aequales praeterea ad eandem,eadem habet ratione, 

& eade ad aequales,per feptima quinti.Eft igitur vt a/b/ad c/d,fic e/ad f. Si quatuor itaq^ 
redae lineae proportionales fuerint:8c quae fequuntur reliqua.Quod erat oftendendum. 
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Theorema 12, Frofofttio 17. 

I tres reCtx linese proportionales fuerint: quod fub extremis 17 
comprehefum rc^angulujsequu eft ei quod a media fit qlia^ 
drato.Et fi quod fub extremis cotinetur redtagulu^^quufue 
ei quod a media fit quadrato:ipfe tres recft^ line^ proportionales erunt. 

O R O N T I V S.CSint tres red? line? cotinueproportionales a/b,c/d,&: e:ficut a/b/ad 
c/d,fic c/d/ad e. Dico quod fiib a/b/& e/comprehenfiim redangulum,aequum eft ei quod 
a media c/d/fit quadrato . Defieribatur enim ex a/b/& b/f/quae fit aequalis ipfi e, redangu* 
Ium a/f,per vndecimam, Sc tertiam, atque trigefimamprimam primi:ex c/d/ver6,quadra* 
tum c/gjper ipfius primi quadragefimamfextam. Aequalis erit igitur d/g,ipfi c/d,per ipfius 
quadrati diffinitionem:& aequales ad eandem,eadcm habent rationem,per feptimam quin* 

g ti. Sicut igitur a/b/ad c/d,fic d/g/ad e . Quatuor itaque redae 
lineae a/b,c/d,d/g ,& e,funt difeontinue proportionales.Com* 
prehenfum ergo fiib extremis redangulum,aequum eft ei quod 
fub medijs redangulo continetur: per primam partem antece* 
a h c d. " dentis decimaefextae'propofitionis. Sed redangulum a/f,eft id 

quod fub a/b/Sc e,nam b/f/eft aequalis ipfi e,per conftrudionem: redangulum autem c/g, 
id quod ex c/d/quadratum. Quod igitur fiib extremis a/b/& e/comprehenditur redangu* 
secmdct pars lum,aequu eft ei quod a media c/d/fit quadrato.CSed detur,Yt id quod fub a/b/& e/conti# 
comerjapri- netur redangulum, aequum fit ei quod ex c/d/fit quadrato . Aio refpondenter, fore ficut 
w<e. a/b/ad c/d,fic c/d/ad e.Eifdem nanque veluti fupra c6ftrudis:quoniam id quod fub a/b/Sc 

e/continetur redangulum,aequum eft ei per hypothefin quod ex c/d/fit quadrato . Sed ei 
quod fiib a/b/& e/continetur redangulo,aequum eft redagulum a/f,('aequalis fiquidem eft 
b/f/ipfi e,per c 6 ftrudionem 3 & c/g,id quod ex c/d/fit quadratum. Aequu eft igitur a/f/re* 
dagulum ipfi quadrato c/g.Quadratum porrb c/g/fub duabus redis lineis c/d/&r d/g,per 
primam diffinitionem fecundi continetur.Quatuor itaque funt redae lineae a/b,c/d,d/g,& 
b/f:&: quod fub extremis a/b/& b/f/redangulum cotinetur, aequum eft ei quod fiib medijs 
c/d/&: d/g/comprehenditur redangulo. Proportionales itaqUefiint eaedem quatuor redae 
line^ , per fecundam partem ipfius antecedentis decimaefextae propofitionis: ficut a/b/ad 
c/d,fic d/g/ad b/f. Sed e/ipfi b/f/per conftrudionem eft aequalis: 8 c c/d/ipfi d/g,per qua* 
drati diffinitionem.aequales porr6 ad eandem, eadem habet rationem,& eaedem ad aequa* 
Ies,per feptima quinti.Eft igitur vt a/b/ad c/d,fic eade c/d/ad e. Si tres itac^ redae lineae 
proportionales fuerinr:&c.vt in theoremate.Quod demonftrandum receperamus. 
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Prohlcma 6, Vro^ojltio 18. 

18 Data reda lineardato redilineo fimile^fimilitdque politum 

redilineum delcribere. 

O R O N T IV S.CSit datum redilineum a/b/c/d,data vero linea reda e/f, 
ex qua,vel fuper quam^oporteat ipfi a/b/c/d/redilineo fimilc fimilitdque pofi^ 
tum defcribereredilineum.Connedaturitac^a/c/reda^per primumpoftulatuni.Etad da# Defcriftia 
tam redam lineam e/f,& data illius punda e/&f:datis angulis c/a/b/&a/b/c,2equales per pojiti reptili- 
vigefimamtertiam primi coftituantur anguli, g/e/f/quidem ipfi c/a/b,& e/f/g/ipfi a/b/c.Et ««'. 
quoniam anguli c/a/b/& a/b/c, per decimamfeptimam primi,funt minores duobus redis: 
dc ipfi quoc]^ anguli g/e/f/& e/f/g,binis itide redis funt minor es. concurrent ergo tandem 
c/g/8c f/g/in continuum reddm<^ produd2e,per quintum poftulatumrconueniant itac]^ ad 
pundum g.Reliquus igitur angulus e/g/f, reliquo a/c/b, per corollarium trigefimjefecun# 

5^ d^ primi,8c tertiam comunem fententiam erit aequalis. Aequi# 

d,--^c 7 7^ angulum eft propterea e/f/g/triangulum,ipfi a/b/c/triangulo. 

Ad datam rurfiim lineam redam e/g,& data illius puda e/ 8 c 
g:datis angulis d/a/c/Sc a/c/d, aequales anguli per eandem vi# 
gefimamtertiam primi conft:ituantur,h/e/g/quidem ipfi d/a/c, 

& e/g/h/ipfi a/c/d.& producantur e/h/ 8 c g/h, per fecundum 
poftulatumcdonecfveluti prioresJ)congrediantur ad pundum h.Erit itaq^ reliquus angulus 
qui ad h,reliquo qui ad d/c6fequeter aqualis:& proinde e/g/h/triagulum,ipfi a/c/d/trian# 
gulo sequianguIum.Aequiangulum infuper eft e/f/g/triangulu,ipfi triangulo a/b/c. Aequi# vroblematis 
angulorum porro triangulorum proportionalia fiint latera,quae circu zequales angulos,per ojlenfiunrsfi- 
quartam huius fexti. Eft igitur vt a/b/ad b/c , fic c/f/ad f/g . ficut infuper b/c/ad a/c, fic luHo. 
f/g/ad e/g. ficut praeterea a/c/ad c/d, fic e/g/ad g/h. Et ex aequali igitur,per vigefimam# 

1 b/c. a/c.c/d.' 'I f/ e/ jr. h. ( fecundam quinti,ficut b/c/ad c/d,fic f/g/ad g/h. Rurfum eft 

c/d/ad d/a, fic g/h/ad h/e. & ficut d/ a/ad a/c, fic h/e/ 

^^8-’ ficiit<5 a/c/ad a/b,fic e/g/ad e/f. Et ex aequali rurfum, 
per eandem vigefimamfecundam quinti, ficut d/a/ad a/b, fic 
h/e/ad e/f. Et quoniam angulus g/e/f,angulo c/a/b/eft aequalis, 8c h/e/g/ipfi d/a/c: totu? 
propterea angulus h/e/f, toti d/a/b,per fecundam communem fententiam aequalis eft. Et 
R? ;,.a/c.a/b. I f/g/h,toti b/c/d/refpondentcr aqualis. Angu. 

W — -T-tS —J Ius porro qui ad r,angulo qui ad b: & reliquus qui ad h, reli# 

V._yVs_^ quo qui ad d/ aequalis oftenfus eft . Aequiangulum eft itaque 
e/ f/ g/ h/ redilineum, ipfi redilineo a/b/c/d. Patuit, qubd 
& latera quae circum aequales fiint angulos , cum eodem habet proportionalia : ficut a/b/ 
ad b/c, fic e/f/ad f/g: ficut item b/c/ad c/d, fic f/g/ad g/h:& ficut c/d/ad d/a, fic g/h/ad 
h/e: ficut denique d/a/ad a/b,fic h/e/ad e/f. Simile eft itaque redilineum e/f/g/h, ipfi re# 
dilineo a/b/c/d,atque fimiliter pofitum:per primam huius fexti diffinitionem. Superdata 
igitur reda linea e/f,dato redilineo a/b/c/d,fimile fimilitdq^ pofitum redilineum defcri# 
ptum eft e/f/g/h.Quod fecifle oportuit. 

T Qio^Hjjix lyj Fgoeeoj? 16. 

A opciK o: 2 \nA« qv M^^oioiovi 7 \. 6 yo OjuoAo^wp 

Theorema 13, Vro^ojltio 19 

rriangula.* adinuicem in duplo maiore funt ratione Ia? 
terum fimilis rationis. 



o R o N T I V S.CSint bina &: fimilia , hoc eft sequiangula & proportiona# 
lium laterum triangula,a/b/c/& d/e/f:habetia angulum qui ad b/sequalem an# 
gulo qui ad e, & ficut a/ b/ ad b/c , fic d/e/ad e/f. Dico triangulum a/ b/ c/ad triangulum Priwrf 
d/e/f/duplo maiore habere ratione, quam latus b/c/ad latus e/f: hoc eft,qu6d ratio ipfius fionis dijferen 
a/ b/ c/ trianguli ad» triangulum d/ e/ f, ex ratione lateris b/ c/ ad latus e/ f/ per feipfam tM* 
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multiplicata conlurgit.In primis itacpjaut b/c/eft a?qualis ipfi e/f,aut inaequalis.Si aequalisJ 

erit ficut a/b/ad e/f,fic d/e/ad b/c.?quales enim ad e 5 de,eade 
habent rationem,& eadem ad aequales , per feptima quinti.Et 
proinde triagula a/b/c/&: d/e/f, habebunt vnum angulum vni 
angulo aequalem: & quae circu aequales angulos latera recipro^ 
ce proportionalia. Acquu erit itacp triangulum a/b/c/ipfi rrian« 
gulo d/e/f,per fecundam partem decimaequintf huius fexti:fi« 
cuti & bafis b/c,bafi e/f. Atqui ratio aequalitatis eorundem triangulorum, ex ipfa ratione 
aequalitatis laterum b/c/8f e/f/duplicata,id eft,per feipfam multiplicata conlurgit.Quantis 
tates enim duarum rationu squalitatis, per quinta diffinitionem huius fexti inuicem mub 
tiplicatae:reftituunt aequalitatis itidem quantitatem.CAt fi b/c/fuerit inaequalis ipfi e/f,ab 
Secm^aeiuf- tera earum erit maior.Efto b/Cjipfa e/f/maior.Et ipfis b/c/& e/f,tertia fufcipiatur propor« 
dem ojlenjiof tionalis b/ g, per vndecimam huius fexti:ficut b/c/ad e/f,fic e/f/ad b/g.& conneffatur re« 
nis dicentia, dta a/g,per primum poftulatum ( cum enim b/c/maior fit e/f, multo maior erit igitur ipfa 
b/g:poterit ita^ b/g/fecari ab eadem b/c ) Et quoniam eft vt a/b/ad b/c,fic d/e/ad e/f:& 
permutatim igitur,per fedecima quinti,ficut a/b/ad d/e,fic b/c/ad e/f. Sicut porrb b/c/ad 

I a/b.d/e. lb>c.e/f: l e/f.b/ff. I proinde ficut a/b/ad d/e,fic per vndecima 

--- - —-quinti e/f/ad b/g. Triangulorum itaq^ a/b/g/& d/e/f, vnu an< 

gulum qui ad b/vni angulo qui ad e/zequalem habentium,reci* 
proca funt latera quee circu aequales angulos. Aequum eft itac^ 
a/b/g/triagiilum,ipfi triagulo d/e/f,per fecudam partem quin# 
decimae huius fexti. Rurfum quoniam eft ficut b/c/ad e/f, fic e/f/ ad b/ g: tres itaque re# 
«ftae lineae funt proportionales . Prima igitur ad tertiam, duplo maiorem rationem habet, 

quam ad fecundam: per decimam ipfius quinti diffinitionem. 
Sed ficut prima b/c/ad tertiam b/g , fic a/b/ c/ triangulum ad 
triangulum a/ b/g,per primam huius fexti: fub eode enim funt 
vertice,atque in eadem altitudine ipfa triagula.Et triangulum 
igitur a/b/c/ ad triangulum a/b/ g , duplo maiorem rationem 
habet quam b/c/ad e/f. Ipfi porrb a/b/g/triangulo, aequum eft 
triangulum d/ e/ f: 8 c idem triangulum ad aequalia triangula eandem habet rationem, per 
feptimam quinti.Et triangulum igitur a/b/c/ad triangulum d/e/f, duplo maiore rationem 
habet quam b/c/ad e/f:hoc eft,ex duabus rationibus b/c/ad c/f/inuicem multiplicatis con 
(urgentem. Similia itaque triangula,in duplo maiore ratione funt laterum fimilis rationis. 
Qiiod demonftrandum receperamus. fLcoroUanum. 

CFit proinde manifeftum, qubd fi tres redtx lineae fuerint proportionaIes:erit ficut prima 
ad tertiam, fic quod a prima defcribitur rc6fangulum,ad fimile fimiliterqp pofitum reffan# 

^ ^ gulum quod a fecunda. Oftenfum eft enim ficut b/c/ad b/g,fic 

a/b/c/triagulum ad triangulu a/b/g.Et ficut igitur b/c/ad b/g, 

4 fic a/c/reftangulum ad d/f/retfagulum. Omne fiquidc redan# 

^ gulum,diuifibile eft in duo fimilia & aequalia triangula,per tri# 
gcfimamquartam primi.Quicquid igitur de triangulo ad trian# 
gulum praeoftenfiim eftrid per decimamquintam quinti de trianguli fimilibus dc squalibus 
ad fimilia & squalia triangula relatis,fubfequi neceffum eft. 

pg 60 ecn$ k. 
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Theorema 14, Vropfttio 20. 

Imilia polygona, in fimilia triangula diuiduntur,& in sequa^^ 2.0 
lia numcro;6c «qua ratione totis. Et polygonum ad polygo^ 
num duplo maiorem rationem habet, quam fimilis rationis 
latus ad fimilis rationis latus. 

O R O N T I V S.CSint bina & fimilia polygona a/b/c/d/e/& f/g/h/k/1: habetia angulu 
qui ad f/angulo qui ad a/squalem,6c cum qui ad g/ei qui ad b,8c quitd h/ci qui ad c,& fic 
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de cseteris-.fitqtie vt latus a/b/ad b/c^fic f/g/ad g/b,ficdtque b/c/ad c/d,l1d g/h/ad h,k,6S 
deinceps ita,feruata laterum 8c anguIorilrelpondentia.Dico primijtm,qu6d ipfii a/b/c/d/e/ 
& f/g/h/k/l/polygonadn fimilia & «qualia numero diuidutur trianguIa.ConeftatUr enint 
z/c/Sc a/d,necno €/h/8c f/k/line« re<5t«,per primu poftUlatum.Et quoniam per hypothefiii 
(hoc eft,data polygonorum fimilitudinem) angulus qui ad b/«quus eft artgulo qui ad g,8c 

ficut latus a/b/ad b/c,fic f/g/ad g/h:fit vt bina triangula a^b/c/ 
& f/g/h,habeant vnum angulum vni angulo aequalem, 8c quae 
. circu «quales angulos latera proportionalia.Aequiangula funr 
' \^^^propterea a/b/c/& f/g/h/triangula, per fextam huius fexti: Sc 
\ / «quales habet anguloSjfiib quibus eiufdem rationis latera liibs» 

_\/ tenduntur,vtpotc angulu b/a/c/angulo g/f/h,& angulii b/c/a/ 

K. ipfi g/h/f.Hincper quartam eiufdem fexti,proportionaIia hmr 
latera qu« circum «quales angulos:& fimilis rationis,qu« «qualibus angulis latera fubten# 
duntur. ficut igitur a/c/ad b/c.lic f/h/ad g/h. Sed per hypo. I a/c. b/c.c/d I f/h. g/fa. h/|r. I 

thelin,vt b/c/ad c/d,fic g/h/ad h/k. Et ex «quali igitur,ficufr-r- —t -y 

a/c/ad c/d:fic f/h/ad h/k,per vigefimamfecundam quinti. Et —y 

quoniam totus angulus b/c/d,toti angulo g/h/k,per hypothe 

fin eft «qualis,& angulus b/c/a,ipfi g/h/f/«qualis nunc oftenfiis eftrreliquus igitur a/c/d, 
reliquo f/h/k,per tertiam commune fentetiam efl: «qualis.Triangula itacp a/c/d/& f/h/k^ 
habent rurlum vnum angulum vni angulo «qualem, & qu« circum «quales angulos latera 
proportionalia:«quiangula funr igitur a/c/d/& f/h/k/triangula, per eandem fextam huius 
fexti.Et per quartam ipfius fexti,latera qu« circum «quales angulos prqportionalia.Haud 
diflimiliter oftendetur triangulum a/d/e,triangulo f/k/l/fore «quiangulum: & proportios* 
nalia qu« circum «quales angulos habere latera. Simile eft itaque a/b/c/triangulum ipfi 
f/g/h/triangulo, & a/c/d/ipfi/f/h/k, necnon a/d/e/ ipfi triangulo f/k/1: per primam huius 
fexti libri diffinitionem.Data igitur a/b/c/d/e/&:f/g/h/k/l/polygona,in fimilia & «qualia 
numero triangula diuiduntur. €EDico infuper,qu6d ipfa triangula fiant inuicem,atque totis 
ipfis polygonis proportionalia: ficut triangulum a/b/c/ ad triangulum f/g/ h, fic a/c/d/ad 
f/h/k,&: a/d/e/ad f/k/1/ triangulumrficutcp a/b/c/triangulum ad ipfum triangulum f/g/h, 
fic a/b/c/d/e/polygonum ad polygonum f/g/h/k/l. Cum enim a/b/c/triangulum fimile fit 
f/g/h/triangulo,fintc]^ a/c/& f/h/fimilis rationis lateraitriangulum igitur a/b/c/ad rriangu 
Ium f/g/h,duplo maiorem rationem habet,quam latus a/c/ad latus f/h, per antecedentem 
decimamnonam propofitionem. Et proinde triangulum a/c/d,ad triangulum f/h/k/duplo 
itidem maiorem rationem habet,quam idem latus a/c/ad latus f/h.Que autem eidem funt 
c«dem rationes,adinuicem funt e«dem:per vndccimam quinti. Et ficut igitur a/b/c/triana 
gulum ad triangulum f/g/h,fic triangulum a/c/d/ad triangulum f/h/k. Rurflim quoniam 
triangulum a/c/d/fimile eft triangulo f/h/k,& latus a/d/fimilis rationis cum f/k:rrianguli1 
propterea a/c/d,ad triangulum f/h/k/duplo maiorem rationem habet, quam latus a/d/ad 
latus f/k/per ipfam antecedentem decimamnonam huius fexti.Et triangulum cofequenter 
a/d/e,ad triangulu f/k/l/duplo itide maiore ratione habet,quam idem latus a/d/ad ipfum 
latus f/k.Et ficut igitur a/c/d/rriangulum,ad triangulum f/h/k:fic per eandem vndeciraam 

ta/b/c/1 f/g/h 1 a/c/d.f/'h/k 1 a/d/e.f/k/ 1 quinti, triangulum a/d/c/ ad triangulum f/k/1. Sicut 

-----^porrb a/c/d/ad f/h/k,fic patuit a/b/c/triangulum, ad 

triangulum f/g/h.Et ficut igitur,per vndecima ipfius 
quintijtriangulum a/b/c/ad triangulu f/g/h:fictriani^ 
gulum a/d/e/ad triagulum f/k/1.Proportionalia itaq? 
funt ipfa nuper expreffa triangula:ficut a/b/c/ad f/g/h,fic a/c/ d/ad f/h/k,a/d/e/ad f/k/l. 

Eft igitur per duodecimam quinti,ficut vnum antecedetium ad Sicut-a/b/c. 

vnum confequentium:fic omnia antecedentia,ad omnia confe* fic-a/ c/ d. ad -< F/h/k. 

-a/d/e. C-f/k/1 



quentia. Sicut ijjac^p triangulum a/b/c, ad triangulum f/g/h: fic_& 


a/b/c/d/e/polygonum,ad polygonu f/g/h/k/l.Sunt igitur ipfa triangula tum inuicem,tura 
ipfis totis polygonis proportionalia. CAio demu,qu6d polygonii a/b/cvd/e,ad f/g/h/k/l, 
duplatam rationem habet,quam latus a/b/ad fimilis rationis latus f/ g. Oftenfum eft enim 
vt triangulum a/b/c,ad triangulum f/g/h:fic a/b/c/d/e/polygonu,ad polygonu f/g/h/k/l. 
Sed triangulum a/b/c,ad triangulum f/g/h/duplo maiore rationem habet,quam a/b/latus 
ad fimilis rationis latus f/g,per antecedentem decimamnonam propofitionem huius fexti: 
fimile nanque oftenfum eft a/b/c/triangulum, ipfi f/ g/ h/rriangulo. Et polygonum igitur 

Jd.iiij, 
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a/b/G/d/e^ad polygonum f/g/h/k/I/duplo maiorem rationem habet,,quam latus a/b/ad & 
milis rationis latus f/g. Similia itaque polygona:&c.vt in theoremate.Quod fuerat often# 
dendum. fLcoroUamm primum, 

CFit itaque generaliter manifeftum , quod fimiles qusecunque redilineze figurae, in duplo 
maiore ratione funt adinuicem fimilis rationis laterum:id eft, quod ratio fimilium rcdili* 
nearum fi gurarum, ex duplo maiore fimilium laterum ratione confurgit.Id enim primo pa* 
tuit in triangulis,& rea:agulis,fiue quadratiscnunc autem in polygonis, & omnia polygo* 
na in triangula diuifibilia funt.Hic 8c in fimilibus quibufcunquepropofitionibus & corolla* 
rijSjper duplo maiorem rationem ipfa ratione data,non eam velim intelligas quae per duo: 
fed quae per feipfam multiplicata confurgit. tLcoroUarium fecmdum. 

CSequitur rurfum, quod fi tres redtx lineae fuerint proportionales: erit ficut prima ad ter« 
tiam,fic defcripta fuper primam vel a prima fpecies re£l:ilinei,ad fimilem fimilitierque po* 
fitam fpeciem,qux a fecunda vel fupra fecundam confcribitur.Oftenfum eft enim polygo* 

a/b/c/d/e,ad polygonum f/g/h/k/l/duplam rationem ha* 
bere, quam latus a/b/ad latus f/g.Et fi ipfarum a/b/& f/g/ter* 
tiam acceperimus proportionalem, per vndecimam huius fex* 

__ ti,vtpote m/n; ipfa a/ b/ad m/ n/ duplam itidem rationem ha* 

a b T g; m n bebit,quam eade a/b/ad f/g,per decima difFmitiortS quinti.Et 

proinde ficut a/b/ad m/n,fic a/b/c/re6tilincu ad fimile fimiliterc]^ pofitu reiftilineu f/g/h. 

liy F^oGecn? m. 

A ^ dcurZ iudu^fxi^jxa o/xoict ugd o/zojce. 

Theorema ly, Profoptio 21. 

Yx eidem redilineo funt fimilia:& adinuicem funt fimilia. 




21 




ORONTIVS.C Sint bina re6Vilinea a/ b/ c/& d/ e/ f, eidem redilineo 
g/h/k/fimilia. Dico a/b/c/reftilineum, fimile fore reftilineo d/e/f. Chm enim 
ex hypothefi a/b/c/& g/h/ k/re6tilinea, fimilia fint adinuicem: habebunt pro* 
pterea angulos aquales ad vnum,Sc quae circum fquales angu* 
los funt latera proportionaliarper primg diffinitionis huius fex* 
ti conuerfionem. Et proinde redrilinea d/e/f/&: g/h/k,aequian* 
gula erunt,& proportionalium itidem laterum:cSm ex ipfa hy* 
pothefi fimilia fint adinuicem. Sit vterque angulorum qui ad b/ 

& e,ipfi angulo qui ad h/aEqualis:& ficut g/h/ad h/k,fic a/b/ad 

b/c,^ d/e/ad e/f. Et quoniam angulus qui ad b/aequalis eft angulo qui ad h,& eidem an* 
^b.b/c. (g/h.h/k I d/e c/t ( gulo qui ad h/ squalis angulus qui ad e; angulus igitur qui ad 
^ ■ — ■ b/angulo qui ad e,per primam comunem fententiam eft squa* 

lis.Infiiper quoniam eft vt a/b/ad b/c,fic g/h/ad h/k:ficut rur* 
fiim g/ h/ad h/k, fic d/e/ad e/f. Et ficut igitur a/b/ad b/c, fic 
per vndecimam quinti, d/e/ad e/f. Proportionalia itaque funt 
latera,qus circum eofdem squales angulos qui ad b/& e. Haud diflimilitcr oftendemus, 
reliquos angulos ipfius a/b/c/red:ilinei,reliquis angulis ipfius d/e/f/fore inuice squales: & 
circum eofde squales angulos latera proportionalia.Simile eft itaq^ a/b/c/ redilineum, ipfi 
redilineo d/e/f,per primam huius fexti diffinitionem.Quod oportebat demonftrare. 

Qia^Hjxoi PgoGeen? 

E ApTeosdeje? tu0aoa ^vc^Aoyop 'toc aw aurSii ivev^fxjujux o/upixri KgdoiJiolu^Q 

aurSp iuQuyfxy.jjt.x o/xpiari K&u, opioicof xvxytyfxjx' 
f^x avaAoyop Hjugd xutq^ od iu9ac« dtvxT^oyo^ iOdrroa. 

Theorema 16, Pro^optio zz. 

I quatuor reto linex proportionales fuerint; & ab eis reto zz 
linea fimilia fimiliterqj defcripta, proportionalia erunt. Et fi 
ab ipfis redilinea fimilia fimilitdq; delcripta, proportionalia 
fuerintripfe quoque redae lineas proportionales erunt. 

P4r^ prima O R O N TIV S.CSint quatuor redg line? difeotinueproportionales a/b,c/d,e/f,& g/h: 
theorematis* ficut quidem a/b/ad c/d, fic e/f/ad g/h. Et per decimamodauam huius fexti,ab ipfis a/b/ 
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& c/d,rimiiia fimiliterq^ pofita redilinea defcribatur,I/a/b/& m/c/d:& per eande decimae 
o£taua,ab ipfis e/f/& g/h,alia qufda fimilia fimilit^rq^ pofita re^lilinea^n/e/f/& o/g/h.Aio 
fore ficut 1/a/b/ad m/c/d, fic n/e/f/ad o/g/h. Inueniatur enim 
ipfis a/b/& c/d,tertia proportionalis p:ipfis aute e/f/8c g/h,ters 
tia itidem proportionalis r, per vndecima huius fexti.Cu fit igi 
tur ex hypothefi,vt a/b/ad c/d/fic e/f/ad g/h: & per coftrudio? 
nem^ficut c/d/ad p,fic g/h/ad r.Et ex f qua igitur ratione,ficut 
a/b/ad p:fic e/f/ad r,per vigefimafecundam quinti. Sicut porro 
a/b/a d p,ficl/a/b/rectilineum ,ad redilineu m/c/d:per fecundu 
I a/b . c7d. p i e/f g/h. r ~| corollariu vigefimje huius fexti. 

Et ficut igitur l/a/b/reftilineum, ^ 


tl p 



l/a/b.m/c/dj a/b 





S: h r 

ad reftilineum m/c/d:fic per vndecima ipfius quinti,e/f/ad r. 
j. 1 Sicut rurfiim e/f,ad r: fic,per idem corollarium , reftilineum 
" n/e/f/ad reftilineum o/g/h. Et ficut itaq^ l/a/b,ad m/c/d: fic 
per eande vndecima quinti,n/e/f/ad o/g/h. filSi aute fuerit vt 
1/a/b/ad m/c/d, fic n/e/f/ad o/g/h: dico verfa vice, quatuor 

_ lineas redlras a/b,c/d, e/f, & g/ h, fore proportionales , ficut 

l/a/b.m/c/d|e/f/r|n/e/f.o/g/h | c/d,fic e/f/ad g/h.Datis enim tribus rectis lineis a/b, 

c/d,&: e/f:quarta inueniatur proportionalis s/t, per duodecb 
ma huius fexti.Etper decimamo£tauaeiufde fexti,ab eadem 
s/t,ipfis n/e/f/ & o/g/h/ fimile fimilitert]^ pofitu redtilineum 
defcribatur v/s/t.Et quonia eft: vt a/b/ad c/d,fic e/f/ad s/t:& ab ipfis a/b/& c/d/fimilia fii* 
militerq^ pofita defcribuntur reftilinea l/a/b/& m/c/d,ab ipfis autem e/f/& s/t/ fimilia iti* 
dem fimiliter <5 pofita redtilinea n/e/f/& v/s/t.Eft igitur per primam partem iam demoftras 
tam huius propofitionis,ficut 1/a/b/ad m/c/d,fic n/e/f/ad v/s/t.Receptum eft: aute ex hy^ 

Kc/f.o/g/h|!/a/b.m/c/d|n/e/f.v/s/t I pothefi,vt 1/a/b/ad m/c/d, fic n/e/f/ad o/g/h. Et ficm 

• - -^igitur n/e/f/ad o/g/h: fic per vndecimam quinti, n/e/f/ 

ad v/s/t.Eade itaq^ magnitudo n/e/f,ad vtra% o/g/h/ 
Sc v/s/t,eandem habet rationem. Aequum eft: igitur re^ 
dtilineum o/g/h,ipfi v/s/t:per nona quinti.Eft: autem & 
eidem fimile, fimiliterq^ pofitum,per confi:ru£tionem.Similia porro fimiliterqp pofita,&in^ 
uicem aequalia rectilinea:ab aequalibus,aut fiiper aequalibus redtis lineis defcribuntur. Ae« 
qualis eft: igitur s/t/ipfi g/h. Elt autem vt a/b/ad c/d, fic e/f/ad s/t. ipfi porro s/t, aequalis 
oftenfa eft: g/h:8(: eadem ad aequales,eandem habet rationem, per feptimam quinti. Et fis 
cut igitur a/b/ad c/d:fic e/f,ad g/h. Ergo fi quatuor redtae lineae proportionales fuerint:5c 
qux lequuntur reliqua.Quod oftendendum fijfceperamus. €.Lemma fiue 

CQ^od autem fimilia,fimiliterque pofita,& inuicem aequalia redlilinea,habeant fimilis ras 
tionis latera inuicem aequalia:fic demonftratur.Sint rurfiim aequalia,& fimilia, fimiliterque 

pofita redi:ilinea,o/g/h/& v/s/t: vt o/g/ad g/h, fic v/s/ad 

~7 s/t.Aio quod g/h/Sc s/t,funt inuicem aequales. Si nanq^ fuerint 

J inaequales:altera maior erit.Eftoffi poflibile fit3g/h,maior s/t. 
^ Et quoniam eft: vt o/g/ad g/h,fic v/s/ad s/t: & econtra igitur, 
vel a conuerfa ratione,ficut g/h/ad o/g,fic erit s/t/ad v/s:per corollariu quartae libri quinti. 
Sed prima g/h/maior eft: tertia s/t: & fecunda itaque o/g, quarta v/s/maior erit, per decis 
]~~g/h~| o/ g ( ' s/t I v/s 1 niamquartam ipfius quinti.Binae ita^ o/g/St g/h,duabus v/s/& 

^ ^ s/t/erunt maiores : 8c proinde ipfiim reftilineum o/g/ h, maius 

redtilineo v/s/t.quae enimfub maioribus rcdfiscomprehenduntur,maiora cfle neceflum eft. 
Eft autem eidem aequale,per hypothefin: quae fimul impoffibilia fiint. Non eft igitur g/h, 
maior ipfa s/t. Similiter oftendetur,qu6d neque minor. Aequalis eft itaque g/h/eidem s/t. 
Quod fuerat oftendendum. 

T Qia^n^oc Pgo6e<n$ ny» 

Theorema 17, Vro^ofitio 23. 

jEcjuiangula parallelogramma, adinuicem rationem habent 
compofitam ex lateribus. 
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ORONTIVS. CDe lateribus velim intelligas, quas circum squales funt angulos. 
Sint igitur bina parallelogramma inuicem squiangula, a/ b/c, & d/b/e: quorum angulus 
Partili figurce qui fiib a/b/& b/c,angulo qui llib d/b/& b/e/continetur fit squalis. Dico a/b/c/parallelo* 
fnej^aratio, grammum , ad parallelogrammum d/ b/ e, rationem habere compofitam ex ratione late» 
rum a/b/ad/b/e,6c c/b/ad b/d. Conftituantur enim a/b/&: b/e/laterain diredum : hoc au* 
tem fiet, cum anguli c/ b/ a, & c/ b/ e/ duobus redis fuerint squales, per decimamquars 
tam primi. tunc quoque in diredum erit c/ b/ ipfi b/ d, per eandem propofitionem: nam 
anguli e/ b/ c/ dc e/ b/ d, per primam & tertiam commifhem fententiam, duobus itidem 
redis squabuntur. Compleatur denique parallelogrammum c/b/e:produdis in continuum 
rcddmque,per fecundum poftulatum,eorundem parallelogrammorum lateribus. Proponam 

tur infiiper reda qusdam linea f: tribus datis redis lineis 
a/b,b/e,& frquarta fubfumatur proportionalis g, per duodeci* 
mam huius fexti.Erit igitur vt a/b,ad b/e:fic f,ad g.Etper ean 
dem duodecimam propofitionem,tribus datis redis lineis c/b, 
^ b/d,& g: quarta rurfiim proportionalis accipiatur h. Erit ergo 
vt c/b,ad b/d:fic g/ad h.Eft autem ficut a/b/ad b/e,fic f/ad g. 
Rationes ita<^ ipfius f/ad g, & g/ad h: esdem funt ipfis ratio* 
nibus a/b/ad b/e,& c/b/ad b/d.Ratio porro f/ad/h, componi* 
tur ex ratione ipfius f/ad g,atque ipfius g/ ad h: veluti quinta 
huius fexti pr^miffum efi: diffinitione.Et proinde ratio f/ad h,componitur ex ratione late* 
Pr<£cipuA de* rum a/b/ad b/e,&: c/b/ad b/d.His prsoftefis,quoniam a/b/c/& c/b/e/parallelograma, fub 
mnflrationis eadem funt altitudinerad fe inuicem igitur fimt vt bafes,per prima huius fexti. Sicut igitur 
refilutio. | f. ^ a/b.b/e. | a/b/c.c/b/e 1 a/b,ad b/e: fic a/b/c/ parallelogrammum, ad parallelogram* 

mum c/b/e. Sicut autem a/b/ ad b/ e, fic per conlfrudionem 
f/ad g.Et ficut igitur f,adg:ficper vndccimam quinti,a/b/c/ 
parallelogrammum , ad c/b/ e/ parallelogrammum.Infuper, 
quoniam c/b/e/& d/b/e/parallelogramma,in eadem funt al* 
titudinerad fe inuicem rurfum fimt vt bafes , per eandem primam huius fexti. Sicut ergo 
c/b/ad b/d:fic parallelogrammum c/b/e,ad d/b/e/parallelogrammum.Sicut porro c/b, ad 
r/h h/A I ' r/h/P W/h/P f b/d-.fic per conftrudionem g,ad h.Et ficut igitur g/ad h: fic 

* ^^-parallelogrammum c/b/e,ad d/b/e/parallelogrammum, per 

ipfam vndecimam quinti. Et quoniam oftenfum eft, vt f/ ad 
gjfic a/b/c/parallelogrammum,ad parallelogrammum c/b/e: 
ficut rurfum g/ ad h, fic idem parallelogrammum c/ b/ e, ad 
-d/b/e/parallelogrammum. Ex qua igitur ratione, per vigefi* 




g. n 



f. g. h. (a/b/c.c/b/e.d/b/e[ ,^^,-nfpf.„„^ 3 ^ eiufdem quinti,ficut f/ad h:fic a/b/c/paralle* 


logrammum,ad d/b/e/parallelogrammum. Atqui ratio f^ad 
^ ^ —' h,compofita efi: ( vti fupra deduximus ) ex ratione laterum 

a/b/ad b/e,&: c/b/ad b/d. Et parallelogramum igitur a/b/c/ 
ad parallelogrammum d/b/e, rationem habet compofitam ex ratione laterum a/b/ad b/e, 

& c/b/ad b/d.Aequiangulaitac]^ parallelogramma, rationem habent compofitam ex late* 
rxbus,angulos inuicem squales continentibus.Qu6d demonftrandum fuerat.CHaud difii* 
mili difcurfii probabis,eande ratione a/b/c/parallelogrammi ad parallelogrammum d/b/e, 
componi ex ratione lateris a/b/ad b/d, atque c/b/ad b/e:vbi tribus datis red:is a/b,b/d,6i: 
f,quartam dederis proportionalem g,& rurfiim tribus daris c/b,b/e,& g,quartam accepe* 
ris proportionalem h,per duodecimam huius fexti propofitionem. 

n Oia^HjXOC IH, pgoGfcoij Kcf*. 

, <TCC tIw y OjJkOlOl ^ 

Theorema i8, Fropojitio 24. 

Mnis paralleIogrammi,qu^ circa dimetiente parallelogram^ 24 
ma:fimilia (unt totij^ adinuicem. 

ORONTIVS. CEfto datum parallelogrammum a/b/c/d,cuius dimetiens 
fit a/c,5c circa ipfiim dimetientem parallelogramma,e/f,& g/h. Aio ipfa e/f/& 
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g/h/parallelogramma^toti parallelogrammo a/b/c/djatque inuicem fore fimilia.Qitod au* Qulde/f/pap 
tem e/f/parallelogrammum^rpti a/b/c/d/fit fimilecfic demonftratur. In primis'enim,«qui# ullelop-am* 
angulum eft ipfum e/f/paralIelogrammum,eidem a/b/c/d/parallelogrammo.Nam angulus mUyfimilefit 

qui ad a,vtrique parallelogrammo communis eft.Inluper, quo# toti a/h/c/d. 
niam parallela eft f/l,ipfi b/c:«qualis eft angulus a/f/l,ipfi angu 
lo,a/b/c:necnon & a/l/f 3 ipfia/c/b,pervigefimamnonam primi. 

Angulus porro qui fub f/a/l/aut b/a/c,vtrique triangulo a/b/c/ 

8C a/f/l/communis eft. Aequiangulum eft itaq^ triangulum a/f/I, 
triangulo a/b/ c. Haud diftimiliter triangulum a/e/1, triangulo 
a/d/c/oftendetur «quiangulum:& angulus a/e/l/angulo a/d/c/ 
«qualis,atque a/l/e/ipfi angulo a/c/d. Si autem aequales anguli, 

«qualibus componantur angulisxonllirgent per fecundam com 
munem fententiam, «qualf s anguli. Aequus eft igitur angulus 
f/l/e,ipfi b/c/d:&:totum proinde parallclogrammum c/f, toti a/b/c/d/«quiangulum. Aio 
quod proportionalia habent latera qu« circum «quales angulos. quoniam a/b/ c/ & a/f/l/ 
triangula funtCvti nuper oftefum eft^inuiccm «quiangularproportionalia itaque funt latera 
b/a. a/c. a/d. f/a. a/I. a/e. «quales angulos,per quartam huius fexti. Sicut igi# 

J\ J V A J ficu.t a/c/ad a/d, fic a/l/ad 

a/e.Et ex «qua igitur ratione,ficut b/a,ad a/d: fic f/a,ad a/e. 

^ -^ Proportionalia itaque funt latera,qu« circum angulum qiii ad ' 

a/vtrique parallelogrammo communem.,Rurfura erit per eandem quartam fexti, ficut a/b/ 
ad b/c,fic a/f/ad f/l:ficiJtcp b/c/ad c/a, fic f/l/ad 1/a . Sicut rurfum a/c/ad c/d,fic a/l/ad 1/e: 
ficut denique c/d/ad d/a , fic 1/e/ad e/a . Et quoniam oftenlum eft,vt b/c/ad c/a,fic f/l/ad 
l/a:ficut pr«terea a/c/ad c/d,fic a/l/ad 1/e.Et ex «qua igitur ratione,pcr vigefimamfccun# 
dam quinrijficut b/c/ad c/d:fic f/l/ad 1/e._ ' __ 


I a/b/ I b/c/ I c/a/ c/d/ d/a/ 


a/t/ j f/i/ I 1/a/ 1/e/ 


e/a/ 



Aequiangulorum itaque parallelogrammorum a/b/c/ d/ & e/f, proportionalia funt latera 
qu« circum «quales angulos.Simile eft igitur e/f/parallelogrammum,ipfi a/b/c/d/paralle# 
logrammo : perprimam hujus fexti diffinitionem. Haud diftimili via, g/h/parallelogram# Qjfpdg/h/p4 
mum,ipfi a/b/c/d/parallelo grammo fimile fore conuincetur: eundem qui prius, Terfus an# raUelop-amii 
gulum c, & ipfum g/ h/ parallelogrammum refpondentcr iterando difcurfum. Et proinde eide a/b/c/d/ 
vtrunque ipforum e/f/& g/h/parallelogramorum,fimile eft eidem a/b/c/d/parallelpgram? JitJimile, 
mo.Omne autem parallelogrammum, redilineum eft:& qu« eidem reftiiineo funt fimilia, Qjod e/f/^* 
$c adinuicem fimilia funt,per vigefimamprimam huius fexti. Simile eft igitur e/f/parallelo* g/ fj/ fitpilja 
grammum,ipfi g/h/parallelogrammo. Omnis ita^ parallelogrammi, qu« circa dimetien# Ji^t adinuice, 
tem parallelogramma:fimilia funt toti,& adinuicem.Quod oportuit oftendiffe. 

Pgoefcoi? til, 

£X ofioio^yicgd x/Ac) ls0 >o6iva7 /'gsfjyro ocvto 

Problema 7, Pro^ojttio. zy 

Ato redtilineo fimile,& alij dato sequalc^idem conftituere. 

O R O N T I V S. eSint bina redilinea, a/b/c/inquam,Sc d:fitque receptu, 

ipfi dato a/b/c/redilineo fimile,ipfi vero d/«qua# ^ _ _ 

le,idem redilineum conftituere.Ad datam itaque PartUtmfigft- 

redam linea b/c, & in dato angulo qui fub e/b/c, / \ d pr^^emittSt 

dato redilineo a/b/c, «quale conftruatur parallelogrammum / \ __ dadeferiftip, 

b/f: fimiliter & ad redam lineam f/c,atque in dato angulo qui b ^ 
fub f/c/g/ ei qui fub e/b/c/«quali,dato redilineo d,?qualc rur# 
fum parallelogrammum conftituatur c/h, per quadragefimam# 
quartam, & quadragefimamquintam primi, vtroque redilineo 
ffi expediaO in triangula diftributo. Et quonia angulus f/c/g, 

«quus eft angulo e/b/c, pet conftrudione,vtrique autem com# 
munis b/c/f: anguli propterea b/c/f/ f/c/g, duobus angulis 
e/b/c/Sc b/c/f,funt per fecudam comunern fentdiam aquales. 
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fed anguli e/b/c/& b/c/f,fimt aequales duobus reftiSjper vigefimamnonam ipfius primi.Et 
duo igitur anguli b/c/f/& f/c/g,binis itidem redis funt aequales.In diredu eft igitur b/c, 
ipfi c/ g, per decimamquartam eiufdem primi: & e/ f/confequenter ipfi f/h. Binis infuper 
datis redis lineis b/c/ dc c/g, media proportionalis inueniatur 
l/m,per decimamtertiam huius fexti.Et per decimamodauam 
eiufdem fexti,fuper data reda linea l/m,dato redilinco a/b/c, 
fimile fimilitdque politum redilineum deferibatur n/l/m. Aio 
T>em5jlratiU4 redilineum n/l/m^aequum fore ipfi d.Chm enim tres lineae re# 
problematis b/Cjl/m, & c/g, fint per conftrudionem continue propor# 
rejolutio, tionalesrerit per fecundum corollarium vigefimae huius fexti,fi# 

cut prima ad tertiam,fic fpecies redilinei quae a prima,ad fimi# 
lem fimilitdque politam fpeciem quae a fecunda . Sicut igitur 
b/c,ad c/g: fic a/b/c/ redilineum, ad redilineum n/l/m. Sicut 
porro b/c,ad c/g:fic b/f/parallelogrammum,ad parallelogram# 
mum c/h,per primam huius fexci:funt enim in eadem altitudi# 
ne c/f.Ergo ficut a/b/c/redilineum,ad redilineum n/ h m: fic 

IjZE^ /l/m|b/c.c.g|b/f.c/h I P” vndedmam quinti, b/f/parallelogrammum, ad parallelo. 

---———tgrammum c/h. Sed redilineum a/b/c, aequum eftper conftru# 

dionem ipfi b/f/parallelogrammo:&redilineum igitur n/l/m, 
ipfi parallelogrammo c/h/per decimamquarta quinti efl: aequa# 
le. Eidem rurfum parallelogrammo c/ h, aequum efl: d/ redili# 
neum,per conftrudionem:& n/l/m/itaque redilineum,ipfi d/redilineo,per primam com# 
munem fententiam eft aequale.Conftrudum eft autem & ipfi a/b/c/fimile.Idem itaque re# 
dilineum n/l/m,ipfi dato redilineo a/b/c/fimile,& alij dato fcilicet d/aequale coftitutum 
eft.Quod efficere oportebat. 

10, PgoOson? K5-. 

A.p biTTO ««poygeGu ojuoiof) T£ oAi? Kdd opiolufKQ' 

tIw avrlw ^ oAi?. 

Theorema 19, Vropfttio 26, 

I a parallelogrammo parallelogrammum auferatur, GmilczS 
toti &: fimiEter pofitum, communem angulum habens ei: 
circum eundem dimetientem efl: toti. 

O R O N TIV S.CDe dimetiente velim intelligas,qui ab ipfo comuni angulo,in vtrunq^ 
oppofitum exteditur. Efto datum parallelogrammum a/b/c/d:a quo fimile fimilitd^ poli# 
tum,& communem illi habens angulum qui ad a,auferatur diftinguatiirve parallelogram# 
mum a/e/f/g.Dico ipfa a/b/c/d/& a/e/f/g/parallelogramma,circa eundem fore dimefien# 
tem a/f/c:hoc eft dimetientem a/f/c/totius parallelogrammi a/b/c/d,tranfire per angulum 

qui ad f,& vtrique parallelogrammo fore communem. Si enim 
a/c/non tranfierit per f:tranfeat ffi polfibile fit^ vt a/h/c. feca# 
bit igitur a/h/c, aut e/f, aut f/g/latus ipfius a/e/f/g/ parallelo# 
grammi. Secet ipliim latus e/f,in pundo h. & per pundum h, 
vtrique ipfarum a/ e/ & f/g/ parallela ducatur h/I, per trigefi# 
mamprimam primi. Erit itaque e/l/parallelogrammum, & cir# 
ca eundem dimetientem cum ipfo a/ b/ c/d/parallelograramo. 

Simile erit igitur e/1/ parallelogrammum, ipfi a/b/c/d/ paral# 
lelogrammo , per vigefimamquartam huius fexti. Eidem por# 
r6 a/b/ c/ d/ parallelogrammo , fimile eft per hypothefin , ipfum e/ f/ g/ parallelogram# 
mum.Quae autem eidem redilineo fimilia,& adinuicem fimilia fimt,pervigefimamprimam 
huius fexti. Simile erit itaque e/l/parallelogrammum,ipfi e/f/g/parallelogrammo. Similia 
porro parallelo gramma fiint,quae angulos aequales habent ad vnum, & qu^ circa angulos 
aequales latera proportionalia , per primae diffinitionis huius fexti conuerfionem . Et ficut 
igitur e/a/ad a/g,fic e/a/ad a/1. Ad quas autem eadem,eandem habet rationem, ipfe funt 
Kquales,per nonam quinti. Aequalis foret igitur a/g,ipfi a/1,totum fii^ parti:quod per no# 
n.am communem fententiam eft impoffibile . Idem etiam fubfequetur inconucniens, vbi 


E 



oflenfio theo- 
vernatis ab im 
pojjibili. 
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pofueris eundem a/c/dimetieniem fccare latus f/g.Tranfit igitur a/c/totius a/b/c/d/paral< 
lelogrammi dimetiens,per angulum atque pundum f; & proinde ipfum a/e/f/g/paralIeIo« 
grammum,circum eundem dimetientem eft toti a/b/c/d/parallelogrammo. Igitur fi a pa« 
rallelogrammo parallelogrammum auferatur;&c.vt in theoremate.Quod demonftrare fuet 
rat operaepretium. 

eia^Hjux Kj k|, 

n AvT^ 'tW 'Jm^ocriw oiviiw tueacsiji '^ci(: 2 i\«A 07 fajwjao|) , Kgd 

gcPtai '^xjp.Nho^fcx/ifiOif ojuoioif n iq ojiioicjfic^/x^^oiq x' 7 rS <r uizKrdxf av«7fa(})0yt^(p: 
juiyjyop OCTTO 'TVf HjJKTadf 'ZJ>5tt^a/^HA67f«jLijUo{),o^ojo[j ojj t2i\0jnjuam. 

Theorema 20, Proj^ojttio zj. 

Mnium parallelogrammorum circum eandem redtam lineam 
Iproiedtorum, deficientiumque fpecie parallelogrammis fimi^ 
ilibus fimiliterq; politis ei quod a dimidia delcriptum eft: ma^^ 
ximum eft quod a dimidia proiedtum parallelogramnium, fimile exi- 
ftens fumpto. 

ORONTIVS. CDeficere fpecie dicitur .parallelo grammum, dato parallelogrammo; 
quando vtrunqp parallelogrammum fuper eadem reda linea cofiftens,alterum deeflr alteri, 
ad complendum fimilis fpeciei parallelogrammum flipcr totam datam redam lineam co* dp^czdt/pede 
extenfum. Vel dum comparatum parallelogrammum,reliquo deficit ab ipfo fimilis fpeciei paraLle^ 
parallelogrammo, fuper rotam ipfam redam lineam conftiruto. Sit igitur data reda liiiea 
a/bjfeda bifariam in c, per decimam primi: defcribatiirque a dimidia c/b ,contingens pa# Pnwd 
rallelogrammum c/d . luxta vero datam redam lineam a/b,gemina comparentur paralles 
logramma.alterum proiedum a reliqua dimidia a/CjVtpote a/e, fimile fimilitdque deferi# 
prum exiftens fumpto c/ d, & deficiens fpecie ipfo c/d/a toto a/d/parallelogrammo: alte« 
rum autem a/f,fuper a/g/comparatiim maiore dimidia ipfius a/b,&:'proinde fiibingrediens 

ipfiim parallelogrammum c/d,deficienfq^ fpecie parallelogram 
mo g / h , fimili fimilitdque pofito ipfi c / d / quod a dimidia 
c/b/deferiptum eft, ad complendum ipfum a/h/parallelogram# 
mum.Dico quod a/e/parallelogrammum,maius eft a/f/paralles 
logrammo. Chm enim exhypothefi g/h/parallelogrammum, 

; fimile fit ipfi parallelogrammo c/d: circum igitur eundem fiint 
“ dimetientem e/f/b,per vigefimamfextam huius fexti.Produca,* 
tur ergo g/f/in redum & continuum vfquc ad latus e/d, per fecundum poftulatum. Parih 
lelogrammi igitur c/d , eorum quae circa dimetientem fimt parallelogrammorum fupple« 
meta c/f/& f/d, fimt per quadragefimamtertiam primi adinuicem aequalia. Addatur vtric^ 
commune g/h.totum ergo c/h,toti g/d,per fecunda communem fentetiam eft aequale.Ei« 
dem porro c/h, aequum eft c/l,per trigefimamfextam primi:funt enim in bafibus aequalibus 
a/c/& c/b, in eifdemque parallelis a/b/& 1/h. Et g/d/ itaque, ipfi c/I/per primam commu* 
nem fententiam aequum eft.Commune rurfum addatur c/f. totus igitur gnomon c/b/d,ro# 
ti a/ f/parallelogrammo eft aequale . Sed totum parallelogrammum c/ d, maius eft per no^ 
nam communem fententiam,ipfo gnomone c/b/d : & proinde ipfo a/f/maius. Aequum eft 
porro a/e/parallelo grammum, ipfi c/ d/parallelogrammo, per eandem trigefimamfextam 
primhin bafibus enimfunt aequalibus a/c/Sf c/b,atque in eifdem parallelis a/b/& e/d.Quae 
autem flint aEqualia,eiufde funt aeque maiora: per fexta: communis fententiae couerfionem. 

Maius eft itacp parallelogrammum a/e,ipfo a/f/parallelogram# 
mo. CTSed efto a/f/ parallelogrammum, proiedum fuper a/ g, secunda theo- 
minore dimidia ipfius a/b/lincf dar?,& egredies ipfum a/e/pa« rematls dijfe^ 
parallelogrammum: deficiens rurfum fpecie ipfo f/b/parallelos rentia^ 
gramo, fimili fimilitdque pofito ipfi c/d,qp a dimidia c/b/defi 
criptum eft, ad complendum totum a/ m/ parallelogrammum. 

Aio quod & a/e/parailelogrammum,maius eft ipfo a/f/parallef 
logrammo.Cum enim ex hypothefi c/d/& f/b/parallelogram# ^ernofirath, 
ma, fimilia finf.eircum eundem propterea dimetientem f/e/b, 
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per vigefimamfextam hnius fexri conftituentur. Compleantur itaque, per trigefimampri^ 
mam pTimi,& fecundum poftularum,h/l/& a/m/paralleIogramma:vt in ipfa continetur 
gura.Et quoniam parallelogramma flint a/I/& c/m:limt igitur per trigefimamquartam pria 
mi,n/l/& 1/m/ipfis a/c/Sc c/b/quje ex oppofito,atque inuicem pquales. Et proinde n/c/pa* 
rallelogrammum, ipfi e/m/parallelogrammo, per trigefimamfextam primi xquale. Eidem 
porro e/m,a 2 quum eft e/g, per quadragcfimamtertiam ipfius primi. Er n/e/itaque ipfi e/g, 
per primam communem fententiam eft sequale. Subdufto igitur h/l:reliquum e/g,reliquo 
n/h/maius eft. Si autem inaequalibus e/g/& n/h, 2 Equalia vel idem commune a/h/appona« 
tur:omnia,per quartam communem fentcntiani, erunt insequalia. confijrget igitur a/e/paa 
rallelogrammum, maius ipfo a/f/parallelogrammo. Omnium itaque parallelogrammorum 
iuxta eandem lineam confiftcntium,& deficientiurn lpecie:& quae fequuntur reliqua.Quod 
oftendendum receperamus. 


», F^o0£cn$ f£K. 

n A^oj 'tIu/ 2io9gavep IvBScicp (floBivm lvBuyfdcpt}jt,a i<rap mK^ix'^HK6'yfotjxjxop m:§a:Qa7iSp, 

&(Pg 'in>i^oiAtihoyfajjt,ixq))b}xo!(^> ovm rb iuBuyfKfJC' 

ihca iS arro rvf HjjtKrgoif ojnoi&p ovt% 

re «tto riif Hpttr&xejKgd Z ojioiop 

Vrohlema d, Proj^oJttio. 28. 

D datam redam linea,dato redrilineo sequale parallelogram^ zg 
mum comparare,deficiens (pecie parallelogrammo fimili da^ 
to. Oportet iam datum redilineum,cui expedit ^quum com^ 
parare, non maius efle eo quod a dimidia comparatum,fimilibus exi^ 
ftentibus fumptis,& eius quod a dimidia,& cui expedit fimile deficere. 



O R O N TIV S.COftenfum eft enim antecedeti vigefimafeptima propofitione,omniura 
parallelogrammorum iuxta eandem redam lineam comparatorum, deficientiiimque ipe« 
cie fimilibus fimiliterc]^ pofitis parallclogrammis ei qu6d a dimidia defcribitur: maximum 
efle quod a dimidia comparatum parallelogrammu,fimile cxiftens ftimpto. Oportet itaq^ 
datum redilineum, cui ad datam redam lineam sequale comparandum eftparallelogram« 
mummo maius efle eo quod a dimidia ipfius datae rede lineae comparatur,fimilibus fimili# 
tdq? pofitis exiftetibus vtriu% comparati parallelogrammi defedionibus fad complenda 
fimilis fpeciei parallelogramma fuper totam datam redam lineam coextenfaJ)eius inquam 
quod a dimidia , 8c eius cui fimile fimilitdque pofitum eidem quod a dimidia defutUrum 
eft parallelogrammum.CSit ergo data reda linea,a/b: datum vero redilineum, cui opor«- 
tet ad datam redam lineam a/b/aequum parallelogrammum comparare,cfto c,non exiftes 
maius eo qub'd a dimidia compararur,fimilibus exiftentibus vtriufc]^ defedionibus.Ipfum 
autem parallelogrammum , cui expedit fimile deficere,fit d. Recipio itaque ad datam re< 
dam lineam a/b,dato redilineo c,aequum parallelogrammum 
comparare, deficiens fpecie parallelogrammo ipfi d/fimili. Se# 
cetur itaque a/b/reda bifariam in pundo e,per decima primi. 

Et per decimamodauam huius fexti,a data reda linea e/b,da# 
to redilineo d, fimile fimilitdque pofitum redilineum ( quod 
erit & parallelogrammum ) deferibatur e/f/ g; compleatdrque 
per trigefimamprimam ipfius primi, & fecundum poftulatum, 
a/e/f/parallelogrammum.Aut igitur a/e/f/parallelogrammum, 
sequum eft ipfi redilineo c,aut eo maius: non enim minus efle 
poteft,per aflumptam ex antecedenti vigefimafeptima propo# 
fitione problematis determinationem. Si sequale fuerit a/e/f/ 
parallelogrammum, ipfi redilineo c: iam comparatum erit ad 
datam redam lineam a/ b, dato redilineo c, ajquale parallelo# 
grammum a/e/f, deficiens Ipecie parallelogrammo e/f/g/fimili ipfi d. At fi a/e/f/paralle« 
logrammum, eodem c/redilineo fuerit niaius: erit 8c c/f/g/parallelogrammum, jeque itu 
dem maius ipfo c.funt enim a/e/f/ & e/f/g/parallelogramma, in bafibus sequalibus a/e/Sf 
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<5/b, atque in eifdem parallelis a/b/& f/g:& proinde/per trigefimamfextam primijinuiceni 

aequalia . Exceflui autem fiue re£Vilineo j quo e/ f/ g/ parallelogrammum fuperat ipilim c/ 

aequale, ipfi aute d/fimile fimiliterc]^ pofitum,idem conftruatur h/k/I,per vigefimamquin« 

taiii huius fexti.Eidem porro d/fimile eft e/f/g,per conftrudionerSc h/k/l/igitur fimile eft 

ipfi e/f/g, per vigefimamprimam eiufdem fexti < Similes autem redrilineze figurje, habent 

angulos aequales ad vnum,& quae circum angulos aequales latera proportionalia,per primae 

diffinitionis huius fexti conuerfionem. Sit igitur angulus qui ad k, aequalis angulo qui ad 

f:& ficut e/f/ad f/g,fic h/k/ad k/l.Et quoniam e/f/g/ parallelogrammum, aequum eft ipfis 

C/& h/l:maius eft igitur e/f/g,ipfo h/l.& proinde latus e/f,maius ipfo h/k;8c f/g,ipfo k/1/ • 

itidem maius.Oftenfum eft enim lemmate vigefimaefecundae huius fexti,fimilia fimiliterq^ 

pofita &inuicem aequalia red:ilinea:habere fimilis rationis latera adinuicem aequalia.Ergo 

quae fimilia fimt 8c fimiliter pofita,fed inaequaliaihabent fimilis rationis latera inaequalia,& 

proinde maiora quae funt maioris, 8c minora quae minoris funt redilinei. Maius eft itaque 

f/e/ipfo h/k,& f/g/ipfo k/l.Secetur igitur per tertiam primi, ipfi h/k/aequalis f/m, & ipfi 

k/l/aequalis f/n:& per trigefimamprimam ipfius primi,compleatur m/o/n,& reliqua parah 

IeIogramma,vr in figura. Aequum eft igitur m/n/parallelogrammum,ipfi h/l:atque eidem 

fimile.fed h/l,ipfi e/f/g/fimile eft,per conftrudionem: 8c m/n/igitur, ipfi e/f/g/fimile eft, 

per eandem vigefimamprimam huius fexti.Circum ergo eundem fimt dimetientem f/o/b, 

ipfa e/f/g/& m/n/parallelogramma,per vigefimamfextam eiufdem fexti.Et proinde parah 

lelogrammum r/s,ipfi m/n,atque tori e/f/g/fimile eft, per vigefimamquartam huius fexti: 

atque demum ipfi d/fimile,per ipfam vigefimamprimam eiufdem fexti. His ita pr^miflis, de- 

.quoniam e/f/g/parallelogrammum, ipfis c/& h/l/eft aequale,&: ipfum h/l/aequale ipfi m/n: 

reliquus proinde gnomon m/b/n,red:ilineo c,per tertiam communem fententiam eft gqua* 

lis.Rurfum quoniam e/o/fupplementum,aequum eft o/g/fupplemento,per quadragefimam* ' 

tertiam primi:addatur vtrique commune r/s.totum igitur e/s, toti r/g:per fecundam com# 

munem fententiam eft arquale.Sed eidem e/s, aequum eft a/m, per trigefimamfextam pri* 

mi:fimt enim a/ m/& e/s , in bafibus sequalibus, ac in eifdem parallelis. Et a/m,igitur ipfi 

r/g, per primam communem fententiam sequum eft, Adponatur rurfum vtrique commune 

c/o:torum igitur a/o, ipfi e/o/g/aut m/ b/ n/gnomoni, per eandem fecundam communem 

fententiam eft aequale. Eidem porro gnomoni m/ b/n, aequum eft redilineum c:Sc quae eu 

dem fqualia,adinuicem funt 8 equalia,per primam communem fententiam. Aequum eft igi* 

tur a/o/parallclogrammum, ipfi redilineo c:dcficitque fpecief ad complendum a/s/paral< 

lelogrammum^ipfo r/s/parallelogrammo,quod fimile eft ipfi d. Ad datam itaque redam 

lineam a/b,dato redilineo c, 2 equum parallelogrammum comparauimus a/o,deficiens Ipe* 

cie parallelogrammo r/s,dato parallelogrammo d/fimili.Quod oportebat facere. 

6, • PgoSeoi? k9, 

K^ocrlw iu 6 «a{- ^ d*o 0 £V'n /'crajj 

acf(j '^x^HT^o^yfoc^iy^cii 6 ^ 0/9 

Problema 9 , Pro^ojttio ip. 

D datam redtam lineam, dato redilineo, sequale parallelo^ 
grammum praetendere , excedens fpecie parallelogrammo 
iimili dato. 

O^R O N T I V S.CESit rurfiim data reda linea a/b,datum ver 6 redilineum c,datum infii 
per parallelogrammum d. Opersepretium itac^ fir,ad datam redam lineam a/b,dato redi* 
lineo c,!equum parallelogrammumcomparare,excedens fimilis Ipeciei parallelogrammum 
fiiper totam a/b/comparatum, parallelogrammo ipfi d/fimili. Secetur itaque primiim a/b/ Pra^ardtio fi 
reda bifariam in pundo e,pcr decimam primi.& a data reda linea e/b/dato redilineo d, ipfius 09 
fimile fimilitdque pofitum redilineumC& proinde parallelogramum_)defcribatur e/f/g/b: (iefionis 
per dccimamodauam huius fexti.Vtrifi^ praeterea & e/g/parallelogrammo & c/redilineo mbuU, 
5 equalc,ipfi aurem d/ fimile fimilitdque pofitum, idem conftituatur h/k/ 1 ; per vigefimam* 
quintam ipfius fexti. Vtruru^ igitur e/g/& h/l,ipfi^d/fimile eft:& proinde e/g/& h/l/fimi* 
lia adinuicem, per vigefimamprimam eiufdem fexti.Similia ver 6 redilinea, habent angu* 
los xquales ad vnum,5f quas circum jequales angulos latera proportionalia:per prima: dif« 
finitionis huiusfexti conuerfionem.Efto igitur angulus qui ad k,a:qualis'angulo qui ad f;Sc 
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ficut e/f/ad f/g, fic h/k/ad k/1. Et quoniam li/I,vtrifque fimul 
8 c e/g/parallelogramo, & ipfi c/redtilineo eft lequale^per con« 
ftru£tionem:maius eft igitur h/1, ipfo e/g/parallelogrammo.& 
latus propterea h/k/ipfo e/f/ maius: necnon & k/ 1/maius ipfo 
f / g : per ea quas proxima annotauimus propofitione , aut per 
lemmatis vigefimaefecundse huius demonftrationem.Producan 
tur itaque in redum & c6tinuum^f/e/& f/g/verfus m/& n,per 
fecundum poftulatumrfecettirque ipfi h/k/ 2 equalis f/m,ipfi au« 
tem k/l/aequalis f/n^per tertia primi.Compleatur deinde m/n/ 
paralielogrammum, per trigefimamprimam ipfius primi, vn^ 
cum r/s /atque exteris qux in figura fimt parallelogrammis. 
Paralielogrammum itaque m/n jxquum eft & fimile ipfi h/l.fed 
eidem h/l/fimile oftenfum eft e/g;fimile eft igitur m/n,ipfi e/g, 
per vigefimaprimam huius fexti.& proinde ipfa e/g/& m/n/pa« 
rallelogramma, circa eundem dimetientem f/b/o , per vigefi« 
mamfextam ipfius fexti funt conftituta. Rurfum quoniam e/g/& r/s/parallelogramma^cirs 
ca eundem funt dimetientem f/b/ o: fimile eft propterea, per vigefimamquartara eiufdem 
fexti,r/s/parallelogrammum,ipfi e/g,atque toti m/n,& proinde ipfi d/ parallelogrammo. 
His ira prxmiflis,quoniam m/n,xquum eft ipfi h/1, & ipfum h/l/vtrifque & e/g/parallelos 
grammo & G/re£Vilineo xquale:&:m/n/igitur,eifdem e/g/parallelogrammo & c/reftilineo 
eft xquale.qux enim inuicem xqualia,eifdem xqualia funtrper primx communis fententix 
conuerfionem . Subdu<fto igitur communi/ e/ grreliquum c/ redilineum,reliquo gnomoni 
e/o/g,per tertiam communem fententiam,eft xquale. Et quoniam g/s/fupplementum,ipfi 
e/r/fiipplemeto,per quadragefiraamtertiam primi eftxquale:& eidem e/r,xquum eft a/m, 
per trigefimamfextam eiufdem primi, nempe in xquali bafi,ac in eifdem parallelis confti* 
tuto.Et a/m/igitur ipfi g/s,per primamcommuemfenrentiamxquum eft.Communc adpo< 
natur e/orconfiirget itaq^ a/o/parallelogrammum,ipfi e/o/g/gnomoni,per fecundam com« 
munem fententiam,xquale.Sed eidem gnomoni e/o/g,xquum eft redilineum c:8c qug ei# 
dem xqualia , adinuicem funt xqualia per primam communem fententiam. Et a/ o/igitur 
paralielogrammum, xquum eft ipfi dato redVilineo c: exceditque fimilis Ipeciei parallelo# 
grammum a/r/fuper totam redtam a/ b/comparatum, ipfo parallelogrammo r/ s,quod ipfi 
d/fimile oftenfiim eft. Ad datam igitur re<ftam lineam a/b, dato recftilineo c,xquale com# 
paratum eft parallelogrammu a/o , excedens fimilis Ipeciei parallelogrammu a/r/fiiper to# 
tam a/b/comparatum, parallelogrammo r/s,fimili dato parallelogrammo d. Quod facien# 
dum receperamus. 
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Problema 10, Propojitio 30. 

A tam redam lineam terminatam, per extremam ac mediam 5® 
rationem difpefcere. 

o R o N T I V S.CRefta linea per extremam & mediam rationem fecari di# 
citur : quando fic delpcfcitur , vt tota ad vnum fegmentorum eandem habeat 
rationem , quam idem fegmentum ad reliquum. Efto igitur data reda quxdam linea ter# 
minata a/b, quam oporteat per extremam 8 c mediam diipefoere rationem. Secetur itaque 
a/b/ reda in pundo c, per vndecimam fecundi: vt quod fiib tota a/ b /& altero fegmento 
a/c/comprehenditur redangulum,pquum fit ei quod ex c/b/reliquo fegmeto fit quadrato. 

^ ^ Propofitis itaque tribus redis lineis a/b, b/ c,S<: c/a, quod fu b 

* ^ extremis a / b/& c/ a/ continetur redangulum, xquum erit ei 

quod a media b/c/fit quadrato.Ipfx igitur tres redx linex proportionales erut,per fecun# 
dam partem decimxfeptimx huius fexti: ficut a/b/ad b/c, fic b/c/ad c/a. Data ergo reda 
linea a/ b, per extremam & mediam rationem fecatur in c, &r illius fegmentum maius eft 
b/c. CAut fi velis,defcribatur ex a/ b/ reda linea data,quadratum a/b/c, per quadragefi# 
mamfextam primi.Et ad datam redam lineam b/c,dato quadrato a/b/c,xquum parallelo# 
grammum comparetur c/ d, excedens fimilis Ipeciei paralielogrammum c/ e/fuper totam 
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b/c/comparatum, ipfo d/b/ parallelogrammo fimili a/b/c/ dato: per antecedentem vigefi^ 
mamnonanx propofitionem.Et quoniam fimile eft a/b/c,ipfi d/h,8c quadratum eft a/b/c,& 

vtrique commune c/e; ablato itaque c/e, reliquum a/f/ reliquo 
d/b, per tertiam communem fententiam eft xquale.Se qui circa 
e / funt anguli, jequales ftint adinuicem, per decimam quintam 
primi, vel quartum poftulatum. Aequalium porro & vnum vni 
xqualem habentium angulum parallelogrammorum, reciproca 
funt lafera qux circum xquales angulos :per decimamquartam 
huius lextr. Et ficut igitur e/ f / ad e/ d , fic b/ e/ ad e/a . Sed 
b/e/squalis eft e/d, & a/b/ipfi b/c, per quadrati diffinitionem: 
eidem rurftim b/Cj?qualis eft e/f,per trigefimamquartam primi. 
Et e/f/ igitur, ipfi a/ b, per primam communem fententiam eft 
Xqualis. Aequales autem ad eandem,eandcm habent rationem, 
Sc eadem ad gquales:per feptimam quinti.Et ficut igitur a/b/ad 
b/e,fic b/e/ad e/a. Data igitur redalinea a/b,per extremam & mediam rationem,in pun« 
6to e/dilpefcitur. Quod oportuit feciffie. 

KX) PgoSeoi? T^x, 

E n o^doycivIoiQ uivo Tw? Thb o^dkjj ymixy '<53tT(jv»o‘N? i’odp 

Bbi XTTO tW 'dw ogSiip •yayix^ j o^oioig 

CCVX^^fXCpO/JtSlJOif, 

Theorema 11, 'Pro^ofttio 31 . 

N redtangulis triangulis^qu^ ab redum angulum fubtenden=j 
te latere ipecies:sequalisefl:eis,qu2e ab redu angulum copre^? 
hedetibus lateribus ipeciebus fimilibusjfimilitdq; defcriptis. 

O R O N T I V S . CQuod dc quadratis fuperficiebus , propofiiit quadragefimafeptima 
primi:hic de quibuftunque rectilineorum fpeciebus,propQnit Euclides. Efto igitur datum 
reftangulum triangulum a/b/c,rectum habens angulum qui ad a. Dico qu6d fpecies re* 
ftilinei, qux defcribitur ex b/c/ire£tum angulum fubtendente: xqualis eft ambabus fimii 

libus fimilit^^que defcriptis ipeciebus , ab ipfis a/b/3c a/ c/re* 
£tum angulum continentibus. A dato enim pun£to ajfuper da# 
tam re<5tam lineam b/c,perpedicularis deducatur a/d,per duo# 
decimam primi: qux per oftauam. huius fexti, cadet intra da# 
tum a/b/c/triangulu,ipfdm(]^ in bina diuidet triagula a/b/d/&: 
a/d/c,toti a/b/ c/ atque adinuicem fimilia.Defcribatur iniuber 
ex b/c,contingens,& cuiufcunque libuerit fpeciei re£tilineum 
b/e:& a datis re£tis lineis a/b/& a/c, dato reftilineo b/e,fimi# 
lia fimiliterque pofita re(ftilinea defcribantur a/f/& a/g,perde# 
cimaoftauam huius fexti. Et quoniam fimile eft a/ b/c/trian# 
gulum ipfi a/b/d/triangulo, & qui ad b/angulus vtrique com# 
munisteft igitur vt c/b/ad b/a,fic a/b/ad b/d.fiint itaque b/c/& a/b, fimilis rationis latera. 
Similia porrb triangula,adinuiccm in dupla ratione funt fimilis rationis laterum,per deci# 
mamnonam eiufdem fexti.Triangulum igitur a/b/c,ad triangulum a/b/d,duplam rationem 
habet quam b/c/latus ad latus a/b. Rurfiim quoniam b/e/rectilineum , fimile eft ipfi a/f: 
fimiles autem redtilinex figurx, in dupla ratione funt adinuicem fimilis rationis laterum, 
per primum corollarium vigefimx huius fexti.Et b/e/itaque re(ftilineum,duplam rationem 
habet, quam latus b/c/ad fimilis rationis latus a/b. Gftehfiim eft autem, quod & triangu# 
Ium a/b/c/ad triangulum a/b/d,duplam itidem ratione habet quam latu$ b/c/ad latus a/b. 
Et ficut igitur a/b/c/triangulum ad triangulum a/b/d,fic per vndecimam quinti,b/e/re(ft:is 
lineum ad reftilineum a/f.& a conuerfa infijper ratione,ficut a/b/d/triangulum ad triangu 
Ium a/b/c:fic a/ f/ recftilineum, ad reftilineum b/ e, per quartx ipfius quinti corollarium. 

Haud diflimiliter oftendemus triangulum a/b/c/ad triangulum a/d/c, atque b/e/reftili# 
neum,ad redtilineum a/g,duplicem itidem habere rationem,quam latus b/c/ad fimilis ra« 
donis latus a/c.Et proinde fore ficut a/b/c/triangulum,ad triangulum a/d/c;fic b/i^ redi# 
lineum^ad redilineum a/g. Et econtra rurfiim,ficut triangulu a/d/c>ad triangulunx q/b/c^ 

N.iij. 
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fic a/g/reftilineum,ad re^lilineum b/e.Patuit autCjqubd ficut a/b/d/triangulu adtriangu# 

Ium a/b/Cjfic a/f/re6tilineum ad redtilineum b/e.Primum igitur a/b/d,ad fecundum a/b/c/ 
eandem habet rationem,& tertium a/f/ad quartum b/e:habet rurfum & quintum a/d/c/ad 
fecundum a/b/c/candem rationem,& fextum a/g/ad ipfum quartum b/e.Et compofita igi* 
tur primum & quintum a/b/d/& a/d/c,ad fecundum a/b/c/eandem habebunt rationem,& 
tertiurp a/f/cum fexto a/g/ad ipfum quartum b/e:per vigefimamquartam ipfius quinti. Sed 
a/b/d/&: a/d/c/triangula, aequalia funt ipfi a/b/c/triangulo , tanquam partes ipfum totum 
a/b/c/triangulum integrantes : & ipfa igitur a/f/& a/g/re6tilinea , ipfi b/e/reftilineo funt 
aequalia. Aequum cft ergo redilineum quod ex b/c, eis quae ex a/b/& a/c/fimilibus fimilis 
tdque defcriptis.CIdem etiam oftendere Iicebit,ex fecundo corollario eiufdem vigefimg 
huius fextircoaffumptis propter fimilitudinem triangulorum a/b/c, a/b/d, & a/d/c, tribus 
redis lineis b/c,a/b,& b/d/proportionalibus,& alijs tribus itidem proportionalibus, b/c, 
a/c,& c/d.Erit enim per idem corollarium,ficut b/c/ad b/d,fic b/e/ad a/f;ficijtque eadem 
b/c/ad c/d,fic b/e/ad a/g.Hinc ipfarum trium linearum b/c,b/d,& d/c,quemadmodhm Sc 
lupradidorum triangulorum adminiculo,conclufione haud diflimili poteris elicere difcur* 
fu.In redangulis igitur triangulis,quae ad redum angulum fubtendente laterefpecies:&c. 
vt in theoremate.Quod oftendendum fuerat. 

k6, P$o0£<ji5 AC. 

E A[j </*uo ffvvndH mra jLuaj) yciviot^) ra? «I^uo nodq d^veh odocho* 

rkf ojxoT^oyTif ctu'p^ nad '^oeJ^nh.ov^ thca: od "hoiTTod tW 'Jfiyd' 

vo)}} tosvTcw. 

Problema 22, Pro^ofttio 32. ’ 

I duo triangula componantur ad vnum angulum, duo late^ 32 
ra duobus lateribus proportionalia habentia, vt fint eiufdem 
rationis eorum latera dc parallela : reliqua ipforum triangus 
orum latera,in redtam lineam erunt. 

ORONTIVS. eSintbina triangula a/b/c/& d/c/e,ad vnum angulum quifub a/c/d, 
compofita,habetia duo latera b/a/& a/c/duobus lateribus c/d/& d/e/proporrionalia, ficut 
b/a/ad a/c/ita c/d/ad d/e:fmtque eiufdem rationis latera inuicem parallela,vrpote a/b/ipfi 
c/d, & a/c/ipfi d/e. Dico qnbd reliqua latera b/c/& c/e,.in redam lineam funt confliruta. 
Chm enim ex hypothefi a/b/&c/d / fmt parallelae, &r in eas incidat a/ c: erit angulus 
b/a/c,a:qualis alterno a/c/d,per vigefimanonam primi.Haud dilTimiliter quoniam a/c/pa* 
rallela eft ipfi d/e, & in eas incidit reda c/d:erit per eandem vigefimamnonam primi,an« 
gulus c/d/e,alterno a/c/d/itidem sequalis.Duo itaque anguli b/a/c/& c/d/e,eidem angulo 
a/c/d/funt aequales: & proinde f quales adinuicem,per primam communem fententiam.Bi* 
na itaque triangula a/b/c/& d/c/c,habent vnum angulum vni angulo gqualem,& qux cir* 
cum aquales angulos latera proportionaliaipquiangula ergo funt ipfa a/b/c/& d/c/e/trian« 

gula,& aequales habet angulos fiib quibus eiufdem rationis la* 
terafubtenduntur,per fextam huius fexti. Aequus eft itac]^ an« 
gulus c/b/a,angulo d/c/e.Oftenfum eft aute,qu6d & b/a/c/an* 
gulus,aequus eft agulo a/c/d.Duo igitur anguli a/c/d/& d/c/e, 
duobus angulis b/a/c/& c/b/a/fimt aequales. Totus rurfum qui 
fub a/c/e/c6tinetur angulus,eifde angulis a/c/d/& d/c/e/fqua< 

Iis eft.Et proinde agulus a/c/e, duobus agulis b/a/c/& c/b/a/eft 
aequalis. Communis addatur angulus a/c/ b; duo igitur anguli 
a/c/b/& a/c/e,tribus angulis b/a/c,a/c/b,&c/b/a/ipfius a/b/c/trianguli,funt per fecundam 
communem fententiam aequales . Sed eifdem tribus angulis ipfius a/b/ c/trianguli, funt 
aequales duo redi,per trigefimamfecundam primi. Et duo ita^ anguli a/c/b/& a/c/ejduos» 
bus redis per primam communem fententiam coaequantur. Ad datam ergo redam lineam 
a/c,atc|^ ad eius pundum c, duae redae lineae b/ c/& c/c/non ad eafdem partes dudx,efti* 
ciunt vtrobique angulos a/c/b/& a/c/e/binis redis aequales: ipfae igitur redae lineae h/c/dC 
c/e,in diredum feu redam lineam,per decimamquartam ipfius primi funt conftitutic. Er# 
go fi bina triangula:&: quae fequuntur reliqua.Quod oportuit demonftraffe. 
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71^5'Torg 0<? O^UVIS-a/t^Oj. 

Theorema 2,3, Pro^ojitia 35. 

N ecqualibus circulis, anguli eandem habent rationem ipC$ 
circunferenri/s in quibus deducunturretli ad centra,etli ad cir^ 
cunferentias fuerint dedudi.Tum etiam ledorcs^taquam ad 
centra conftituti. 

ORONTIVS. CSint bini & adinuicem secjuales circuli,a/b/c/& ci/e/f:ad quoru cen* 
tra,g/& h,anguli deducantur b/g/c/& e/h/f,ad circunferentias autem,b/a/c,& e/d/f, cki 
cunferentias b/c/& e/f/comprehendentes-Aio prirtiijm,qu6d veluti circunferenfia b/Cjad 
e/f/circunferentiam, fic angulus b/g/c/ad angulum e/h/f, necnon Bc angulus b/a/c/ad an* 
gulura e/d/f. Connedantur enim per primum poftulatum b/ c/ & c/ f. & in datis circulis 
a/b/c/& d/e/fjdatis rectis lineis b c/Sc e/f,non maioribus eorundem circulorum dimetien 
tibusrquotcunque jequales redtse linea: ordine coaptentur,c/k/& k/l/ipfi b/c,atque f/ffl/& 
m/n/ipfi e/f/^qualcs,per primam quarti. & per primum poftulatum,connedantur g/k,g/l, 
h/m,& h/n/reax linex.Et quoniam xquales funt b/c/C/k,& k,l/reax linex:xquales ftint ^ 

Bc circunferentix b/ c, c/k, 8 c k/1/ centrum^ 
cafdem rcAas inuice xquales fub* 
tendentes, per vigefimamoaauam 
fertij.Hinc per vigefimafeptimam 
eiufde tertif, anguli b/g/C, c/g/k, 

& k/g/1, xquales funt adinuice. Et 
proinde anguli e/ h/ f, f/ h/ m, & 
m/h/n,adinuicem pariter xquales. 

Quotuplex igitur eft b/c/1/ circun* 
ferentia,ipfius circunferentix b/c: 
totuplex eft angulus!)/ g/1/ ipfius 
anguli b/ g/ c. quotuplex infuper eft e/ f/ n/ circunferentia , ipfius circunferentix c/f: to« 
tuplex eft & angulus e/ h/ n, ipfius anguli e/h/f. quia xque multiplicia, xqu^ multiplicium 
liint xque maiora, vel xque minora. Si itaque circunferentia b/c/1/maior eft circunferentia 
c/f/n: xque maior eft & angulus b/g/l/ipfo angulo e/h/n:8f fi xqualis, xqualis:fi autem pii* 

Y-rr. - r -:—I- ir -—r-j nor,itidem proportionaliter minor.Qiiatuor itacR magnitu* 

I U/ —Idinum, vtpote b/c/&r e/f/circunferentiarum,& angulorum 

i b/g/c/ Sc e/h/ f, fumpta funt xque multiplicia primx & ter* 

!-tix:necnon fecundx & quartx alia vtcunque xque multipli* 
cia.& ficut multiplex primx,admultiplex fecundxzficmul* 
tiplex tertix,ad multiplex quartx fe habere dedudum eft, 
in eadem ratione igitur eft prima ad fecudam,&: tertia ad quartam,per fexta ipfius quinti 
difFinitionem:hoc eft,ficut b/c/circiinferentia,ad e/f/circunferentiam:fic angulus b/g/c,ad 
angulum e/h/f. CEt quoniam angulus b/g/c/duplus eft anguli b/a/c, & e/h/f/ipfius e/d/f/ Tye analis ^ 
itidem duplus,per vigefima tertij. Sunt itaqp b/g/c/& c/h/f/anguli,ip{bru b/a/c/& e/d/f/ drcahfe^ 
qui ad circunferetias funt angulorum,xque multiplices.Partes autem eodem modo multi* rentiem, 
plicium,eandem ratione habent fumptx adinuicem;per decimamquintam eiufdem quinti. 

Quam rationem igitur habet angulus b/g/c,ad angulu e/h/f:eam habet & angulus b/a/c, 

lp; .e/f I b/g/c.^ ' h/tI b/ 3 /c.e/d/fI ‘“5 angulum e/d/f.Oftenfum eft aute',qu6d anpius b/g/^ 

H ;——~— ^ ^ -*-ad angulum e/h/r/eam habet rationem:quam b/c/circunre 

rentia,ad circunferentiam e/f. Et b/a/c/igitur angulus/ ad 
y angulum e/d/f/eam habet rationcm,per vndccima quinti; 

-quam b/c/circuilferentia,ad circunferentiam e/f. CDico in* ^^p^orikts» 

ftiper,qubd ficut eadem circunferentia b/c,ad circunferentiam ie/f:fic g/b/c/feftor, ad fe* 
ftorem h/e/f.Coaffumantur enim in b/c/Sc c/k/circunferetijs,contingentia figna o/& vi8c 
conncctantur b/o,o/c,c/r,& r/k/line? recl:x,per primum poftulatum.Et quoniam trianguli 



I b/ c. I e/ f. j b/g/c. j e/h/F. | 
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^/b/c/ duo latera b/g/& g/c, funt aequalia duobus e/ g/ & g/k/ trianguli c/g/k, per quin« 
decimam diffinitionem 'primi,& aequos adinuicem continent angulos^bafis quo<5 b/c/ bafi 
c/k/elt xqualis: totum itaque triangulum g/ b/ c, toti triangulo c/g/k,per quartam ipfius 
primi,eft eequale. Rurfum quoniam b/c/circunferentia, aequalis eft circunferentiae c/k:fi a 
tota a/b/c/circunferentia,e 2 edem.a£quales auferantur circunferentiae,reliqua b/a/c/reliqu 2 e 
c/a/k, per tertiam communem fententiam, eft aequalis. Et proinde anguli h/o/c/& ,c/r/k^ 
aequales luht adinuice,per vigefimamfeptima tertipSintilis eft igitur le<ftio b/o/c,fedioni 
c/r/k,per decima ipfius tertij diffinitione:^ in aequalibus re£fisTineis b/c/&c/k/c6ftitutee 
funt.Aequalis eft igltur fefibio b/6/c,fedroni G/r/k,'pef vigefimamquartam eiufdem tertij. 
Et quoniam aequum eft triangulum g/-b^G, triangulo.c/g/kitotus propterea fe<ftor g/ b/c, 
toti c/g/k/fed:ori,per fecundam comunem fentetiam eft aequalis. Et proinde fedVor g/k/1, 
ytrique ipforum g/b/c,8c c/g/k/conuincitur aequalis. Tres itaque feftores g/b/c,c/g/k/& 
g/k/l,£unt aequales adinuicem.Haud difrimiliter, feiftores h/e/f,f/h/m, & h/m/n, inuicem 
aequales fore cocIudentur.QuotupIex eft igitur circuferentiab/c/1,ipfius b/c/circuferenti^: 
totuplex eft g/b/l/fed:or,ipfius fefiroris g/b/c.Et proinde quotuplex eft circuferetia e/f/n, 
ipfius e/f/circuferentiae:totuplex eft 6 c fedor h/e/h/ipfius fe<ftoris h/e/f.Ergo fib/c/l/cirs 
cunferentia^ maior eft ipfa e/f/n : aeque maior eft & feftor g/b/1, ipfius fedroris h/e/n:& fi 
aequalis,3equa]is:& fi minor,itidem propoftionaliter minor. Quatuor itaij magnitudinum, 
duarum inquam circunferentiarum b/c/&: e/f,& duorum fedorum g/b/c/ 8 c h/e/f,ftimpta 

funt aeque multiplicia primae & tertiae,necnon fecundae 
& quartae alia vtcunq^ fque multiplicia: &:vt multiplex 
prim? ad multiplex fecudae,fic multiplex tertip ad mul 


Circunferentiae. 

1 Seftores. 

b/ c/ 1. 1 e/ f/ n. 

y/ h/ 1. h/ e/ n. | 

b/c. j e/ f. 

1 y/ b/ c. f b/ e/ f. ( 


. 1 i ^ 

fecundam,eandem habet rationem, & tertia ad quarram,per fextam diffinitionem quinti. 
Sicut igitur circunferentia b/c/ad circunferentiam e/f;fic g/b/c/fe(ftor,ad fedorem h/e/f. 

In aequalibus igitur circulis, anguli eandem habent rationem ipfis circunferentijs in qub 
bus deducuntur:etfi ad ceJitra,etfi ad circunferentias fuerint dedufti.Tum etiam feftores, 
tanquam ad centra conftituti.Quod tandem receperamus oftendcndum, 

tLcoYoUaYtum. 

CEt proinde manifeftum eft,qu6d veluti fe£tor ad fe(ftorem,fic per vndecimam quinti an< 
gulus ad anguium:vtrobique enim ratio offenditur,quae circiiferentiae ad circunferentiam. 
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